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VVirrLeEsroRDI S~xerrir R.F.

CYCLOMETRICYVS,

De circuli dimenfione fecundum Logifta-
rum abacos, & ad Mechanicem, accuratif~
{fima; atque omnium parabilifsima.

Eiufdemque ufus in quarumlibet adfcriptarum
inventione longe elegantiffimus , ¢
quidem ex ratione diametrs ad
[iwam peripheriam data.
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Uadvationem ﬁmPulbﬁm circols,
Natura ferre quam potest,fed abdito
Tegit recefSu,nullus edidst dies
Nec edet unquam. Tantavis infoitie
<Mortale pridem damnat ac tenet genns.
Sed illa lans eSt interim pulcherrima -
Huc tendere ufque,quo potest mens progreds.
1d primus orbe Snellius prestat mens,
Inufitatss anfibus poStquam ~vias.
- Emenfus omnes terminum [cientie.
Prafixit hominum , quem prius nec adfequi
Mens ulla poruitymec poteSt exceders
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ILLVSTRISSIMO PRINCIPI

Mavricro Principi Auraico, Comiti Nao-
via , Cattimelibocorumo, Moer(a, V jands,
Diet@,Liﬂgze,B%V&,Leerddmi s Marchions
Vera, Viifinga: Domino€9 Barous Breda,
Grawe, regionis Cuyck, Diefte, Grimberga,
Avrlei, N 0(@;’07", S. V11, Dmﬂwgi, Herstal-
l,€9c. Heredstario Vice-Comits Antvver-
pixﬁﬁ’ Vefontionss : Provinciarum Faedera-
tarum Belgy (jwéemﬂtom' ,earundemaq, Ar-

chistratego,€9 Archithalaffo generali,€e.

Inrvstrissime PrRINCEDS,

Vantus humano generi {it innatus amor
' cognitionis & {cientiz , vel iqdc manife-
e\t tum fir,quod ad rerum fubtilifimarum in-
veftigationem hominum natura nullo emolamento
invitatarapiatur: Erquemadmodumid in optima
quaque indole maxime apparet; itamerito ab illo
Philofophorum Homero beatus etiam is judicatur,
cui vel in feneute contigerit , ut fapientiam & ve-
ras opiniones aflequi poflir, N:tura quidem certe
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anim fenfibus ornavitad res percipiendasidonetis,
fed tamen eofdem rantis difficulratibus obfepfit, ut
ad verum pervidendum non tam vitax brevitas (etfi
eam_quoque viri fummi caufentur ) fed viforum
ambiguitas & fallacia maxime impedimento fint,&
aliovorfum a vero abducane. Id cum creberrime in
rebus naturalibus ufu veniat,ut lufunaturz vario &
multipliciindagantisinduftria fruftra fit: idem ta-
men profecto ubivis in alijs artibus, vbi paullum a
confuetis abieris omnes utique experimur. Nam &
illz ipfz artes, qua cogitationem a fenfibus fubdu-
cunt, & in recondito & {ubtili mentis facrario tran-
figuntur, quamvis cateris puriores & minus ele-
mentari fece contaminatz videantur, fuas tamen:
habentdifficultates inexplicabiles, in quibus pluri-
mi non tanti oleum & operam perdunt, tanquam
{1 hic fua tirocinia ponerent:fed nominis quoque &
exiftimarionis naufragium faciunt. Etnelongius
difcedam ifta ipfa quam nunc in manibus habemus
circuli quadratura argumento nobis fit:{copulusin-
quam ifte tot naufragijs infamis; ad quem virino-
minis fama & do&rina celeberrimi , tanquam in
brevia & faxa tempeftate quadam abrepti, mileré
adhaferunt: quorum exiftimationi non co deroga-
tum,modo ne familiam ducant, Nocet.enim pluri-

mum.
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- mum cum fallz rei gravis auctor extitit. Poteram
equidem & ego tantorum virorum exemplis ab in.
fticuco deterreri; cum hacin parte, Archimedeexce-
pto,nihil cuiquam ex.voto fuccefliffet, nedum ur il-
lius induftriam quifquam fuperavifler. Sed enim
dum honefto otio me oble¢to , libuit etiam hic ali-
quid conari, & in re ardua atque difficili fucceflum
experiti. Etcum cpichiréma 1pfum parrim demon-
ftrationibus fgrmaviflem , partim etiam calculi ra-
tiocinid comprobavillem , laborem quoque ifta o-
peradignum fumpfiflc vifus mihifum.Nam & limi-
tes circuli perimetro (quod omnino palmarium vi-
debatur)circumpofui, & cofdem Archimedais non
pauloarctiores confticui. Quamenim rationem di-

‘metientisad {uam circumferentiam ille 2 nonagin-
talexangulo aflequitur,eandem ego inde a fexangu-

o exhibeo: Quos ille ex uno fcrupulo exhibet,iftos
cgo inde inuno gradu etiam fupero.. Atqueifto in

infinitum proceflu femper notarum in diametro a-

ﬁmiptarum femifle ipfum anteverto: quod etfi for-

fan merito haud contemnendum videatur ; cum
nunc demum tot exactis feculis novi , & Archime- -

daisangultiores limites int inventi:Non tamen un-

quam me tantopere hac ipfa res oble&aviflet, aut

inventi dulcedine deliniviffet - nift ufus qui inde
| x 3 deri-



derivatur uberrimus & jucundiflimus voto atque
{peiconceptz refpondiffet. Ut enim mechanica fa-
&ionis commoda hic omittam , illud utique haud
«quaquam afpernandum exittimo, quod anguli dati
trianguli abfque ullo triangularium canonum ufu
adeo accurate hinc explicentur, quam per ipfos ca-
nones,& perfzpe quidem haud operofius-quoque:
quod pratereainfcripta cujufcunque date periphe-
riz hinc tam accurate inveniantur , quam erit ratio
diametri ad fuam peripheriam data, aliaque qua
nunc non recenfeo. Vereor ne-quibufdam portenta
loqui,& fupra fidem dicere aliquid videar.Sed dictis
fidem res ipfa faciet. Obiter tantum,Princeps Illu-
ftriflime,hujus noftri fundi utiliratem indicavi,ut i
iftapolito limatoque tuo judicio probentur,nullius
deinceps cenfuram aut notam pertimefcant. Neque
tantilla operis exilitate aut mole deterritus,fed con-
tra utilitate potius inftigatus T. C. hoc confecrare
non fum veritus.Ec quidem tanto majore fiducia, &
{pe certiore:quanto omnes tot retro feculis,non mi-
nus belli gloria, quam mathematum divinacogni-
tione longeantecellis. Uk, quod illi votis optavifle,
& fabulis confictis poft venturis perfuadere conati
funt, id divinitus a fupremo numine T. C. concef-
fum, & cumulaté cributum videatur, Cum igitur
artes



artes ift2 tanto in pretioapud te {int, Princepsllu-
ftriflime, ut, frve bellicum Mars increpuit, ha fem-
per tecum medijs in pralijs & urbium expugnatio-
nibus verfentur & pernoctent: five bellici animo-
rum motus pace reddita confederint , ad omnium
utilitatem, ornatum, totiulque reipublice CGgiw a
ve verfari & tractari gaudeant. Nefas fuerit dubira-
re noltram iftam &pnpuiar, cum (it animi venerantis
cultus, T.C. minus gratam fore. qué,utabomni-
bus & patria, & verzlibertatis amantibus T.C.de-
bgtur,ita quoque noftram.

Hanc [ine tempora circum
Intervittrices hederam tibi ferpere lanveg.

Quod fummis votis-obnixe contendit

T'ua Celfitudini
addi&tiflimus

KFV1LLEBRoRDVS SNELLIVS ‘K, F.




Ie&ori benevolo.

L Ostquam Mathefis ex ZEgypto in Graciam
& traiecit ‘Pythagora €5 Thalete fatti adeo au-
P [picati ducibus , confestim omnes Philofopho-
R8BS rum  diatribe mirabils tam preclare artis
amore incenfe flagrarunt ; ut fumma contentione novorun
epichirematum inventionibus certatum fit : Dum alij ad
coeli €9 fiderum motus , folifque converfiones, €5 illa quein.
cvulgus planfium merers, €5 majorem hominum vite opor-
tunitatem allatura videbantur [crutanda animwm adji
ciunt : al@";veré ad yeappnled Yewgjew ut i§tam vel orna-
vent, cvelaugerent , <vel planiore € commodiore ~via de-
monstratam incvulgus efferrent , incubuerunt. in quibus
multa [citu jucunda, ufu non utilia folum , fed necelfaria
quoque eruerunt. Et religua quidem cum belle atque ex vo-
to procederent , €5 ita maximis accelfionsbus hanc ipfam
[cientiam quotidic amplificarent , duo [copuls in hoc Oceano
illis objelts funt,é quibus tanquam ¢ Vortice cvix,ac neix
quidem quifquam [ine nominis atque exiStimationss fue
jatturaexplicare [¢ potuit , ubi femel horum cupiditate im-
plicati €5 amore irvetsti iftss adhaferant. Cubiinguam du-
plicatio, ¢ circuli quadratura. Sed illa tamen aliquonfque
proceffit, € quam per naturam potuit & fummus irss li-
cem




cem accepits iftins autem inveftigatio €5 publicatio aded
snfortunata fuss anstoribus accidst,ut lepidyfimus Comicus
[t Metopss nomine hanc traducere, atque'eandem & fubti-
liffima Geometrica theoria,ad infimum mechanice ephar-
moféos fubfellium €5 pragmatiam detrudere non fie veri-
tus o his verbis:
YOpfw pererios xavin, meodtirels, i
"0 xUKAG: ) oos TiTegywyGh

At que sta nobiliffimum problema comico profcento luds-
brium debuit,ob infelices multorum YdodoyoaQics , qui fie
exiftimationis naufragium bic fecerunt ;dum alia atque aba
cvia ad ejus inveftigationem involare conantur. Eodem
enim fere tempore hanc incudem tuditarunt Bryfo , Anti-
pho,Eiippocrates Chins, Dinoftratus Eudoxi aunditor, Me-
mechmi frater; (o alijpraterea innwmerabiles, quornm no-
mina ¢ infelices conatus ipfa longingui temporss vetuflas
obliteravit , quos (onon Hamans €5 inde Archimedes , hof~
que fecuts Appo,loniu: Pergans, Philo Gmﬁt’zmm‘@Clau-
dius Ptolomeus exceperunt. Neque ullo adeo féculo ab hu-
jus rgs inquifitionetemperatum. eArabes quoque huc curam
fiiam cuerterunt.; €5 res eadem patrum ac nostra memo-
via plurimos exercuit, Libet igitur majorss evidentia caufd
pfeudographiam a veritatesdhfpungere, ¢ eos qui regia
graffasi funt cvia, abillis qui in diverticulo oberraverunt

[egregare , wt notri laborss utilitas i5ta comparatione cla-
. ‘
ol is



- ¢

vins elucefcat. eAtque ideovem ipfam altius panlo arceffere
Yuerit opere pretium. -
. Veteres ills ;': eig 7 einpoy umpe © woudeis iAABNITES Geo-
metricorum problematum materiem prout folutions apta ef° |
[fét €8 accommodata, ita trifariam diitinxerunt y s plana,
folida €5 lincarja. Ad Plana enim ea omnia referebant que
linearum restarum duéiul, aut circulicircumferentia expli-
cantur: cujufmodi funt ea,que primis elementss , ant inde
eddem ferie derivati faltione expedinntur; hoceft, que
conftituta sl per corcinum (5 regulam fuum effeltum:
[ortiuntur. Nam o reita€s circulus in Pldno, tanquans
11 fuo genmino folo primum defrgnantur. Secundum antens
genus quod [olidum ~vocant,illam folidorum doEirinam re-
quirit, quam Plato primius 4ttigzjﬁ= putatuy: certe ef s dif~
Sicultatem, ¢ obfcuritatem non femel nculcat, epufque ra-
ziones minus explicatas in libris de republica quivitatur,.
olte Soepia widig Erlipas ol Exdrei Sevivs Girél’), warem o G. .
Nec enim & quoquam niff [ecretioribus mathematum [acris
initiato pervideri ant intelligi queunt. Et enim ideo plus
habent difficultatss, quod effectum funm fortiantur ddiness
¢ corporwm folidorum,utpote coni 5 cylindri [e6tione ortsi; -
unde ¢ line folide vocantur que inftigante primam
“Platone, certatim poStea €5 Magno ftudio 4 virss [ummis
exculte fuerunt. Tertium verd ¢~ ultimum genus tum de-
wium adliberi €5 frequentari folet, cum ex antecedentibas
- loens
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loets ad propofiti folutionem nihil afferri poteritiant expli-
catio nimis operofa,es minus evit catholica. Nam hiclinee
affwmuntur , que non quidem ex ulla corporum [ectione, fed
ex duarum linearumin una [uperficie fefe interfecantium
motu €5 communis fellionss vestigio delineantur. Prout
autem borum motunm erunt vavie ¢ intricate leges ; ¢9°
ip[& praterca [aperficies varia, ita cvarietas harum € per-
plesia defignatio multiplex ervit ¢* cvaria; quainre mul-
ti cveterum ingeninm fuum potius oftentarunt , quam ut
hine ufum wllum oportunwum.etiam [immo conati exprime-
ve potuerint. Credoad harum contemplationem ab ipfa na-
twra invitatos,que iShinfmods belicibus ubique ludit, etiam
[t curas €9 cogitationes buc vertiffe. Frde , opinor, fa-
Eum, ut illi qus circulum Jenpovndc quadrare animunms
indwxifSent ,cum viderent nullum hic locum proportion: efse
aut [imilitudini:alij ad ipdguocy,alif ad sopayayd,alij de-
nique ad helicas confugerent. ESt enim pdgua Qe luculen-
tiffimum Geomerrice [appellsctilis inflrumentum , fuss ta-
men limitibys diligentiffime coércenda , ne quo d cueritate
abeat diverfalubricaenim efts atque hos qus ipfa cviolenter
wtuntur 5 aut fidentur abutuntur in profundiffimum erro-
rum barathum agie precipites Et quiamente [ola conflant
- hac [acra,contra eos,qui rebus phyficss atque corporess eam
admifeent mevito dicam inStitucret Divinus Plaro; quippe
P pupdeps E0s B T dowpatay wg Vot 'Xmﬁw@tméms
AR i I



In @ ojdfd, cum Geometria hoc pacto a rebus incorpo-
veis, ¢9* nudis animi conceptibus nimisi impuré ad fenfunm
arbitvium traducatur. Talis utique eSt mechanica circnls
cujufque revolutio, donec ad idem peripheria’ punttum re
currat,unde civcumduci occeperat;que illud quidem arguity
€9 tanquam ob oculos ponit,rectam aliquam lineam circuls
perimetro vevera equalem exhiber: pofSe,eivey yap lua i o~
o Gléiow imy 77 G wuxAg weuPepetet w9 goerds ss1 (nrsppon -
ait Eutocins, oAt quifnam ideo quafo-ex i5la revolutione
equalitatem definict? us circulum tanquam Syfiphs-ali-
quod faxum cvelvet ¢ revolvet., ut ex opere mechanico:
Geometricam €5 Semd{elinks cveritatem eruat 2 nifi qui 12~
certior multovelit efse, quam fuerat dudum,(s [ nomins
atque exiStimationss fue it omnino prodigus. Quamobrem
etfi tllud jam inde abinitio haud difficulter e[fét notatum €5,
animadverfim,circulum aquars triangulo,cujus bafis peri-
pheriasaltitudo autem einfdem radio efSet xquﬂlt&; owvnnes
buc [uam curam [ludiumaque verternnt ,ut rectam lincam
cum circuli circumferentia paria: facienté nobss exhiberent:
ita enim veltilineum ejufdem aree aquale dars pofSe nemo
dubstabat. Cumque hac mechauicarevolutione wibilum ad
iStam aqualitatem profici apud faniores constaret , ideo al-
tins ommia fibi repetenda cenfiserunt. Festivi enim €5 lepidi
1lli homines , qui ad hancrevolutionem perpetud provocant,

profecta de caeno haurinnt., neque plus opera ant induftrie.
i huc.




 buc contulerunt, quam anrige ant cifarsj [olent, qui affidud
ambitum rotarum [ubjeste orbite iQappsls( s <o istorum
profanitas & facratiffimis Geometrie adyris longsffime et
arcenda, (um,inquam,ludicrum i5tud nimis lubricum virss
per[picacibus cidereturs ideo postquam hac non fuccederet
alia [2hi via tentandum rati,ut re6hilinenm dato circulo ex-
hiberent equale. Bryfo quidem affumpto quadrato inter in-
feriptum &5 circumfcriptum quadratum proportione medo.
eAtqus istud oftangulo in eundem circulum infcripto equa-
tur,ds ideo circulo dato minus ef'r’..,@gt'a inter ﬁgu ras or-
dinatas & {imiles cidem circuloadfcriptas, inflcripta
duplo laterum numero media proportionalis eft.
Itabic conatus inipfa (quod ajunt ) berba oppreffus, postes
 tn manifestiorem npaoudverupit. E hic alij quidem ¢ per-
petua peripheriarum bifeftione , tanquam minutali aliquo
vectam dato circulo bene Geometrice equalem exhiberi fint
arbitrari.Hoc enim Antipho fecutus eSt,qui hac continuata
[eEtione e putavit perveniri,ut [égmentum noviffimum fie
fibtenfz tandem equaretur. Sed hujus alogistie & Yt~
dagjo poftmodsi a Leontio, Theudio ¢ veteribus coiydemys
oppofitus oft muras abenens , theoremaillud longe elegantif-
Jimum , Re€tam quamecumque duo qualibert peri-
pheriz puncta conne&entem cadere intra circu-
lam .1z o igitur haud leviter hallucinatis,quod v aweyyds

pero proximmum pro ipﬁ cvero affumpferit ; catera haud
| KA s 0mniInBo



omnino afpernandus : Nam alijs occaftonem prabumit hune
mpayopdy ita temperandi,ut inde figurarum adfcriptionem
intra ¢o*extra circulum buic fini oportunam adbiberent;ut

hoc faltem pacto fugacem €5 labilem rotundi naturam in-

tra hos limites coércerent concluderentque, quod premus fe-
Cit , certé ommium primus prodidit dep dei(nA@  ocellus

ille , ¢ Mathematum delicie Archimedes Syracufanns.

Cum enim ad accuratam peripheria inventionem nulla ¢f=

Jent ¢ proportione aut fimilitudine vestigia in promptu,(s*
tamen nibilominus con§taret circuli civcumferentiam inter

infcripti €9 circumfcripti polygoni dmbitwm quantitate effe

sntermediam , docwit qua ratione infcribi poffet polygonum

quantumliber continnata bife€tione , ¢ praterea civcum-

feribi : atque iva inter horum laterum magnitudines peri=
phériam circuli, tanquam circumpofitis limitibus , circum-
[feripfit : non autem definivit mediam, ut perperam Bryfo s
neque [ubtenfas infcriptss equari,ut edntipho.Hanc itague

viam quicumque [equitur nufguam a cveritate deflettet.

Et propterea iStam quadraturam limatiffime olim expoli-

verunt , arque [ubtiliffimo epilogifino ad multas myriadum

myriadas produxerunt. Magnus ille eApollonius Pergens

¢ Philo Gaditanns;e recentioribus eti viri [ammi Fran-

cifcus Vreta (o eAdrianns Romanus, quornm omnium ac-

curatam diligentiam longe fuperavit Ludo/p/yw a Cewlen,

logiéta fubtilss. Quamobrem drchimedea ravio non a folis

nume




sumerss, fed etiam geometricss demonStrationum monim -
bus bene accuraré adverfus omnes infiltus munita, ab omui
antiquitate approbata, laydata ¢~ expreffiet. Hicigitur
Lydins vere lapis, 5 regula Lef bia efto, ad quam omnium
fventa fint exigenda : ut quantum ab hoc examine ablu-
dunt , tantundem eofdem a veritate diverfos abire certum
fit.Eamaque adeo vel folam ob caufam,novos i§tos quadya-
sores perpetus [ibi babuit infestos. Cum enim & vero longe
abirent diverf, ¢ ideo quogue cum 15to [ibi minus conve-
nire cernerent , hos tot retro [éculis vei Quadrataria [acros
limites convellere conats funt,ut nullis repagulss coércitiva-
o curfis &* lapfantevestigio impune oberrare poffent. Lt
twm demum (¢ trinmphare crederent, cum, beemoiv Archi-
meds obloquerentur aut maledicerent ; cujus inventum ta-
men & quoquanm temeraria audacia follicitari ant convells
nequaquam eft ferendum. Atque ifta prima ef claffis eps-

chivematum quibus circuli quadyatura per regulam €5 cir-

cinum tentara eft. Porro folidum hoc problema a quoquam

vetorum judicatum , aut ita tentatum nufquam me legere
commemini : mift forfan hoc divino Archimeds cvenerit in

mentem cum civeulo cl!ipﬂn- comparayit. S ed id potius ad

ellipfis quadrationein., quam ipfius circuli referendum ~vi-
deatur. Veruntamen cum nibilominus Geometricas [peci-

lationes ad boc genus fatis virium babere crederent, inde f¢

ad helicas % earwm. morus contulerunt ; quarum contem-
‘ B R Dl




platio et fi minus difficilis fit, earum tamen effectio non per-
inde expedita eft ¢ facilis, Helicum antem ad diverfos
ufis diver(a funt excogitata genera,qua de ve fingulares €
eruditi libri olim extabant,quos atas obliteravit. Nam De-
metrins Alexandrinus ﬁrtP/EMt @ yeapundy Jmse (v,
Philo Tyaneus o€ wxmweldiv: inter quas Menelao Geo-
metre unavifa erat peculiari dignatrastatu,que ob ffupen-
das € incredibiles affeitiones eidem admivanda vocatur,
Neque tamen in fola fuperficie plana ifte omnes defcribuin-
turs fedalie in [pharicaconica,cylindracea, alie etiamin
alijs fuperficiebus delineantur. Verum ex bhis cylindracea,
0b illuflrem quoque ejus in mechanicss machinationibus u-
fum, fingularibus libris & Gemino ¢ Apollonio furt expli-
cata. Hucaggregande funt wosoddéic xoyyoldéic, alieque
praterea infinita. Sed qua ad circul affeitiones explican-
das conducant , due maxime celebrantur , wosywils(Ca
quadyataria delumbata , ¢ wGaydin ordinata. 1llins in-
ventio Dinostrato tribuitur, is inquam volutam hanc de-
lumbatam primus excogitavit , quam Nicomedes (5 Hip-
pias deinde excoluerunt. Ef autem istins Genefis reliqua-
rum hand diffimilis, que omnes gemini motus concur(u fere
difcribuntur. Si enim concipiasreStam circulum contingen-
vem radio jacenti parallelam, motu udry ¢ parallelo fitw
ad bunc radium defcendere codem temporis [patio ¢ pare
velocitate,quo radius alter a contactn circuli quadrantem

per-



percurrit s utrinfque bujues limea communis [eétio helicem
lienam defcribet; cujus terminus tamen ad radium [ubje-

Etum pertingere non poteft, quia iftic haftenms [¢ fecan-

tes linee mutuo fibi congraunt : ut ita punitum illnd, &

guadrararis limes quafitus ante evanefcat. , quam exiftat.

Guod f7 tamen isbocimaginario movu defignari poffet, tum
abﬁmpmm hot radif f gmmtum , véadins 1pfe € quadrans.

Perzpber i efSent: continue proportwmles Arque ideo binc.

]am retadare peripheria equalis,aliaque id genus complu-
ria prestaripoffent,quemadimodum Pappus swaywyis Ma-
Sepealiniis Libro 3, demonfiravit. V eruntamen;ut dixi,buins
cvolure vernm limitem invenivi poffe verifime iam tum ne-
gabat Sporus Nicenus , quia tandem raduus ille morus ¢
parallela defecndens , cum radio ]ctceme 0mning Copgrumnt.
Atqueitain extremotermino, quo maxime fiserat opus , o=
60 omnss evancfiit. H ec igitur linea ad 4ffaquadrature
ﬁzﬁ’zomm omning fuevit inutilss:quamvis eadem in nume-

vi8 fwam dignitatem quoque tueatur. Eam b caufam Co-
non Hamens Avchimedis aqualis €5 ab ecodem landatus,
aliam excogitavit volutam ordinatam per equalia radij

[patia equaliter excreﬁezztem,m]m latentes €9 occultas af-
feEiones mivabils i ingenio explzcawt Arcbzmedes inde obli-

terata inventorss memoria drchimedeacvocatur. Verum

utraque ad operi exegefin aded off intricata, ut [atins fue-
74t €9 eertims circulum wxeasds revolyere,quam iftas hels-

Cas

>



cas machinari. Quacunque enimmotn imaginario in ma-
¢hematicis confiruwntur, arguunt illa quidem fui invento-
1is daydvoien s [ed quia dideg concipiuntur , neque per regn-
lam ¢9* civcinum effectum fum fortiuntur , quanto fubtilio-
ra tanto ab ufu communi [int remotiora, Qui vers his de-
lineandss novum [jrma inducunt atque per puntia difpofe-
taiftas delineant,idgue Geometrice, ut ipff de fe pradicant,
nimis andatler faciunt. At cum eam delineationem cum
conicts [e6bionibns conferunt, andacie etiam impudentiam
addwunt, <9 miminm [ecure in veterum [criptis cverfat: um-
bras rerum non res ipfas aftimarunt. Nam illud quidem ge-
nus [emper poStremum et habitum , ut re defperara ad
yeoppuma Pnsi(is > tanquam [acram anchoram confuge-
vent. ((um enim neque per plana,neque per [olida quafiti o+
lutionem legitimam affequs poffent , tum i5tss demum locus
erat,tanquam.ve omnibus modis defperasa. Post Archime-
dem nemo novo epichiremate banc rem Pneypovnis expli=
cavit ; etfi enim mults hanc incudem tuditavint , eorwm ta-
mé induflria in boc pulvereminus feliciter eft verfata. Quo-
rum nomina,ob honeftos conatus, filentio tranfmitti fatins,
ft, quam pulvlzcémlo corundem existimationi quidquanm.
derogare. Cum,mults corum de lizerss ¢ hoc ipfo pulvere
- aliguando bene fint merits,
 Quamobrem tanto demum intervallo Archimedem fe-
cuti primi nos limiites novos hic prafiximus , intra quos cir-
culares



cularss peripherie modulus flavet ; fed non panlo arétiores
Archimedess. Cum eofdem terminos jam & fexangulo exhi-
beamus,quos ille vix in nonaginta fexangulo poft quartam
bifettionem affequatur. Quin adeo ex illo ipfo 96 angulo
mihi nafeitur ratio diametrs ad peripheria,que 10000006
ad 31415926 minor,€5 31415927 mator veras unde Archia
medss abacus <vix [ummo conatw expre(ferit rationem 7
ad 22, hoceSt voooad 42 ¢ fed hacin ipfo opere fufitis @
nobss [unt expofita.Quod etfi non leve forfan videatur:ta-
men neque illa contemnenda ext§timo, quod [ecundum geo-
metricam faitionem cuicumgue date lineaperipheriam,ans
contra cuicumaque peripherie reftam lineam equalem expe-
ditiffime exhibere liceat. H ac igitur re omnium factionibus
noltrum epichirema anteferenduns fit: cum hinc infuper
mirifica feitsffimorwm problematum ubertasexistar.V erum
ifta mibe bic palmariavidentur , quod cuicunque angulo
aut peripherie [inum debitii exhibere nobis haud operofe li-
ceats85 quidens ex dara ratione perspherie ad fuam diawe-
trum. Qi res quanti [it momenti bhand existimo ignotuns
effe 1js pofSe,qui unquam ad triangularium (anonum com-
pofitionenm ferio manum admoverunt. Nunc autem aliquens
- émedia turba finum eligere tibi licet , ¢ einfdem integrita-
tem ablque ambagibus explorare. Quod curyss invento con-
tra comparandum credofutnyos qui contendant. Nam ¢

hine sangentinm atque fecantinm lubricitats facile cenfura,




¢ manus medice admoveri poffunt abfque longa mpepyerns
~eddextremum,quam facile ¢ dabus trianguli re€tanguli la-
tersbus,negleCtss tabulis,angulorum quantitas inveneatur,
cvix dici poffetnifi vem ipfam auctorem daremus. Sed cum
plura fint hujus genevss illo letorem  [tudiofum remistere
fatius existimo , ne [ingula verbosé inculcando te dintins
morer. Quamobrem etfi initio huius edstionem non nimis
maiurare mf't’t'tm]]ém, cum tamen cernerem plurimos, infe-
lices fos conatus buic exiduto [eculo , abfgue ullo ufn com-
modo,etiamfs 1d quod conabantur effecifSent,obtrudere:non
putaui equum effe me[i quid felicius panlo hicexpreffiffem,id
publico dintins debere. Quin potins epichiremanofirum,non
minns utilitate faa,quam inventi novitatecommendatum,
i publicam lucem exire paffus fam. Vale.

Bie Mo il T ohs

Pagina r. ver{u s, radium, lege radio. p.4.v.32.complementum ,d. p.sv.ix.
.quinquies,l.quater, p.7.v.2r.exl.&. p.9.v.3viciflimus,]l vicefimus. p.13.v.19.
am,lim. v.25.gradium,l.graduum. v.28.pla finus,l.pla dimidij. p.14.v.{funto,
I.funto. p.22.v.28.& excellus,].exceflu. p.23.v.re&alinea, l.magnitudo. v.28.
major,L.minor. p.25.v.6.major,l minor. p.27.v.29. parsculi, Lfit circulus ipfe
& pars. p.28.v.r.re,d. p.29.v.is.hic,l.hoc. v.30.mutatis, Lunitatis. p.43.v.11,
faciat,d. p.44.v.15.a7,0.ay, p.45.v.2. metw,l.motu. v.I3.xquare,l.quare. p.46.
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-cetur,l.peccetur. Interpun@ionum tedundantium,aut defetum ipfe pexte faci-
deaut fupplebis aut tolles, :
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Reangulum [ub inferipte & diametro differentia €9
tadinm camprebmﬁzm ) €GUALHY qmdmto iﬂﬁmpm ds=
midis complemmti ad /émicirmlum.

R0 ES¢ Prolomeimagni operis L. 1. cap.

W&ey) 6. ad infcriptarum compendio-

’ o 172 fam bife&ionem oportunum, Ut
N . OV

‘ fi in expofitum femicirculum ei-
: l&; © yo infcriptafit ei, cui aqualis po-
' (3 natur ex,8 bifecetur reliqua peri-

e <o) pheria 70 in 3. Ajo reftangulum

)_;' \% ex radio 20 & reliquo fegmento on

. xquariquadrato iplius oy, qua di-
midio complemento eft infcripta. lungatur enim infcri-

pta ey, & radius ay.hic angulisey wey per fabricam xquicruri
A & xqua-

O
oce
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& zqualibus peripheriisin-
fiftentes efficient bafes iy yu
inter {fe xquales. fed 7y g0
quoque &quantur: triangu -
lum igitur fuyo 2quicrum;
& quia cum triangulo yao ¢-
quicruro communem ha-
beatangulum ad o, eidem quoque erit fimile. atqueideo:
latera a0 oy on circa cundem angulum proportionalia.
quadratumque igitur amedia ¢y 2quaturrectangulo {ub
radio a0 & difta differentia oz comprehenfo.

Atque ita facile dato latere trianguli aquilateri da-
bitur latus dodecanguli, qua eft dimidium comple-
menti cjus a {femicirculo. Vt pofita diametro 2 latus
trianguli @quilateri potens triplum circularis radii erit
v 3> 1d dediametro dedu&tum relinquet 2 -- /3, qui nu-
merus perradium, multiplicatus tantundéfacit2-. /3 pro
quadrato lateris dodecanguli, cujus radix \/.2--/ 3 ipfifii-
mum dodecangulilatus ad hunc radium exhibebit. Idem
in numerisabfolutis, hoc modo, latus trianguli xquilateri
elt1; 7325 id de diametrodeduétumrelinquit -2572422 nus
merus ifte per radium, qui hic unitas nmlfiplricatus nihik
demutar: Radixex eonumero eruenda erit latus opta-
tum dodecanguli. quod utad rotidem millefimas redeat,,
erunt tam nomini quam numero {eptem nulle poftponen-
da, quot initio funt adhibirz. 8 dabitur latus ;5i78:8e,
Hincad latus quatuor & vigintanguli, opus eflet comple-
mento dodecanguli. atque ita porrd in infinitum analo-
giaconfimili, Atqui cum’polygoni latus aliquod poftu-
labiturin quo {zpicul¢ efler bifecandum & complementa
Jaterum inventorum indaganda,haud infolensforetin tan-
ta operis varictatc & complementorum reciprocatione:

fﬂi(lu e

g a m 0




CyrcromETRICYS 3

aliqueminvitumin erroremabduci. Eam ob caufam hoc
theorema ad bife@arum peripheriarum complementa

continue inveniendum haud inutile fore exiftimavi.
: “

Priarasirao Lk

‘Rgﬁ'angulwm /»ib refta & diametro plm z’nﬁm’pm €5 ¥~
dlo comprebmﬁtm equatur qma’mro mferipte que ¢ da-
tam 6 dimidium ejtts complemmmm ad ﬁm:cirmium 2=

mul_ [ubtends,

Ata cfto peripheriaeli cujus fubtenfaes, eique 2qualis
D diametroadjiciatur ox.8 bifecetur io complementum
cjusiny. Ajoreftangulumfubrotaes & radio ea com-
prehenfum xquari quadratoinfcripta ey, qua datam peri-
pheriam els & 7y dimidi- 1 o
um complementi ejus {i- :
mulfubtendit. {it enim i-
Pﬁ ei zqualis es. conftat T
itaqueex theoremate an- ¢ N A W
tecedente syoy reftasinter e zquales: atque ideo yr per:
pendicularem bifecare lineam os. totafque ideo er ru in-
ter {e aquari. & proptereaey ynangulorum rectorum fub-
tenfas ®quales efle. Triangula -igitur xquicrura wye eay
communem habentia augulum ade erunt fimilia, & eam
ob caufamlaterane ey ea circa ecundem angulum propor-
tionalia. quadratum igitur medix ey @quatur reftangulo
extremarum zein ea. quod demontftrafle oportuit. 1
Atque hinc aded nullo negotio invenies complemen-

tum quodlibet optatz bifectionis. Ut fi queram comple-
A 2 mentum
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mentum ofto & quadragintanguli; faloitaque 4 trian~
gulo initio,addito latus trianguli 2quilateri p7 3 ad dia-
metrum 2 totus erit 2—f~ /3, qui per radium 1 muleipli-
catus nihil ‘demurat, ejus igituf latus /. 2 4~ /3 pro
reta infcripta qua fubtendicy peripheriz & infuper re-
liqui ad femicirculum complementi dimidium, que eft
;% hoc cft, que fubtendit: 7§ totius circuli. id au-
tem eft complementum lateris dodecanguli. iterum eo-
dem modo dabitur /. 2=p /. 2~ /3. Complemen.
tnm quatuor & vigintanguli. & /.2 /. 2.'-_-}- o s 2~
¥ 3 complementum octe & quadragintanguli. atque ira
porro ininfinitdt. Quodfiitagque nunc hinc peftuleslatus
{ex &nonaginmnguli, ifte inventus numerus peranteces
dens theorema defdiametro deductus dabittibi 2 .- /. 2

/2= /. 2= /3 proquadrato dicti lateris, cujus ra-

dix ipfumlatusexprimet /.2 - /2= Vo2 = /2 /3

Hic modus utiliflimus eft in iftis notis, ut tanquam cyno-
fura opetis tui formulam dirigat, ne te intanto extracio-
num labyrinto avero tramite incautumabducat.  Atque
vel hincmagna furdorum numerorum atilicas liquercpo{:
fic. Nequeid eo dico tanquam eundem tramitem convi-
nuata numerorum analyfi ufurpare hand liceat. nam hoe
effecinclaraluce errare. fed quod ita facilius & planius
trames tuus ante oculos exprefius videatur. Verum exem-
plo hujus theorematis utilitatem quoque comprobare fu-
eritoperz pretium. Ut fi'poltuletur complementum po-
lygoni quaruor & quadraginta bifeétionibus a latere qua-
drati continuati; id vero polygonum cflet 7036874 4177=
664 laterum. cum itaque latus quadratific /2, per hoc
~ ipfum theorema dabitur: complementum infcripti-octan-.
guli /. 24=/ 2, & fedecanguli complemientum v, 2«
W2 /2, inde duo’ & wrigintanguli complementun:
LT AT ‘ complemens.
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complementum /. 2+ /. 2mf= /L 2d= 72 hmc quat-
uor&fcxagmtanouh comylcmcntum Voo amf e
2~ /.2~ / 2 atque ita porro quater & quadraginta
continuando in venies complementum polygoni di&i
Vo Voot Lo Vg /g fak
R R BT R T
ey L T
Ve /2o lad S S 2 - z-l-
N A N A N AN g
T A Y AT
V-2= /. 2=~ 2 ubi 2 ab ultimo / 2 quinquies &
quadragics antccedentibus femper univerfitatis figno
neditur, horumitaque haceftvis & poteftas ut primum
¢ noviflimo quadrato 2 latusad quothbccnullcﬁmas crua-
tur,ut putaad 5, To aut quotlibet notas:hic i quinque tan-
tum ufurpemus latuseflec r 44421, utinde porro progredi-
~ aris numerus 1Pccmventus ad binariumantecedentem ad-

datur, atque ¢ fumina ex utroque conflata, iterum latus ut
antc erutum dabit1;2.2¢, quinumerus exprimit valorem

V.2 =/ 2 five complementilateris octanguli ad femicir-
culii. Atqs idita continue per antecedentes charaéteres -
terando tandénumeri {ub his notarum griphis & involu-
cris reconditii valorem explicabis, Ego. fyllabum fubjicio
in quo-ad lateris xftimationem eruendam adhibitz funt
quatuor & quinquaginta circuli:ubiideo fingula infcripre
exhibentur ad taxationem diametri 20000,00000, 00000,
00000., 00000 5 00000, ooooo, 00000, 00000, 00000,

"OOOQ.
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- Quod fi ex hujus canonis numeris aliquod polygonum
~expetas, ubicunque tibi collibitum erit opusinftitues. Ut
fi quaram latus polygoni cujus complementum fit nume-
rus in hoc fyllabo nonus & vicefimus, quod eft latus poly-
goni1073741824. Ad cam rem numerus fyllabi otavus
& vicefimus tibi erit adhibendus, namque fi hujus a dia-
~ metrodifferentia34242068906347 45103590807 4107901~
360047 perradium multiplicetur, faéti latus quadratum
§851672317068638715856460938137911804 126020 crit di-
&ipolygonilatus optatum : ubitamen noviflima fex & fe-
quentes {icontinuentur note omnino a veris {funt aliena,
~cumindifferentia fuprafcripta duntaxat olto & triginta
notz accuratx & fignificantes dentur, quarum ultima lu-
brica eft, & tantum vera proxima. ut latus dicti polygoni
detur §851672317068638715856460938137911 8041 duntax-
at & proxime minus vero, ad taxationemradii particula-
rum 100000, 06000,00000,00000;,00000,00000,00000,

©0000, 00000, 00000, '
Libet etiam alcerum fyllabum 4 fexagintanguli com-
plemento tricies continuatum huc adfcribere latus fexa-
gintanguli in numeris furdis ex inexplicabilibus datur
V2 S Ve Vs Vel etiam o2~/ 13 4= /54
- /. 134/ 4. Hos enim numerosinter {e pariare quan-
tumvis diverfivideantur, resipfa & analyfis docet. hujus
complementumitaque efto /. 2~ /. 134/ 5 = V-
13-/ &, quare bifeétione complementorum novies & vi-
cies continuata dabitur /. 2= /.2 = #*. 2= /2
VEET SRVAPRE RTINS DRVAE TS BSP T SRVAR S sV 2oy o
P /P i SV o R v/es Sy APl
T A Ry A AP R S SV o
VAP CRVAE R A ke nlVA oy VAR 2y oIVASS RNV I ST+

complementum polygoniz22r2254720 laterum,

Syllabus
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Syllabus complementorum ad femicirculum initio facto &
complemento infcripts ﬁ’xxgintanguli quantarmm diameter erit.
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Ec hec omnia ad taxationem diametri 2 poftpofitis cir-
culis quadraginta. Eft itaque numerus penultimus five
nonus & viciflimus in hoc fyllabo complementum poly-
goni16106127360 laterum. quide diametro fubdultusre-
linquet380467432292749457039, numerum vero mino-
rem;idem per radium mulciplicatus quabitur quadrato
dimidii fui complementi, cumque hic tantum fint unum
& viginti notx latus ¢jus {altem ultra vigefimam notam
non poterit tutd produci.quamobrem latus polygoni 32.2-
12254720 laterum dabitur 19505574390228795747 proxi-
meé minus verd ad taxationem diametri 200000, 00000,
200000, 00000, 00000, 00000 particularum. Quem ufum
iftinumerorum f{yllabi nobis praftent infra clarius liqui-

bit, ne temere tantam numerorum molem hucaggregafle
videar. itaque
Infcripta minor adfunm in femicivculo complementum eam
habet vationem, quam infcripta peripheria duple ad fuum cons-
plementum diametro anctums.
Efto femicirculus as- bl
ei & infcripta ez, hujus
complementum e, in-
{cripta peripherig initio " -
datxis, ejuldemq; ecom- g =% 7
plementum . Ajo 7¢ ad es eandem habere rationem,
quam 7sad sa & aifimul: finc enim an & 4y figillatim ipfi
as zquales. hinc demittatur perpendicularis es, ea bifeca-
bit fegmentum # per ea qua prima propofitione funt de-
montftrata. Et eo dimidia erit infcripta s, quia 7e dimi-
diaelt peripheriz jes. Erititaque 7ead esinfcripram, uces
ad o, hoc eft uc iftarum duple sad 29. qua ex diametro
iéz & infcriptaas conflata fuerat, quod erat demonftrans
u,

B PROPO~
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i 2iadogd ProrposiTrio III

Relangulum ¢ fignra ordinata circulo infcripte latere

w0 €9 toridem radiorum [emifsibus, quot ipfam habet la-

tera,aquatur arecpolygons ordinatt fub duplo laterum nu-
-mero in eodem circulo. |

- Tt in expofito diagrammate a¢ latus fexanguli circulo
Sinﬁ:ripti, s seduo latera dodecanguli, & ducatur s ra-
~dius is latusfexanguli bifecabit in /. hic rectangulum {ub
dimidio radio sz, & dimidio latere fexanguli ¢/ compre-
henfum aquatur uni dodecan-
guli triangulo ers, & duo trian-
gulaars ers reGtangulo fub toto
latere z¢ & dimidio radio sr. pro
-totoigitur dodecanguloidemre-
&angulum fexies erit iterandum,
quot {unt latera fexanguli, Atque
ita in reliquis omnibus analogia
confimili. exemplo rem illuftra-
bimus. fitlatus fexanguli & idem
circuli radius 6, radius itaque fexies fumptus efficiet 36,
“cujus dimidium 18; quare factus a latere fexanguli 6, & 18
“erit 108 arca dodecangulieidem circulo infcripti. etenim

. dodecanguli infcripti latus pcrpropoﬁtionem primam in.

-venietur ¢/ §4--/18,quare perpendicularis a centro in la-
tus ejufdem dabitur / 135 = / 44 4 quibus falus erit

~duplum unius trianguli dodecanguli 18, dimidium ¢ 4
duodecies additus,quot funt triangula, dabitut ante 108
arcam totius dodecanguli,

Proro-
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Prorosirzo, l1V...

Dou’emngu[ym equatur quadyato & latere trianguli e-
quilm‘cri in eundem circulum inﬁrzptz'.

Um enim latus trianguli 2quilateri poflit triplum cir-
Ccularis'radii, tria autem radii quadrata zquentur re-
&angulofub latere fexanguli & fex radiorum femiflibus,
feu tribus radiis, & hoc porrd re&tangulum per anteceden-
tem propofitionem arex dodecanguli 2quale fit : effici.
tur aream dodecanguli 2quari quadraco {uper latere tri-
anguli 2quilateri defcripto.

PR evOSPT oMY,
Sexangulum eft duplum trianguli equilateri in eodens

circulo.

Exangulum enim pertheorema tertium ¢quatur reftan<
Sgulo‘ fublatere trianguli zquilaceri & fefquialtero ra-
dio:atqui tanta quoque eft perpendicularis a vertice trian-
guli 2quilateri. hoc igitur rectangulum trianguli eft du-
plum. atqueideo quoque ipfum, fexangulum,

Prorositio VI

Dodecangulum et fefquialterum quadrati eidem cir-
culo inferipte,ds fubfelquitertinm circumferipts. -
: .

Poﬁta enimdiametro circuli partium duarum, eritlatus

trianguliinfcripti / 3, latusinfcripti quadrati 7 2, cir-,

2 cumfcrip ti
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cumfcripti 2.quantarumigitur area dodecanguli erit par-
tium 3, tantarum area infcripti quadrati 2, & circumfcri-

pti4.

ProréesiTtio VIL

Trriens lateris trianguli aquilateri circulo inferipts , e
quatur _/Emz”i lateris cirmmﬁrzfti ﬁxaﬂgxlz'.

It anin expofito femicirculo inferiptalatus trianguli -

quilateri, idque continuatum occurrat tangenti ze ine;
fitquezns pats totius peripheriz duodecima, 8 ideo tan-
gens ejus zp dimi- -
dium circumfcripti ~
fexanguli latus, atqs
eadem o crit dimidia
totius se, quia in tri- ¢
angulis rectangulis
fimilibus 7yo 7ac, ra- W,
dius iy dimidius fic }": ¥
diametri ja,8 40 igi- ' % € 3 4
tur dimidiaze. Ajo eandem oi zzquari trienti lateris an:
Cum enim ab ¢ punéto ¢/ ez edudtz illa circulum tangat
hxc fecet, rect® ea ei e continuc¢ proportionales e-
tunt. eft autem ¢7 dimidia dimidia ipfius ze. quia es di-
midium eft trianguli aquilateri: quare ex quoque erit:
dimidia ipfius s, & ipfiso 2qualis ; & pars quarta totiusze 2
tektia autem pars lateris 4w quod erat demonftrandum..

PRoro-




CYCLOMETRICYVS i3
ProrosiTio VIIL

 Differentia diametri 3 latereinfcripti trianguli aquila-
geri equatuy lateris dodemngulj CIrcHm m’pn’ dimidio.

Tatuatur enim in eodem diagrammate z/xqualis late-
Sri infcripti trianguli xquilateriax. & bifecetur s peri.
pheria in #,8 continuetur yz radius ad tangentem in . ut
im it dimidium circumf{cripti dodecanguli latus, & 7 in-
fcripti, Inde ab /persrecta eduéta occurrat tangenti
inr. conftatitaque ¢ demonftratione, propofitionis prima
sl si inter{e axquari, atque ideo sv perpendicularem di-
midio lateris fexanguli 2qualem bifecare reGtami/: & pro-
pterea,ut /v dimidia eft totius 74ita sv dimidiam efle ipfius
#r. cunqs angulusy/z angulo 77y, hoc eftipli #my (it 2qualis
& angulusz ad contactum rectus& v radio 7y, triangula yins
7il erunt 2quiangula & xquilatera, atque i/ differentiala-
teris infcripti trianguli 4 diametro @qualis tangentizz cir-
cum{criptidodecangulilateris dimidio. Sitnobis 4/ dia-
meter 2, latus infcripti triangulizquilaterian eric /'3 : at-
que inde dabicur#/fiveim 2-/3.¢ canonibus adfcriptarum
datur sz tangens 15 gr. 267949072431 pofito radio roo-
©000000000 particularum. atqui {i latus trianguli 2qui-
lateri1732050927569 de diametro 2000000000000 dedu-
cas tantundem relinquetur pro fegmento 7/,

itaque,

Secans 15 gradinm aquatur quadynplo finus ejnfdem

Namque rf, zqualisfecanti my, demonftrara eft zquari
duobus infcriptidodecanguli lateribus. & idco  quadru-
pla finus ejufdem. finus 15 gradium ad eandem diame-
trum datur 2588190451024, cujus quadruplum 10352761«
80410 zquatur {ecanti cjufdem peripheriz.

3 Proro-
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Prorosirro - IX.

Inter figuras ordinatas [imiles eidem cirenlo adfcri=
ptas, infcriptaduplo laterum numero media proportiona-
lis eft. '

Tra fexangulum infcriptum 7
inter infcriptum & circumf{cri- ¥ g
ptum triangulum proportiona-
le eft. dodecangulum inter fex-
angula,decanguluminter quin-
quangula,  Sit circulus zeio &
quadratum eidem infcriptum,
circum{criptum autem #ysz, 0-
¢tangulum infcriptum, i‘iy enim
duplo plura haber latera quam
quadratum {it 2 menio. ajo hoc
inter quadratum infcriptum & circumfcriptum efle pro-
portionale. reétacenima centrow ady angulum quadrati
circumf{cripti bifecabitlatus quadratiinfcripti & periphe-
riam{ubtenfam, atque per angulum otanguliz tranfibit,
& funteradiiev viad contadtum ei. erititaque yve trian~
gulum rectangulum & efin bafin vy perpendicularis: qua-
re yv ve,id eft vn, & vf continue proportionales. & idco
triangula evfevn evy fuper iftis bafibus zquealta itidem
continué proportionalia. & corum igitur otupla,ideft
quadratum infcriptum , oétangulum, & quadratum cir-
cumfcriptum continuc erunt proportionalia.

Pofita itaque diametro partium 2, arca infcripti qua-
dratierit 2, octanguli / 8, quadrati circumfcripti 4.
~ Dodecangulum ad o&angulum eidem circuio inferi -

ptum {e habeturad o 8, hoceftuc tres radiiad duo late-
> e ' rainfcripti

S
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ra infcripti quadrati. funt enim ifta exantecedentibus ma-
nifefta.
Atquehinc etiam corum error eft manifeftus, qui are-
am circuliinter quadratum infcriptum & circum{criptum
medio loco proportionalem conftituunt.

ProrosriTio X.

Differentia radis circularis a latere inferipti qua-
drati aquatur laterss oftanguli cirewmfcripti dymidio,

It femicirculus ajue fuper ae diametro defcriptus, quem
Sm’re&a radio @qualis contingat, atque ad contaétum
adjungatur radius oz. itaque oz qua duplum poteft radii
erit zqualis lateriinfcripti quadrati, & eadem quoque fe-
midiagonius quadrati circum{cripti, cui zqualis it 772, A~
jo um differentiam aquari dimidio lateris otanguli cir-
cumf{cripti. Enimvero cit
angulus i {it reéti dimi- .
dius, angulus moierit di-
midiusfefquirecti,five 3 u-
nius recti, & uoireti iti-
dem dimidius: quare mon
1 recti @quabit.atqueideo
erit tangens sz« dimidium
latus octanguli. quod de-
montitrafle oportuit. Po- |,
{ito itaque radio partis u-
nius, erit oz ¥ 2, & ei Ve ‘
wm 21, & ai J 2 4~1. Unde ratio 47 ad ¢i datur qua

W/ 2=f1ad /2-1,vel ctiam qua quadratis/ad .qmd;f;;}
2 y

v

LA e}
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wishoc eft qua 3~ / 8ad 1. hujus theorematis ufus infra
nobiserit. Hactenus adfcriptarum figurarum compara-
tiointer fe dicta fuit: fequitur earundem comparatio cum
circulo.

Prorosirio Xl

eAmbitus reGlilinet circulo infcripti ejus peripberi;e Cea
dit: cirmmfcr:’yti cvero eandem excedit.

In circulum expofitum emion infcribatur re&ilineum
eion8 circumf{cribatur ysrl. illius ambitus peripheriz ce-_
det, hujus vero eandem excedet. Cum enim propter re
&tz linex definitionem ea fola inter fuos limites xqualiter
interjaceat, ambitiofa autem contra. merito €x hac luce
ab Archimede inlibro de fphzra & ;
cylindro poftulatur ey @ @ wépa-J $
T EYETEY Yegupmdy ENaxicny elvas oy
twhgay retam omnium intra cof-
dem terminos linearum efle brevif- w
fimam. Atque ideo fimul omnes
re&ta ez o owne, fimul omnibus peri-
pheriis quas fubtendunt minores c- 0 . *
runt, Porro ambitum polygoni cir- 4
cumfcripti peripherid majoremid Archimedesibidem ex
cadem lucegenerali aflumpfit potius quam demonftravit.
& noseadem claritate contenti minorem efle affumemus.
quia videlicetemi peripheria interiore & ordinato ambitu
meat, & reckz e: propior fit quam es & si. unde efficitur
totam peripheriam minorem effe toto circumfcripti recti-
lineiambitu, Atqueideo aliquot polygonorum in{cripto-

‘ rum
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tum & circumf{criptorum ambitus quantitatem numeris
cxprcﬁam fubjiciam,ut inde liquido pateatintra quos ter-
minos ratio diametri ad perimetrum fecundum Archime-

dem paulatlm cogatur.
Pofita itaque diametro partis unius, tum
- Perimeter otogintanguli 1n[cr1pt1 erit major quam

325424, circumfcripti autem minor quam 3;4435.

Perimeter polygoni infcripti 160 laterum crit major
quam 3;i4:37, circumicriptiautem minor quam 353233,

Goegual

Perimeter polygom infcripti 320 laterum erit major

1418

quam 3;t£:4, circumfcripti autem minor quam 3.;4:..
Perimeter polygoni infcripti 640 laterum erit major

1416%

quam 3;4¢L1Z,circum{criptiautem minor quam 334155
Perimeter polygoni infcripti 1280 laterum erit major

quam 3;:4133 c1rcumIcrxpt1 autem minor quam 3;:4;2¢.

iaao9)

Perimeter polygoni infcripti 2560 laterum erit majot

14159F%

quam ;4245548 cucumfcr:pn autem minor quam 3;53:53l.

1?900000)

Perimeter polygonl 1nicr1ptx 5120 laterum erit major
uamz 45224 circumicriptiautem minor quam 3 4415252,
3t % 7

CRCRCRCIERCE, |

Perimeter polygoniinfcripti 10240 laterumerit major
14159280

quam 3 AL L S cu'cum{crlptl auté minor quam 37;:,—;??“3-.

2TTOTTed®)

Perimeter polygoniinfcripti 40960 laterum erit major
14159266

quam 34452201, circumicriptiautem minor qua Jrssesises
Perimeter polygoni infcripti 81920 laterum erit major

l4|5

quam3;3433323is, circum{criptiautem minor quam 3;:d33-

92656
STTTo.

Perimeter polygoniin{cripti 163840 laterum erit major
quam 3413225501, circumfcripti autem minor quam 35

§9165398
$000u038Tq"

Perimeter polygoniinfcripti3 2y 680 laterum erit maj o,
quam 31%;:322¢523%, circum{cripti autem minor quam 35

£ Perimeter
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Perimcter polygoni infcripti 655360 laterum eric major
quam 34122952572 circumicripti autem minor quam

14159265362

T 0606030 G" d
Pcrimeter polygoni infcripti 1310720 laterum erit ma-
jor quam . t4; 322233587, circumicripti autem minor quam

1415926535 96

R R R

Perimeter infcripti polygoni 26214 40 laterum erit ma-

jor quam 344335533558, circumicri ptiautem minor quam
1417226535808

{659 338566 56T0° ,

Perimeter infcripti polygoni s242880laterum erit ma-
jorquam 3.i4ig22e8:722, circumicripti autem minor quatmn
PRTAPEEL (118

Perimeter infcripti polygoni 10485760 laterum: erit
major quam 3.8/ 2224335800, circumicripti autem minor
qUAM 333tsdaserasvasens '

Perimeterinfcriptipolygoni 1073741824 laterum erit
major quam 33#53538535 8035334, circumicripti autem mis
NOI QUAM 375 268555535 avsas 05 ;

Perimeter infcriptipolygoni 64 42450944 laterum erit
major quam 3, 411228233827 23238, circum{cripti autem mi.
Nor quam 3:53:i2333433333433

Perimeter infcriptipolygo
major quam 3.;1:12:¢058200528 0, circumicripti autem
minor qUam 3 zdsidiesiineidiiiatss. =

Atque ita experiunti porrd circuli perimetrum intra
iftiufmoditerminos concludere eadem vialicebit per pri-
mum & fecundum hujus libri theorema, qua perpetuis
adfcriptorum laterum bife@Gionibus eadem in minimas
quafque particulas concidunt. femper enim circuli peri-
pheriaminor eritfumma omnium laterum eircum{cripto.
runy, majorautem infcriptorum laterum omnium conge-
rie. Atque hzcmateria non olim {olum Apollonium Per-

gxum,

=
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geeum, Philonem Gaditanum, & Claudium Ptoloma:um
quoque: fedhoc {eculo etiam Francifcum Vietam, Adri.
anum Romanum, & Ludolphum noftrum exercuit, qui
omnes Archemedgam &Regiam viamingrefliintrainfcri-
pti & circumf{cripti polygoniambitum circularis periphe-
riz modulum folide concluferunt. reliquorum enim W e0-
doyeaing nunc miflas facio , qui auta veritatis tramite
longe exorbitaverunt, autintra minorem & majorem ter-
minum peripheriz modulum concludere non potuerunt;
id enim{olum in hoc genere erat palmarium,

Prorositro XEL.

Seltio femicivenlo non major cedit triangult equicrurs

ﬁbi 1nfcripte duplo.

T1i hujus theorematis veritas etiam ad quafdam fectio-
Encs femicirculo majores pertineat, cum tamen haud
liqueat ubi ultimus ille limes fic conftituendus; & nobis
adid quointendimusifta {fufhiciant, abunde fatis eric de
feCtionibus femicirculo non majoribus. ejus veritatem
comprobavifie. Exponaturitaque ayi {eftio {emicirculo
non major, & in eo triangulum xqui- g ¢ &
crucrum a¢/ 5 eft igitur ayi peripheria ’//
bifectain e. & ecamob caufam re per-
pendicularis quog; fecabit infcriptam * ¥ L
ai, & retano in e puncto peripheriam contingens erit el-
dem infcripta parallelas hincwe eo ipfis arri 2quales conc
ftituantur & compleantur reétangula parallelogramna,
aner ioer: cumigitur & femicirculi & minorum feftionum
anguli reto cedant, anguli autem #ar oir 1ecli {int, rete
. (2 4 i io
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wa 7o extra circulum cadent, & rotum parallelogrammum
anoitotam fectionem ayes comprehendet, eademque ma-
jorerit:{ed anoi parallelogrammum duplum eft trianguli
aei in ecadembafi zquealti, quamobrem fectio ayesi minor
erit ejufdemtrianguli duplo.

Proresrtro XIITI,

Spatium a duabus ex eodem puncto tangentibus €5 pe=
vipheria comprehenfum minus est a’ulvlo trianguls equicru-
71 ab earundem fegmentis (o tertia eandem pevipheriam
tangente comprehenfr.

- E&ta ueno ex codem punéto eduftx tangantperipheri-
R amesoin e & o: tumrectays eandem peripheriam con-
tingens in, abfumacyas trangulum @quicrurum, ajo hoc
majus efle dimidio fpatii eion a tangentibus & peripheria
comprehenfi. Cum enim uy s 2quentur, & reliqug ideo
ye soxquales erunt, & iifdem refta si y/ quoque xquabun-
rur. cumss so, yiye ex iifdem punclis circulum contingans..
cumque anguli fub bafin zquentur,
triangula quoque ey/osi erunt aquila-
tera,atque ideo totum triangulum e
totivin. fed eyi triangulum @quealtum
gyintriangulo minus eft bafi; quia y7 ipfi,
e ¢qualis cruseft reCtanguliuiy, & pro-
pterea minus bafe cjufdem yw. Quare
eystrianguli minus eft quam yin : & i-
deoidéwsytriangulum majus eft dimi-
- diotriangulie/us& idem multo erit majus quam dimidium:
: ' {patii

w

@
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fpatii erin. Atque ideo totum triangulumysz dimidio to-
tius {patii e7i ou majus ecrit. quod erat demonftrandum.,

Prorosrrio XIV.

Reétilinenm circulo inferibi poteft majus daro quocun-
que [patio, quod codem circulo fit minus : & alind circum-
[eribs minus dato quocunque [patro, quod eodem circulo
fitmajus.

It enim fpatium quodcunque dacum R minus expofito
Scirculo; aneioy, in quem infcribatur quadratum  aeso,
quod ideomajus eft circumfcripti circuli dimidio. hoc fi
majusfit datofpatio R rem factamhabes. fin minus, fic da-
ti hujus {patiia circulo defeétus S, atqueid ideo minuseft
omnibus reliquis quadratifectionibus. & quarta ejus pars
unica fe&ione em/; hinc bifecetur peripheria in s, quare
esi triangulum per propofitionemrz
majus eft dimidia {eCtioneeilm.ea-
que peripheriarum bifectio & in-
{criptio tantifper continuetur do- -
nec relique {c&tiones inter latera
polygoni & circuli pcriphqrias com-
prehenfz minores fint dicto defe-
&u S. id enim fieri pofle conftat
cum magnitudinum fetio infinita _
{altem potentia detur, & hac infcriptione femper majus
quam dimidium ¢ reliquis fe€tionibus auferatur, Qua-
mobrem fitjam ed deventum ut reliqua {ectiones ems sis

& cetere fimulminores fint di¢to defedu §: inde iftis &
G 3 . citculo




2 WiittEBRORDI'SNELL II
citculo deductis fequitur relinqui majus polygonum in<
fcriptum, quam fic datum fpatium R, quod ex hypotheli
circulominus{tatuebatur. Atqueita pars prima conftat:
{:cunda quoque haud operofius adftruetur.  Sit enim in
fecundo diagrammate quadratum circulo expofito cir-
cum{criptum,id {i minus {it dato {patio rem factam habcs_.
{in majus fit, cum dati R fpatii exceflus fupra circulumal-
fumatur fpacium S, eruntitaque quatuor illa {patia zi‘con-
vexis peripheriis & tangentibus comprehenfa ( cujufmodi
unum eft fvz2 ) majora dato exceflu S.quamobrem recta
tangens peripheriam interceptam in medio abfumat tri-
angulum zquicrurum jys,atqueidin reliquis ita fackum in.
telligatur, id igitur ipfum per propofit 13 majus erit dimi.-
dio {patii comprehenfi fvras eaque linearum adicriptio
tantifper continuetur donec reliqua ¢ "o g
{patia omnia a peripheriis & tangen-
tibus comprehenfa dicto exceflu mi- |
nora fint.id autem ficri pofle confat:

cum magnitudinum f{eéio infinita
faltem potentia detur, 8 hacadfcri- ¥ :
1 _.Z 3-

& %r’r-':_

ptione recta peripheriam in medio
interccpti ambitus tangentis femper
plus quam dimidium e reliquo extra circulum fpatio au.
feracur. Quamobrem fitjam e6 deventum uc reliqua fpa-
tia fjvvzy & ceterafimul omnia minora fintdicto exceflu
S, iftisigicur ad circulum additis fequitur totum polygo-
num circum{criptum minus efle area, ex eodem circulo
& exceflus Scompofita;hoceft quam fitfpatiuminitio ex-
pofitumR. Quod eratdemonftrandum. Hoc ad circu-
lorum quoque fe&ores extendi, neque alia demonftratio-
ne diflimili indigere Archimedes monuit, Pars hujus pro-
pofitionis prima eft ¢ fecunda propofitione libri duodccil.
‘ | ' mi excl.
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miexcl. fecundaautem ad eandem analogiam dnobis exs.
prefla. Archimedes quoque etfi in fua xixAs pererod hoe:
ipfum tantum poftulavifle videatur, id tamen in libris de

fphara & cylindro{ollicite inculcat: quatheoremara cum

non parummomentiad hunclocum illuftrandum habere

mihi videantur, liuic operi, tanquam emblemata a nobi-

liflimo autore profecta inferenda exiftimavi. ea igigur

quam potero breviflime hicexplicabo, & initium faciam

afccundo.. | . = | <

Prorositio XV.
Duc refte linee inveniri poffunt, quarum major ad

minorem rationem habeat minorem, quam data magni-
tudo quelibet major ad minorem. ‘

Nzqualitas expofitarum ma-
Igni.tudin um carundem ho-
mogeniam ita includit, ut mul- : .
tiplicatae {e mutuo ﬁlpcrarc pof- a o A
finc: heterogenearum enim fe- _ .
cundum quantitatem comparatio nnlla inftitui poteft.
Efto itaque a¢ magnitudo major & 7o datarum minor: ajo
duas reétas inveniri poflc, qua faciant quod imperatur.
Auferatur eim #e demajore 4 2qualis minori datarum o7,
& fi carum differentia fit minor quam data 70, tum ea toti-
es fibiipfi addatur donec ay compofitamajor fit data ze. Et
inde affumarur re@a linca s tam multipla quoque fue -
partis sk erititaque utysad s/, itaya ad an, & diviﬁn} 57 :l, ay
9y quoque proportionaleserunt. Ercum 4y major ficquam
fo,ratio ay ad yu, hoe eft sr ad 7/, major erit quamaead flzlrln _

£

S‘ g 3 L S

—
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demis. Quamobrem funtjam inventz dux retz lines
fecundumleges propofitas.

ProrosiTio XVIL

Date peripherie duo fimilium multanguloram latera ita
adfcribi poffunt, ut latus circumfcriptwm ad infcriptum
minorem habeat rationem, quam major datarum magni
tudinum ad minorem.

Xpofitz funto
Equglibct dug in-
aquales magnitu-
dinesita ut multi-
plicatz fe mutuo
fuperare poflint R p
major & S minory
per propofitionem
15 dux re¢tx linex w3
conftitcuantur  #f ” f
major vf minor,ut ,
ratio‘illius ad iftam minot fit quam R ad S.ficque data pe-
ripheria esi cui duo latera adfcribere oporteat, quems
admodumimperatur. fiatitaque ut »fad vf;ita radius cir-
culiwa ad as. Evab s perpendicularis excitata abfumat pe-
ripheriam #y. & bifccetur tota data peripheria i primum
ine &inde rurfum eoin », idque tantifper continuando
donec ultimum bifegmentum minus fit quam #y. id enim
fieri pofle conftat:quamobrem fit jam eo deventum,atque
idfegmentum efto wo, cuific xqualis ex, & connc&atlif €05

uie
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huic /m peripheriam inz contingens erit parallela, & a-
gantur rect® aom ael, crit itaque fm latus multanguli data
peripheriz circumfcripti, & es latus fimilis multanguli
infcripti: cumqueeslongiusa centro deftet quam sy, per-
pendicularis 2» major erit quam s, atque ideo ratio #a ad
ar,hoceft [mad eo major erit,quam #a ad s, hoc eft quam
nf ad vfiatque ideo larus circum{criptum /m ad infcriptum
eo multo minorem habebit rationem quam dara magnitu-
doR adS. Quod facere oportuit. Neque alia demon-
ftrandiformula erit fiintegra circuli peripheria propona-
tur. Atqueitgcircult peripheria intraillos limites quan-
tumvis auguftos facile cogi poteft,, cum infcripta & cir-
cum{criptz linex longiusinter{e diftent, quamutraque a
circuliintermedia peripheria.quod etiam numerisad ean-
dem analogiam omnind explicare perfacileeft.

Prorosrrro XV .

- Circulo due fimiles figure ita adfcribi poffunt ut cir
cumferipta ad inferiptam majorem habeat rationem, quam
data qualibet magnitudo major ad minorem.

~ X ponatur circulus 0, & magnitudi-
Encs duz R major S minor. & funto
duo polygonaalterum circum{criben-
dum alterum infcribendum,utilliusad -
hocratio minoradhucficquam R ad S.
conftituantur duz rectz 2 major emi-
nor, quaril ratiominoradhucfitquam
Rad§, interquehas inveniatur media b

i, R [ s proportionalis

e i
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proportionalis 7, qua ideo minoreritquam 4. - Hinc per
propofitionem 16 dato circulo duo fimilia polygona ad-
{cribanturut circumf{cripti latus ad latus infcripti fimilis
minorem habeat rationem quamzad 7. quare figura ipfe
cruntin duplicata ratione homologorum laterum:fed &
ratio 4 prima ad; tertiam eft duplicata ipfiusa ad e,eric igi-
tur ratio ({)olygoni ‘circum{cripti ad infcriptum mindbr.
quame ade; &ideo quoque multo minor quam Rad S.
Quemadmodum imperatum fuerat. Res omnino eadem:
efle fipro integro circulo fcctorem duntaxat aflumas..

&

Prorosrrio XVIIL

Cirenlo dato polygonum circumfCribere ut [patiaab ejus
lateribus &* peripherieconuexo comprebenfa minora fint
dato quocunque [patio.

Vod de circulo dicimus idem quoque in fectore quo-.
: vis dato locum habere intelligatur. Datus efto circu-
tus 4, & datum fitfpatium F. Ajo circulo pofle polygonum
circumfcribiut exCeflus quo datus circulus i polygono fu-
peratur minor it dato fpatio F. Intelligantur enim duz:
magnitudines quarum major f{it ex dato fpatio & circulo
compofita, minor ipfe circulus ; & adfcribantur. circulo-
duo polygona, fimilia rlmun 8¢ eion ,ut circumf{criptum ad.
infcriptum minorem habeat rationem quam dictarum ma-
gnitudinum majorad minorem. ajoillud circumf{criptum.
polygonum rlmnjr efle quafitum cujus fupra circulumex-
ceflus five mBreipuale minora fint dato fpatio. Cumenim,
polygonum circumf{criptum ad infcriptum minoré habeat

' iz - rationem
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‘fationem, quam datii fpatium & '
circulus fimulad ipfum circulum,
circulusautem infcripro polygo-
no major {it, efficitur circumfcri-
ptum polygonum ad circulum
multo minorem adhuc rationem
habere,quam datum fpatium cum
circulo adipfum circulum, eam-
que ob caufam polygonum cir-
cumf{criptum minus efl€ date {pa-
{patio & circulo fimul; atque ideo {ublato utrimque cig-
culoreliqua @BAdppale (ive exceflum polygonifupra cit-
culum dato {patio F minusefle. Quod fecifle oportuit,
Potuit confectarium fieri propofitionis1 4, fed quia hoc argu-
mento quoque Archimedes nobis muniit viam ad civeali aream
tam veroproximans conflituendam quam cuique erit libitum
etiam vatione diametri ad perzp/aerz'zzm ignoraia, huc Zuoque id
veferre aportunum judicavi: Etfimul ad logiftarum abacos pra- -
vocabo. Effo enim area civculitam veraproximainvenienga ne
ne quidemuna decies millefimafui parte peccetur. Conflat an-
tem figuram infcriptam minorem effe circulo, atque ideo ejus
Teves WUROYEM v5cv Circnli.. Efto itaque circuli diameter in
numeristaxata 2., avea dodecangul aquatuy tribus radii qua-
dratis, quemadmodum propofitione, & nobis demonfiratum eft.
eaigitur erit 3. hujus pays prafcriptafunt o<}, ea ad quamcun-
que fignram circumfcriptam addita, ut puta quadratum 4 con-
ﬂabz’t 4issan, CHIB ILAGUE vosd ﬁtm minores parte pmﬁrz'pta, e
4 majoraareacirvculis HEIQUE YALIO 455t Ad 45 MINOT €VIE qUANS
pars millefima circuli ad ipfum circulum. Affimantur termini de-
hinc quivis aliiut ratio majoris ad minorem minor adhuc,fic qua
45553 44 4, td eff guam 40003 40000. # piita 40002 w3y
40000 inter has media proportionalisinveniatur 40001 Ora-
‘ D 2 reideo
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ve ideo minor eff quam prima 4000 255558, Quare adfcriban-
tur circulo duo polygona ut ratio circumfcripti ad infcriptum fit
quemadmodim 4000 2;ovk 4d 40001, hoceft quemadmodum
40001 ad 40000,fint enim rationes eadem.Id antZfiet hocmo-
- do, &ad hanc rélyepetatur diagramma propofitionss dicimafex-
Le,Cfiat ut 40001 ad 40000, ita AU X, ad ar 23352 quare reli-
quar valebit i.os totins av. idefl fi.ad millefimas revoces pro
ar2533:%s fere. Initinm itaque bifectionis fiat & cujufcunque
z'r_/ffmpti polygonilatere dato,c tantifper continuetur, donec re-
¢la ¢ centro polygoni latus bifecans av major fit quam as. in hoc
exenplo a fexangulo initium fiat, per dodecangulum, inde 2.4,
tum 48, 96,192, 384, qua nondum [ufficiunt,primum igitur oc-
currit perpendicularis in latus polygoni 768 lateynm, cujus du-

plum in numeris inexplicabilibus valet f .2 = /.2~ /.2~
Voed- Vo2V 22— /3. quiadexplicabilesres

ductus per millefimas 10000000000, dabit ipfam perpendicula-

remar fere 220551535k at fi pro novifsima nota s reponas ji-
Sftum exceder:latus autem polygoni hinc quog, dabitnr 53384255
fere, quare planum eft collatis numeris as ;2333313 5 ¢ ar -5:
senisithuncillo majorem effe. frat itague ut arad co, itaau
radins adlm circum[cripti polygoni latues, oo di i 8t ere, d‘ﬁ
pro 4infine § reponas numerns erit jufto major. & cum an radi-
“ws fit umitas dabitur area nnius trianguli lam ;422188 que
per 768 numerum laterum polygoni multiplicata dabit ayeam
qumﬁtﬂm JoatiSie i3S minoYem, € Jasiatiatits. maforems ue-
va: nam unitas ultima in lateve I vacillabat. ajo itaqueve-
jectss notis dubiis 34 53k nom abeffe a verd civenli areas <%
parte;quemadmodym imperabatur.pam circuli area, ntpofteali-
guebit,vere proxima effet 3. 48 Sminor, € fi7 infine reponas
wnajor vera. atquihac abilla diffat ;osoo il duntaxat uniss uni-

tatis, qua non efJent vvssiis, i oft cxit pars totins circnli.
Ruare conflat polyconum numeris. exprefium circnlo ita efie
circum=
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circum[Criptum wt ne Quidem vy civenlarisarea eandem fu-

peret. itaque licet hinc

 Circulo dato polygonum infcribere ut reliqua circuli fegmenta
minora fint [patio qiocungue dato.

Nam cum per antecedentem propofitionem polygona
_duoitacirculo adfcripferis, ut circum{criptum ad infcri-
_ptumrationem habeat minorem,quam datum fpatiom &

circulus ad ipfum circulum:fic autem circumf{criptum po-
lygonum demonftratum minus circulo & dato fpatio fi-
mul; differentiainfcripti & circumfcripti minor erit diffe-
rentia circuli a dato {patio & circulo fimul, id eftipfo dato
{patio. Atqueideo infcripti polygoni A circulo differentia,
hoc eftreliqua fegmenta dato fpatio multo erunt minora.
quod erat faciendum.

Quramobrem idem hic numerorum calenlo ex antecedente ex-
emplo comprobare hand admodum difficile fuerit. ut fi poflule-
tur pokygonum infcriptum quod avera circuli area non abfit -

wasedffumatuy tantum idem laterum in tripti polygoni numerus
guiillic circumfcripti 784, hoc igitur polygonum quafito ex de-
monfTratis farisfaciet, Latus infcriptiillic inventum fuit i
L2282 IS O wowdi i wero majus, unde area polygons
dabitur 33343300 minor ey 3408880t wera major, ve-
jectss itaque notis dwbiis dabitur 3:1%045% minor y & fipro
notanltima 3 tantum 4 reponas veramajor. Atque hac eritilla
area inventa, qua fecundum detronflrata ne quidem <ozt cir-
culi ipfo minor fit. Ante autem inventa areaciveumfcriptipoly-
goni 334355 non erar rantilly quoque major, nam nequeifte
ipfe tantilla parte inter [¢ diftant, quemadmodum demonflrati-
oni calculus confentiens planiffime coarquit, cum ea non fit
asveil MBins. mutaris, vel ne quidem circumfcripti polygoni
D4rs seeeas vel - Lt ut proximé. eft autem circumfcriptum
polygonum circitlo majus. ‘,Qrgzrlej exhibita funt dwo polygona.
| 3
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34381 b 3 (S0 LLL infCriptum O circum(Criptum, qua nequed
femutuo, multo minus a cirenlo intermedio diffent <zt parte.
Hac omnia adeo Archimedee demonftrationis lineamenta fe-
cutus preffius per numeros explicavi: ut vel hinc faltem illi quo-
que funm ervorem agnofcant, quirationem diametri ad periphe-
viam nihilad aree ejus inventionem facere exiftimant. Eofdem

tamen Archimede duce ifta,que [equityr propofitione folide &+
apodictice quogque refutare conflitus,

Prorositio XIX.

Circulus equatur triangulo , cujus altitudo radio ba-
ﬁ.fpmpberm E]ﬂﬁem /;t ‘equdlj.;.

ARchimcdis eft de dimenfione circuli propofitio pri-
ma. Exponatur enim circulus exacentro decircina-
tus, & triangulum cujus alticudo ys radio 47, bafis autem us
peripheri® joue 2qualisfit. Ajo hoc ipfum dato circulo
pariter 2quari. Etenim fi inzqualis zftimetur, {it ergo
primum circulusmajor triangulo, & infcribatur polygo.

.

num quodlibet erilomun majus dato triangulo, id enim fi-
eri pofle propofitione 14 jam patuit. in cujus latus ex a
centrodemittatur perpendicularis ad, ea igitur altitudine

trianguli
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trianguli erit minor: atqui infcriptorum laterum fumma
minor eft ambitu eirculi Guitamenbafis expofiti trianguli
ponitur zqualis. atque ideo area infcripti polygoni ( qua
_itidemtriangulorectangulo ¢ fua perpendiculari & peri-
metro comprehenfo zqualis eft) expofito triangulo multo
eflerminor. quod abfurdum fuerit. ,

Secundo jam circulus ipfo triangulo ftatuatur minor, &
ei circum{cribatur polygonum rilomune minus expofito
triangulo, id enim fieri pofle propof. 4 jam patuit. hinc ra-
diusarad contadtum ductus, lateri ejus perpendicularis
infiftet. atque ideo triangulum, cujus altitudo radio bafis
autem rectilinei circumf{cripti perimetro @quatur, majus
effet expofito triangulo, quod itidem abfurdum per fe eft:
manifeftum. relinquituritaque hoc triangulum cum ex-
pofito circulo paria facere.

itaque

Fadtus ¢ radio & dimidia peripheria eft area circuli.

Reétangulum xquartur triangulo 2quealto bafique du-
plo. atque hincigitur dataarea & radio dabituy periphe-
ria. Utin propofitionis decimzo&ava confeétario pofita
diametro partium 2gdaturarea circuli3;24;:% minorvera,
& 344455 majorvera,quare utrdque per radium 1 divifd
dabitur dimidia peripheria 3..4.:¢ minor, & 3,:415: major

190609

quarum duplum totam peripheriam definiet 6,223.¢ mno

rem, & 6:i334 majorem vera. Etcontra data perimetro
dabiturarea tam vera proxima quam ifta peripheria con-
cedet, Ut diametro iifdem partibustaxata ¢ catalogo in-
duétionum ad propofitionem undecimam annotato datur
perpheria circuli minor quam 6;22:%:3:7:7258¢8, major

1E5806accagoEeov0a)
autem quam 62811 25102:7253¢4 arque ideo hujus dimidium
Zuiasiese it siaminys, iliusautenjaiigsi -2 reitel yelet-

iam quod pauxillo ficmajus 3,147 222227822222 Jonge majus

TSEITGEIRGD

erit veracirculiarea,. Eadem
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Eadem ratio & demonftratio in quibuflibet circuli fe-

&oribus locum habet, zquantur.enim triangulo, cujusal-
titudo radio, bafis eorundem peripherix in quam infiftant
aqualis fit. analogia inquam demonftrationis ex antece-
dentibus poti poteft. Horum omnium veritas tanto mihi
magis vindicanda & ftabilenda fuit, quod omnes ii, quo-
rum rationibus cum Archimedea & regia via minus con-
venit, ¢ veftigio has ex adfcriptione deductas demonftra-
tiones, & vere g dofag ftolide oppugnent, & pari im-
pudentia apud {uifimiles traducant. tanquam nullum cir-
culo zquale fpatium dari, aut inter curvum & rectum pro-
prerheterogeniamulla comparatio poflicinftitui. Arqui il-
los omnes Hippocrates Chius, ex mercatore philofophus,
luculenter refutavit, quilunule equale triangulum com.
paravit. {ed quofdam etiam fubmuflitantes {ubaudio,dari
angulum re&ilineum minorem angulo femicirculi, darii-

temmajorem:atzqualem nullum dari.
~ Verum ifti vim & robur demonftrationum Archime-
dearum haud quaquam mihi fatis percepifle videncur. ne-
que enim ita fuam >addfw infticuit atque illi cenfent, re-
¢tilineum aliquod circulo majus dari, dari etiam minus,
atqueideo xqualealiquod dari pofle. hoc enim Bryfonis,
olim fueratargumentum. Hic autem longe folidius, re-
¢tangulum triangulum circulo &quari oftendit, cujus alti-
tudo radio,bafis peripherie ficzqualis:quia eo ipfo neque
major neqs minor {it, {equitur itaqs, {iulla reéta linea fic
perimetro dati circuli &qualis, jamomnino triangulum
dato circulo zquale conftrui; atqueid in quadratum haud
difficulter transformaripofle. Reétam autem aliquam li-
neam data peripheriz zqualem exiftere a nemine un-
quam eft dubitacum, evey ydp mivats Qued Léan icko 15 &
oA weiPepein weds-docwag e Gilépeor ait Eutocius. non
' ' quod
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quod mechanicazreicirculi revetutione refta linea ejus
circumferentiz xqualis poflic conftitui : fed quod ¢@ep-
puasgeometrica, qua folamentis acie & in ejus abaco eft
concipienda, neque phyficis, aut corporeis rebus admif-
cenda,eam xqualitatem hujufmodirevolutione arguat 8
evincat. Hadtenus itaque negotium quadratariumres fu-
as fibi farcas & tectashabet; etiamfinemo mortalium cam
aqualitatem percircinum & regulam explicare potueric.
neque enim divinus Archimedes in comparatione peri-
metrifigurarumadfcriptarum aliud fecutuseft, quam uc
‘his limicibus circumpofitis (cujufmodi undecima propo-
fitione expreflimus ) circularis geodafiz ufum parabilem
& facilemnobis expediret. Atqueita contra quorundam
temeritatem, & futilem epewpergnsian, horum veritas tan.-
demnobis fatis munita nunc efto; ut ad noftrorum epi-
chirematum explicationem deinceps {ecuras tranfecam.

ProrosiTio XX,

Si diameter radio equaliter continnetur,¢o refla d ter
minocontinuate circulum contingat, [egmentum convexs
a contaltu ad diametrum erit totuus circuli fextans, reli-

quum triens,

It enim diameter e continuatain ¥

- Sz', ut 4 radio zqualis fit,8cabie~ | ¢ o
ducatur 7y refta circulum contin-
gens. AJo yacirculi convexum fe-

gmentum efle totius partem fex- €7 ¢ 4 ;
. & et E it
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tam, & ye trientem. conneétantur enim yo'ys. Erunt ita<
eya oyi triangularetangula, hic ob contactum, ille quia in
femicirculo eft. atque ideo reétz a bafis medio ad reéi
verticem oy ay ipfarum bafium bifegmentis 2quales erunt.
atqui bifegmenta eo 2i ex hypothefi axquantur : itaque oy
ay inter {e quoque equabuntur, quare 4y radio circuli 2
qualis latas erit inferipti fexanguli, & ey latus triangulic
atque ideo quoque peripheriz abhis fubtenf, hactriensy

.

illa rotius circulifextans erit, :

/

Prorosrrro XXE

Si a termino drametri radio equaliter continuate refls
©ewrculnin contingens, relte in relz’@ub diametri termino e--
wndem contingents occurrat , intercipiet ab ea ad conta-
Ebum reblam aqualem inferipre wvinfque contaitum con-
neltents. iy

'Dlam-ctcrmin propofitionis antecedentis diagramma-
te continuctur intervallo 4i cjufdem radium equante.
&ab i punéto tangens jy eduéa ocetrrat tangenti es in x.
ajo retamexinfcripta ey utrinfque contaGum connecten-
ti zqualem efle. cum enim yafit pars fexta circuli, angulus
gyeacritparsrecti tertia. totus autem #e eft ob contaGtum:
reftus; reliquus igitur uey valet rééti duas tertias: atqui
uye cidem quatur;funt enim redte we wy ob eodem puncto:
circulum contingent'éS‘é:‘qtial’d’S’:' q'uan‘rol%fem étizttﬁ réeli
‘quus ewy ; rectivalebit, & ideo totui triangulmdt aye erit
-kquilaterum, ek MUELL LY gilioman '
€ONS E-
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1 taqu S
Perpemlzmlarzs ayertice trian gulz :eqmlmterz CLrCUIE=

[eriptieft tripla radii cireuls inferspe,
VT incodem diagrammate nei eft dimidium trianguli

zquilateri,quia exy valer : rc&l, & ui dupla {it 1pﬁus ny
velwue. perpendicularis autem A verticein batin eft ipfa es.
Hinc illud quoque fi necefle efletinferri pofler. triangu-
tum circumfcriptum, duplum cfle fexanguli, & quadri-
plum trianguli in eundem circulum infcripti.

ProrosiTio XXII

St a puntto quod diametri intercvallo ab ejus centro
a'ﬂm‘ due refte peripheriam fecantes educantur, egmen-

tum perzp/yemz concvexum ab is interceptism minus cﬁ
concarvi dimidio, majustriente.

It femicirculus axe cujus diameter radio xqualiter con-
tinueturin 7. firectazu ab7 punétoeducta circulum fe-
cet, & in pcrlphcux concavum producatur ufquein y; Ajo
e convexi fegmentum ab his duabus lineis interceptum
minusefle dimidio concavi ya, ma)us autem efle cguldcm.
triente. ducatur enim radius oy, &
infcriptaey; cum itaque angulusiyo
fica {fecante & radio comprehenfus,
“&ideo acutus, rectaey a medio ba- 1 _
Aisip ad verticem major eric ejus bifegmento, hoc eft radio
b eOVCl,
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eo,veletiam continuationees. Et propterea in triangulo:
iey erit angulus yie a majore latere fubtenfus major angulo

dye. fitjam ys parallela contra diametrum, arqueideo syu -

qualisfibialternoyie, majorquoque eric angulo wye.quare

peripheria s# in quam majot angulus infiftic major erit

quam peripheria ex, & propterea e# minor quam dimidia
es, velquod idem fit, quam dimidiaay: - j & -
Eadem tamen #e major el triente ys. fit enim in hoc di-
agrammate #7 contra diametrum z¢ parallela; & ab » aga-
tur diameter #s. erititaque yur angulus angulo yie xqualis,
& sur iplinoe, 8 propterea sar peripheria dupla ipfius we, &
grdupla ejus qug competereran- \
gulo yur fivenio in centro pofito,
Sed #io elt minor quam woi: quia
in triangulo ixe latus i majusleft /!
quam zo, cum ex hypothefino ra-
dius continuationize fic aqualis. |
quare ex peripheria, five cidem 2qualis 2+ major eft quam
dimidiayr.& propterea etiam r feu ex major quam tertia
l};ars totius ay.cum ra 8 as,live en inter {efparient. Q uamo-
srem eritquidem exfemper major triente ipfius ya, fed mi-
nor tamen cjufdem femifle. quod demonftrandum fuerat.

i

ProrosiTio ‘XXVI'II".

81 dtermino diametriradio equaliter continnate, reits

: per peripheriam edutta eundem in religuo diametri.termine

zangenti occurrat,abfumet ad contaltum reStam majorem,
quam [itea que peripherie ablumpte oSt infcripta,
EXponatur centro o peripheria ane, cujus diameter ez
continueturing, ut 7 radio equalis fit, inde in e diame-
' tri termine:
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¢ri termino tangensexcicetur es, ajo reftam qua abi edu-
&ta peripheriam fecat in & s
tangenti oceutret in y, abfu- Ww / ¥y
niere a4 tangente fegmentum- T
yemajus infcripta ue. recta e-
nim abz termino contiuatio- _
nis per# occutrat tangenti in @ ) e
s in triangulo igitur #ys externus angulus uye duobus inte-
rioribus & oppofitis swy 8 nsy xqualis eft. atqui suy fuo ad
verticem iza zquatur: & usy (ob fimilitudinem retan.
gulorumtriangulorum awe eus ) ipfiaen: Sed. yue major eft
angulo ey 2quatur enim incernis & ipfi oppolfitis #ie &
sen: porro wie eftmajor angulo sua, cum aninfcripta major
ficradio, feu quod idem fitipfasi per propof. 22. {ecat e~
nim » peripheriam ex hypothefl. quare wia & ien feu use,
hoc eft totus yue major erit quam wsy & suy fimul, hoc eft
quam-angulus.uye. In triangulo igitur »ey angulus major
fubtendeturalatere majore, & ye tangentis fegmentum
majus erit quamin{cripta ve. quod demonftraile OpOrtUiL,.

ProrosiTro XXI1V.

Circul SEHIPEn jP’”” l'd»’",'quorum ngult' 17 Centro perz}o[yg.
i i fn eciprocdproporeinales, ontaqualss.

EStd peripheria 4» cujus cen- ¥
trumo, radius 49, & radius fe- i
cund peripherig 4; fic verbigra-
tia prioris triplus. ajo fi viciflim '
angulus »oa ftatuacur criplus an- .
guliyia peripheriam ya periphe-
‘ S E 3 tixna:

"; e 0" , d
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riz nazqualem efle. fumatur enim s datz peripheria an
pars tertia. anguliigitur yiasoainterfe &quabuntur, & pe-
ripheria s ay fuis radiis erunt proportionales, & 94 ipfius se
erictripla, cujus per fabricam tripla quoque eft ipfa ud,
quamobrem ipfz #a & ya inter {e xquantur. De angulis
in peripheria demonftratio huic eftaflinis.

PROPOEITIO XXV,

Si refla inter peripherie con-vexum <o diametrum
continuatam [t radio equalis, [egmentum concavi inter
s interceptum et convexityiplum. ¢ contra.

It femicirculus ena, 8 reftain inter ejufdem convexum
S& diametrum continuatam intercepta radio aqualis
primum peripheriam tangat, hincradius #o ad contattum
dutusfacietangulum juoreCtum, 8zided anguliadi& o e-
runt rectifemifless & quareex peripheriaquadrans femi-
circuli ena, & reliqua aya erit ejufdem {emicirculi do-
drans; atqueideo ipfius es tripla. ~ Et hinc quidem hu-
jus theorematis explicatio primum inventa videtur.
Namgque etfi/wreéta peripheriam ex-
pofitam non tangat , {ed porrofecet,
veritas omnino eadem fuerit, utin{e-
cundo diagrammate 7» continuata.oc- .
currat yurfum peripheriz in 9..2)0 ¥4

quoque triplam efle ipfius#e. fit cnim Bt e
diameter wos. erit itaque in triangulo %\ )
iuo angulus yus externus zqualis duo- * + € ¢ v

bus interioribus & oppofitis wig uai. cumque anguli ad o &
: #inter
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zinter fe zquentur, & #oeangulusin centro fit, fequitur yats
infifterc in peripheriam yes quadruplam peripheriz e, fen
quod idem fitipfius as : quarereliqua ya ipfius as, feu ze tri-
plaerit. Etcontra,fi peripheria ay fiv cripla we, relta per y
& u eduta diametro continvate oeccurrens intercipiet
re&am m radio a’:q»ua.l‘em. ctenim #s peripheria ipfi ne po-
Hatwe aqualis: eric itaque angulusesn d-imid‘ius anguh’ in
peripheria yzs, quia yas quadeupla fic peripheria ne. arqui
yus xzquatur duobusinterioribus & oppofitis in triangulo
ion. quarcrcliquus uio dimidius quoque eritexterni yus, &
ideo 2qualis angulownos , ipfunique aded triangulum 7uo.
zquicrurum. Quod demonttrafle oportui.

LEE MM A«

Diameter circuli major est quinque lateribus circum-

ferspti fedecanguli.
V Elquod codem redit. Complementum laterisinfcri-

pti fedecanguli majus eft ejufdeny Jateris quintuplo,
Cum enim per confe&arium propofitionis tertiz latus fe-
decanguli infcripti ad fuum complementum fit,utlarus o-
&anguli ad fuum complementum diametro auctum. latus
autem oétanguliad fuum complementum,ut latus quadras
tiad latus quadrati diametro aué&unt. Utitaque & novil-
fimo incipiamus, cum latus infcripti quadrati {tatueturs,
diameter major erit quam 7: quiare ratio lateris quadrati
infcriptiadlatus & diametrum fimul erit minor quam 7 ad
5 & 7,hoc eft,ad 12. fiitaque latus inferipti o&anguli fta-
thaturs-ejus complementum majus eflet quam 2. Et
propterca diameter major eflfet quam 3. Rgr{um zlllt(:n:
; : ut latu
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ut latus octanguliadfuum complementum plus diametro,
italatus fedecangulife habet ad fuum complementum.
Atqueideo exdemonttratis minor effer quam 5 ad 12 &
13, que conflant 2. quamobrem viciflim ratio comple-
mentiad latus fedecangulimajor eft quam 25 ad 5. Ratio
itaqueradiiad latus dimidium circum{cripti fedecanguli,
vel diametri ad totum latus eft major quam quintupla.
quod demonttrafle oportui.

ProrosiTtrio XXVI.

Sireta inter diametrum continuatam €S peripherle
contactum radio equalss, occurrat reéte circulnm 11 remo-
tiffimo diametriterminocontingenti,abfumet reftam ma-
jorem peripheria inter bas tangentes comprebenfa.

Slt 9ya perpendicularis extrema diametro in ,8¢ altrinfe-
cus iz tangens radio xqualis, qua cum priore concurrat
iny, eritigicur angulus nio reti dimidius, & y4 tangens ipfi
ai equalis. 8 noi angulus. 4

recti dimidius, & yatan-
gens ipfiss zqualis, atque
angulus illi deinceps aou
{efquire&us,que functoti.
us circuli}: & ideo peri-
pheriagvjutribus octan-
guli, vel fex fedecanguli
lateribusapta. Atquicum g
oi ®quetur lateriinfcripti pY
- quadrati, & ve ficxadius g4

reliqua
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reliquaei eritrlatus dimidium circumfcripti o&anguli per
propofitionem decimam, & ideomajorlatere uno fede-
~canguli. Eft autem diameter 2e major quinque citcum(cri-
ptifedecangeli lateribus, quare tota i five huic ®qualis ay
tangens major multo eft fexcircum{cripti fedecanguli la-
teribus, quibus circum{cribendis apta cft peripheriasvyu.
quare gy hacipfa peripheriamulto eritmajor, Quod de-
smonftrafle oportuit. |

ProrosiTIO XXV IL

8i & termino diametri vadio equaliter continnate ve.
&2a per peripheriam-eduta, tangentieam inveliguo diame-
254 termino occuyrat, abfuwet re6lams minorem quam [it
trientis concaye peripheria inter eas wercepte tangens

triplq.

¢ It7z continuatio radio xqualis, & per # peripheriz pun.-
S-&um agatur redta /zy, qua abfumata contingente fe-
gmentum je. Ajoye minorem cfle refta qua compofita
fit ¢ tribus rahgentibus que pertinentad trientem periphe-
rix we. Sitenim am xqualis = ' Y.

peripherixef, hoc eft triefiti ‘ 3 fav

......

iplius we: 8 mw-utrimque .
continuetur utillic tangenti .
~myphicdiametrogontinuate .
occurrating. atqueideperit, ..

msradio xqualis per propo-. f:/? 7 4 s
fitionem 25, & sz reftéi e bt oY 5
orquam s hoceft quam ipla ai. Porrdautem-ue seadoe
owglniin 6l i i © 7 wadiug

¢ s
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radius ad radium, ita periphérie angulorum zqualium
ne adef. arqui radiusse eft minor.quam tripla ipfiusfe; &

neigitur pcrighcria nonerit tripla ef. nec adfcripea er ad-
{criptz et.fedye qua intercipiturab iny adhuc minor ¢ft,
quam er. quarc ey mulgo adhuc crit minor quam ez.

ProrosiiTIO XXVIII’..

Si & termino diametrs radio equaliter continuate refia
per peripheriam edutta tangenti eam in reliquo diametri
vermino occurrat abfumet refiam minorem quam fit peri-
pheriainter eafdem intercepta.

D fuprapropofitione 21 ex parte comprobatum jamno:
Ibis eft. fireGta atermino diametri radii intervallo conti-
nuatz circulum contingat, tum re&tam interceptam-ina
feripta ®quari. ut illic xe ey, ‘at-. '
que inde planum eft candem pe-
ripheria esy neceflario effe mino-
rem. - Atquififecet veritas omni-
no eadem eft. fingatur enim in co-
dem [diagrammate linea 7# circa’;
punétum tanqua polum verfus dia. 3
metrum moveri, & rectam in diametrijtermino tangenté
{ecare, ca paulatimrationem tangentis abfum ptx e adin-
terceptam peripheriam esyadaugebit, donec ad ultimum
terminum e deventum fit, ubi re&a peripheriz zqualis fie-
vet; fed equalicas ifta inunicum pun@um evanefcit, atqiic

ita quange
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ita quantominor erit peripheria intercepta,tanto ejufdem
ab abfumto tangentis {fegméto differentiz ratio erit minor
Infuper adeo fianimo & menteconcipiamus reétam peri-
pheriz ers 2qualem, qualis hic eft es cum 7 continuata,
concurrere in s, id utique punctum ulera y cadee, - cum es
major fit quam ey per propofitionem 21, hujufmodi occurs
fu linea helix s/ de-
circinataefto, ut re-
&aab 7 circulum fe-
canshelici occurrens
ut 7/ faciat re€tam ab
occurfu ad conta-
&, qualis inter ¢/ in-
telligitur, efficiat ab-
{umptz peripheria er
mqualem: atque ita
porroin omnibus lo-
cisintermediis. hoc du&u helix linea defcribetur cujus
principium in s extra tangentem, finis autem fir inipfo
contactus punctoe. quz tota ufque ad e communem ters
minum ultra tangentem neceflario jacebit,cum ordinato
ductu inter s & ¢ puncta fic defcripea, & principium s extra
tangentem it pofitum. acqui{emper #e tangentis fegmens
tum minus eft, quam fit /e: quare tangentis ita abfuma
pta fegmentum femperminus erit peripheriz concavo in-
ter dictas lineas intexrcepto,

- Y

ProrosiTio XXIX.

Linea que alimite trifetionis cujufque peripherie re-

S in veliquo diametri terminotangents occurrit, abfumet
" ' g ¢ tangente
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¢ tangente fegmentum majus quam fit peripherie conca-
cvum-inter ipfam € drametinm interceptum.

~Rifectionis limitem cujufque peripheriz voco, ex ar+
Tgum.e“nto propofitionis 25, punctum in diametro con-
tinuata, unde re&taad terminum darz peripheriz reli-
quum eduétauthic #r abfumit peripheriam convexam e
equalem trientiipfius ar.id autem {ingulis evenit, cum #j-
linearadio daticirculi fu. v

eritzqualis, per propofi-.~
tionem ecandem. Eftau-
tem propofiti theorema- |.
tis veritas ante propofiti- M
ON¢ 26, €X parte jam no-
bis comprobata, ubi tan-
genti a7 peripheriam in-
termediam arn cedere fus
it demonftratum, Efto’
nobis  expofitum dia- 0
gramma in quo # recta: :
radigaqualis peripheriam contingens tangenti 4y occur-
ratin y, eftitaque e convexum triens concavi #ra. atque
ideo limes trifectionis hoc cafu, & 4y re@ta major eadem
aru peripheria, cuiequalis fingatur reGtaas, ea igitur citra
yterminabiturin lineas. Atqueidem reliquis omnibus
minoribus,qualis ar,factumv intelligamus, cui a/zqualis fit
intercepta dfreta»r, quaez ab limite trifeionis periphe-
rizar educta eft. certe limes trifeGionis paulatim ita re-
troagetur doncc ex diametrus continuata radio xquetur,
ubiomnis trifectio per 4 punétum evanefcic. Nam circa
~minimas peripherias limes trifectionis minimo interval-
lo*abeft d termino diameti radio ®qualiter continuata 1
s iling
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illic autem feCtionem fruftra fatigamus. Cum itaque he-
lixlinea hoc metu decircinetur cujus initiumfit ab s citra:
tangentem, & finis cjufdem ins contactus puncto, fitque
tota ordinato {ui generis ductu delineata, evidens uti-
que eft,non poflc eam flexuofo finnamine, & vago extra li-
neam tangentem procursere,atque indead contactus pun.
ctum recurrere: fed totainter tangentem & peripheriam
exporrectajacebit.arquitangentis fegmentum per rectam,
a limite trifectionis cujufque peripheria abfumtum,ut am,
majus{empererit recta a/ ab e u{dem & helicis communi
{c&tionead contadum connexa. Hacautem reéta helici
inf{cripta ex lege hujus helicis abfumptx peripheriz ar eft
aqualis zquare fegmentum tangentis eadem peripherid
majus etit, Videsitaque peripheriam intra duos limites
perhanc & antecedentem propofitionem obfeflam tene-
11, quorum hic major fit,ille minor. hoc folum porro reftat,
ut quantum facilitatis logiftarum abacis hinc accedat de-

- inceps calcule explicemus, cujus toedium ctiam factionis
aliqua concinnitate inhocnoviflimo levare placgt.

ProrosiTio XXX,

Linearetta quea Limite trifetionss pevipherians in ve-
liguo diametvi termino tangentioccurrit abfumit ex ea fe-
gmentum duobns [inbus ¢ wni tangenti, quiad ejufdens
trientem pertinent, equalem. ’ '

~Tt in expofito diagrammate reéta » inter peripheriz
Sconcavum & diametrum radio zqualis, tumque per
propofitioném 25 ax xquabitur trienti concavi ey, cidem

iy SN quoque.

L]
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quoque xquales ftatuantura/ & en peripheria, & conne-
tatur inferiptasl, ca diametro ae perpendicularis tangen.-
ti es erit parallela , denique /z diameter producta occur-
rartangenti inz ; cum itaque zy #/ s
peripherizfint xquales etiam infcri- g
pta ny wlinter {¢ erunt parallele, at- | W
que ideo oppolita ms 8z u mquales, |/
eft autem/z dupla finus wr; denique g oww 3
em tangens eft trientis ez : quareduo 3 é
finus cum tangente, qui pertinent ad trientem datz peri-
heriz ey zquantur re&ta es. quod demonitrafle oportuit.
Excmplumin numeristaleefto. In diagrammate propo-
ficionis 29 tangensay equatur ipfiys, & tota arw peripheria
clt{efquiquadrans 135 gr. quare ipfa 4y erit tangens 67.gr.
sofcr. ea extabulisdatur 24142137. valet autem periphe-
rizarntriens 45 gr. cujus tangens 10000000, finus autcm
ejufdem 7071068, qui duplicatus14142136 & ad tangen-
tem additus dabit 2y 24142136, qua anteinventx 4y tam
accurate confentit quam canonum fymmetria hic ad«
msittet. Incateris omnibus veritas eft candem., '

PROP2OSLTAI0 X XXT

Ratonem diametri ad [uam peripheriam fecundmum ex-
pofitos limites tam accuraté quam cuique collibitum erst

defimire.

Olygonorum adfcribendorum rationem tanquam no-<
tam hicaflumemus ; calculi aurem hujus inirium a fex-
angulo faciam, Sitigiturinexpofito diagrammate #f in<
. feriptd
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{criptifexangulilatus in  punto normaliter bifetum 4
diametro 7o, quain 2 porro continuetur, Ut tota continua-
ta tribus radiis aqualis fit. & ducatur tangens oj lateri in-
fcripto parallela. & ab z punéto recte per vertices infcri-
pta 7fadtz occurrant tangentiin v 8. conftat itaque per
propofitionem 28 vj ream minorem cfle peripheria #if.
hanc itaque in nume-
ris nobis inveftigan-
dam proponamus, La-
tus infcripti {fexanguli
nf radio @quale efto
100000,huyus dimidi-
um m# §0000 , & e
finus complementi ea-
rundem 86602. unde

tota sm datur286602. Hinc proportio, ut 27 diameter
plus finu complementi, ad »fin{criptam , itasi radii tri-
plumjo0000ad vj 10467 4 re@am minorem ipfa nif totius
peripherixfextante, cujusideo fextuplnm 628044 minus
eritambitu circuli, Hicigitur terminus eft minor; majo-
remautem aflequeris hoc modo. <
Sit inhoc altero diagrammate #f'infcripta ut ante iti-
dem latus fexanguli 2quilateri a diametro o/ bifeGtum in
m, & tangens infcripta parallela #y. hinc os peripheria fta-
tuatur zqualis trienti ipfius 77, recta #s ad diametrum pro- .
dutam continuata intercipiet fegmentum dsradio 2qua-
le per propofitionem 2. his ita conftitutis rectani zquatur
duobus finibus ipfiusss & uni tangenti. Peripheriaautem
#i eft gradium 30, hujustriens 10, tangens 17632, finus e-
jufdem 1736 4,huyus duplum 34728 ad tangentem ejufdem
additum dabit quantitatem tangentis # 52360 minorem
peripheria #/ per propofitionem 29, & duplum ejus #y
; 104720

-
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10 4720 minorem to- iy '
to fextante #:f, cujus
{extupli 628320 ma.
jus eritambitu circu-
li. Conftatitaque po-
fitadiametro partium,
200,000 intra hofce *
limites 628044 & 62-
8320 peripheriam c6-
erceri: vel diametro
partibus 100000 taxata, inter 314022 8314160 periphet
riz amplitudinem verfari. -

At drehemedem fecutus ex adfcriptione [exanguli pofita dias
metro eaden 100000, dabitur ambitus infcripti jfxmgulz', peri-
pherz}c LeYminaus minoy 300000, ¢ CLrcumfcripts teyminis ma-
Jor 346410, quiimmane quantum inter fe diftant. Atquead
illam vicinitatem, quam nosab initio ftatim ex ipfo fexangnlo
derivamus, demum per infcriptionem polygoni 96, € circum-
[criptionem polygons 192 laternm potuit pertingere. quam rem

in[aawonhg pererod ut demeonflrationibus fivmi|fimis,ita calculo

accuratiffimo comprobabit. rationem enim diametrs ad periphe-
riam ifticitaexplicavit, ut majoremeffe doceat quam 1 ad 3
minorens antem quam 1 ad 3525 quod (i hos numeros adcenties
willefimas vevoces termini ifti erunt minvr 314084, € major
314285, nihilo anguftiores moftris, quos primo impetn expreffi-
sy ille autem poft quaytam ant quintam bifectionem [it affecu~
sus. Sed eandem facilitatem ¢y ubertatem aliquot deinceps ex~
emplis comsprobare opers fuerit pretium. & quidém Archimes
dis vefligia velegentes latus fexanguli nunc bifecemus.
Sititaqueinprimo diagrammate #if uncia totius peri-
pheriz,atque ideo graduum 30, cujus dimidium»zgr. 15,
nujus finus 77 2588190, & finus complementi me 96 592583
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unde tota am datur 29659258, Atque inde proportio,ut an
29659258 ad mz 2588190, itasi 30000000ad vi 2617924,
hujus duplum @quaturreéte o5 5235848, & id minus eft
Pcriphcria nificujus ideo duodecuplum 62830176 minuse-
ric tota circuli circumferentia. Erin fecundo diagramma-
te 1 wi itidem {it totius peripheriz femuncia, tum so erit
raduum 10. cujus finusdaplumeft 1743114, tangens au-
tem 874886, fumma utriufque 2718000 major peripheria
ni,qug hiceft totius circumferentig femuncia, ejus duplum
§236000 Majus uncia nif’y cujus ideo duodecuplum 6283~
2000 majus erit tota peripheria. Atque ideo pofita dia-
metro 100,00000 circumferentia majorericquam 3141 §-
088, minor autem quam 314162000, proxima autem ve-
rx eflet 314159261, -
Archimedihinc confieret 1215390 4 terminus major, €310~
58280 terminus minor. velfics pofita diametro 10 pevipheria
erit mafor quam 31, Minoy quam 3. qui termini vix in ulla
mechanice ufirpari poffent.

Tertio fi zf concipiaturlatus quator 8 vigintanguli, in-

de pofita diametro 1000, 00000, utante, dabitur ex ana-
logia fationis antecedentis re¢ta vy 130899 47,8 tota cir-
cumferentia in partibus iifdem 314158728 veraminor. Et

in {fecundo diagrammate €x analogia fattionis anteceden-

tis 13089971:7, & hinc tota'circuli peripheria 31415932+
major vera. eft enim vera proxima 31415926+

Quarto fit #f latus octo 8 quadragintanguli inferipti
pofita diametro 100000, 00000, hinc ex analogia primi

exemplidabicur vj 654498352 minor peripheriazf, hujus.

dino-de-quinquagecuplum 31415920896 minus erit totius
circuliambitu, Hand alitereftoinfecundo diagrammate
aflatus infcripti duodequinquagintanguli, & #sf periphe-

rvia graduum7;, &ideo ex analogia exempli fecundi da-

G - bitur
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bituros,1} gr. & contingens#y 31415926848 cum verae:
proximafit 31415926535 3.

Sed cum fecundo modo quiper peripherie trifeCtionem:
majorem terminum exhibet multo propius ad verum ac-
cedatur,quam primosita deinceps calculum comparabo-
utinf{ecundo diagrammate ¢s tanta affumatur,quantaziin:
primo.Namneque fempertriens peripheriz datxita com--
mode exhiberipoteft.

Sititaque in primo #zfperipheriz pars fexta & nonage-.
fima, erititaque ca 3 gr. 45 fcr. 8 #é1 gr.g2{cr. 30 {ec. hujus-
{inuszm 327190828 , & finus complementiem 99946 .458-
75, 8 totaam 29994645875s atque hincdeinceps ex primir
diagrammatis analogia reta vj 327249232 minorperiphe--
riazif;cujus fex & nonagecuplum 31415926272 minuserit:
tota circumferentia circuli. In {fecundo autém diagram-
mate ftatuatur os peripheria . femicirculi; erit itaque ejus
finus s/327190828, cujus-duplum 654387656, ad ejufdem.
tangentem 327366104 additum’ dabit reétam iu 9817477~
60, qua major eft quam peripheria #i, hacautem tripla eft
ipfius os, eft igitur # major ;3 in eft ;4 femipheripheriz
hujus itaque duo & ttigecuplum 31415928320 majus eric:
femipheria ad taxationem diametri 20000000000 ; aut:
tota, pofita diametro 10000000000. ,

Sexto {i codem modo periciilum facias in latereinfcria:
pti centum & oltogin-tanguli. hic pofita diametro 1000-+
0000000 dabitur w7in primo diagrammate 174329242, .
quodi8o fumptum dabir31415926455,minus circuli peri--
pheria. rurfum fit infecundo diagrammate s» peripheria:
2,g1. & os1 gr. hinc dabitur #y 52359877, qua major fit pe--
ripheriazif, eaautem .i;habettotius, quarehujus fexa.
gecuplum 31415926620 majus eft vera peripheria,, cum
verE proxima fit 3141592653555 &

' Septimg
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‘Septimo {i ziin primo diagrammate fit peripheria dimé.
dij gradus, ut af fic infcripta polygoni 360 laterum. hic
‘maiores terminos aflumere eft necelle, quia vulgqta: tabu-
e adtaxationem diametri decénotarum non {ufficiunt,
aflumam itaque finus in partibus radil 100000, 00000,
-00000. quamobrem finus dimidii gradus z#z in primo dia-
-grammate dabitur 8726535498374 , & es {inus comple-
menti 999961923064171: unde tota am datur 29999619-
23064171, atque inde vi 8726646259690, qua minor eft
peripheriasz, is numerus per 360 muluphcatus dabit 314~
192653 488400, minorem {femiperipheria zzso ad iftam di-
-ametrum, aut minorem tota circumferentia pofita diame-
“#££0 100000, 00000, 00000. Et rurfumin {ecundo dia-
-grammate fit o5 peripheria o gr. 30 fer. ejus {inus ut ante
8726535498374 duplum 17453070996748, ad tangentem
-ejuldem 8726867791138 additum, dabit 26179938787886
reftam vi, minorem quam f{ic pcuphcnax gr.3o fcr. qua
walet 5,2 totius, aut;42 dimidii circularis ambitus. quare
ille centies vicies aflumprus dabitlimitem peripheria ma-
jorems14159, 26545, 46320 ad raxationem diametri1o0-
000, 00000, 00000. Vere cmm proxima hic fuerit 314~
2595 ?—6535, 897935
Denique ulcimus hic ¢ tabulis labor nobis furgat, ut in
primo diagrammate #7 periphetia o fit gr.1{cr.& »f infcri-
pra duplz peripheria,latus polygonito8oolaterum.tumg;
radius aflumatur 100000, 00000, 00000, 00000, 00000,
& finus ogr. 1{cr. 2908 84’2045634z4596374, & {mus com-
plementizze 9999999576, 92025, 32795,12624, & tota md
299999599576, 92025, 32795, 12624 : atque inde vi refta
minor quam peripheria zo gr.1 {cr. dabitur 29088820866-
5721;84;819 quinumerus per 10800 multiplicatus dabit
tcrmmu femiperipheria mm(o}rcm 31415926535 8 97931134~
‘ 2 i3 F
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953200.veltora perimetro,fi diameter aflumatur partium
100000, 00000, 00000, 00000, 00000. Et rurfum infe-
cundo diagrammate ftatuatur ositidem o gr. 1fcr. & finus
cjus quifupra 290888204563424596374,is duplicatusdzad
‘tangentem ejufdem 29,0888, 21687, 03159, c8121additus
dabit87266462599716510089 pro rettasiinfecundo dia-
grammatc , quax major eft quam»s peripheria tripla ipfi-
uses. atqui #s valet voys 3 femiperipheria s, numerus igi-
tur inventys per3é6oo muleiplicatus dabit 3¥4159265358¢-
79436312 majorem{emipheripheria, vel etiam tota pofiia
‘diametro partium 100000,00000,0000%,00000. Quam-
obrem exutriufque comparatione datur cireuli periphe-
riamajor quam 31 4159265358979, minor autem quamsji4-
159265358980, pofita diametro partium 10000, 00000,
00000, |
Argui Archimedea viaex uno minuto infexto cirenlo defi-
net: exinfcriptisnamqne daountur 314159260, ex circum(eri-
pLis antem 31415927 4. quare pofita diametro 1000000 dabitur
Lerminus minoy 3141592, major antem 3141593. rinto itaque
nofiri limites Archimedeos femper ansevertunt ¢& tam longe
wltra eos provehuntur. Cum wosvel ex nnins gradus finu hanc
razionem: etiam ad [eptimam notam producamus. illine enim no=
bisexiffunt termini 31415926 minor,¢r314x5927 major, diame-
270 partibus 10000000 taxata, Pt femper amplins duplo cha~
racterum numero illum anteveytamus. ubiilli ad fextum circu-
lum ratio diaructri adfieam peripheriam definit, nobis ad deci-
UG UATL U facile excurrat. [fiille decimum attingat,nosultra
vigefimum provehamur. atque ita continuoin omnibus majori-
bus & minorivns conflantioperis proce(fu.quod cum hoyum omnis,
um ¢ aliovum cam];lurmm indullione verum pmbarz' paﬂ'tft 5 T
aum iflud duntaxat fsbyiciam,neque amplins aut abacos noftros,
awt benevolum lectorem tanto numerorum tedio deinceps fa

rigabo. * Efyl.
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E fyllabo numerorum primo propofitionisfccunde, in
quo complementa ad femicirculum, laterum ¢ conripua
quadratiin{cripti bifeGtione ortorum,annotavimus, aflu-
matur nunc numerus duodetrice{imus19999,99999, 999-
99, 99657, 57931,09365, 25489, 64091, 92589, 20986, 399~
53 quielt complementum lateris infcripti }aol}'gofri-‘ 5368 -
70912 laterum, hic numerus de diametro fubduéus relin-
quer342, 42068, 90634, 74710,37908,07410,79013, 600~
47, hic porro per radium muldiplicatus dabic nnmerum
zqualem quadrato a latere polygoni duplo faterum nu-
mero 1073741824.peradta igiturradicis inveftigatione da-
bituripfum latus§85, 16723, 17068, 63871, 58564, 60938,
13791, 18041 & amplius, ad taxationem diametri 200000,
00000, 00000, 00000, 00000, 800003 00000, 00000, 00~
000, cum enim diametri & infcripta differentia habeat
duntaxatoéto & triginta notas fignificantes, hic ultima
& penultima fublubrica {unt, & {1 pro unitate binarium
in finereponastum certeut minimumillo auctoriolo jufto
erit major; & {i demasminor. hinc idemlatus circulo cit-
cumfcriptum dabitur 585, 16723, 17068, 63874, 09031,
31775, 44168,40209 minus jufto,& frumitate augeasjufto
BYAPS I TE D L e DTG ] e
- Hincitaque fi proportio inftituatur'in primo’diagram-
mate, Ut am 29959,99999, 99999, 99657, 57931, 09365525~
489, 64091, 92589, 20986,39953, ad #f§85167231706863-
87158564609381379118041, ita 47 diametri fefquiplum ad
reftam vy 585, 16722, 170685763872, 42053, §i217, 23916,
00859, vera proxime minorem, & {i unitate augeas majo-.
rem; hacautem per propolitionem 28 minor cft periphe-
ria pif. quareds numerus per 1073741824 multiplicatus’
dabitnobis peripheriam circuli 62831, 85307, 17958, 647-
69, 2§286,76655, 90056, §8559 vera minorem,pofitd - dia-’
. ‘ 3 metra
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metro parium 20000, 00000; 00000, 00000, 00000, 00-
6bq, 00000. Porro autem in diagrammate fecundo {its7
idem latus infcripti polygoni, & proprerea #y, per 30 pros
pofitionem,duobus infcriptis & uni circumicripto jam an.
teinvento xquale.horum {umma conflat nobis 17555016«
95120591617261605365 17175076294 ‘& paulo minus, qua
major eft peripheria #if per propofitionem 29,atque ca
valet triplum ipfius ox,qua habet ;oprrs7g52 totius periphe-
riz: quare tota peripheria minor erit, quam 62831853071
79586476925286766559005791514. Quamobrem pofita
-diametro partium 20,000005 000005 00000, 00000, 000~
100, 00000, 00000 erit peripheria minor quam 628318530~
7179586476925286766559005791514. Major auten quam
62831 85307179586 476925286766559005658559.

Hoc eft pofita diametro partis unius, tum peripheria
.eritrninor quam; 4 ¥'§926 53589 7932 ;.:.Lf"” 383 2798028058

TWe))9ed8d8)adsan G)VOEEEITT 1 GEITeG G @
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vides itaque ufque ad quintum & tricefimum circulum
has notas confentire. Ludolphus per infcriptionem &
ccircum{criptionem hujus ejufdem polygoniduntaxat af-
fcicq‘tus eft hoslimites 3 3tpiiialastazsss anajorem, 82 324«
wi2ieras807932 minorem, nos ad tricefimum quartum ¢ir-
culum ex codem logo. produximus. vides itaque nos in
omnibus ultra duplum millefimarum vel circtlorum af
fumprorum numerum confuetam rationem femper ante-
vertere, Quinimo, priufquam Archimedea adfcriptione
ad aded amplos &cardtoslimites devenias, opus erit longe
ulterius, latera adfcriprarum continuari. diligentiflimus
logifta, Ludolphusnofter, initio facto a latere quadracie-
andemin{criptarum inventionem{exagies continuavit,ad.
‘taxationemdiametri quinque & f{eptruaginta circulorum,
- &inde demum iftos limites nobis fummo cum labore ex-

’ ) ' ~ preflir,
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prefﬁt ; quos ideo fepulchro’ {uo tanquam cxantlato-
rum laborumteftes infculpi juflic.

14159 26515 85793 23846 26417 4279 §6289

3|uoa1o)nnaQu)qoneu’uuqoo)qonuo)ua 0E8)TeTEa

y4fg) 265§33'8p793 231846 1641413 83279 sqixl»
3100 0G0 0 w) o ERTEI D GTEBIICEITRI0NTIaYT TG

videsipfum adco immani labore duntaxat unica notanos’
{upusu ¢, & nosin triceimo quarto circulo, ilum in tri-

celimo quinto defincre. ego ex308z31 noftri {yllabi nu-

mero ipfumunaautaltera etiam nota anteverterem, fi di.

ameter fecundum quam inferipta illz taxantur, duobus.
tribufve circulistuifle auctior. illa enim in priore duntax-
at quatuor & quinquaginta circulorum fuic affumpta.
Tantam itaque utilitern, tantamque adeo facilitatem Lo-

giftarum abacis noftrum epichiremainducit. quocf tamen:
1011gc minimum mihi videatur, pra iftis; quaehinc dcm-f
ceps poftea deducemus,

i

PrOT?PoSTTIO XX X1

Diametro binario ¢s* postpoficis quorlibet civenlis taxa-
24, ratio diameiviad pmpbermm i duplo tot civeulss con=-
Sans evit; quot nocvenaris continwi dprincipio in inft rzpm |
complememz dazi laterss invenienturs.

Emonfhatm tota ab indu&ione pendet. & quamvxs :
Ddc utraque quam infticimus,via theorcma fitvérum,
{acis fuerit de prima demonftravifle. nam & fecunda ratio
non fuerit abfimilis , & prima via in fequentibus longe
maximam utilitatemnobis afferet. Quamobrem theore-.

matisargumentum ita habet. Sumamus latus ofto & qua-
dr agxntan»
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dragintanguli cujus complemontum ad femicirculum da-
bitur 19957178464 quantarum diameter10000000000,8
quia hujusinitium 199,ubinovem bis continuatur,ajo rati-
onemdiametri ad pcr:iphcrium ut minimum ad quatuor
circulos, hoceft, ad decies millefimam diametri partem
veramdarj: namque inde jam ante expreflimus hos ter-
minosjt 1 ad3;;4:52: Eodem modo {ubtenfx unius gra-
dus complementum ad f{emicirculum eft 19999238461,
hic quatuor {unt novenarij continui. ajo itaque’ad mini-
mum ufque ad oftavum circulim rationem diametri ad
peripheriam in primo modo pertingere, id enim jam fupra
illinc fuic exhibitum 340522253, Jea ex inforipra duorum
minutorum cujus .complementum ad femicirculum ha-
bet ab initio continuos {eptem novenarios, quemadme-
dum fupra patuit; Ajo per primum modum, rationem
diametri ad peripheriam fuam conftanter produci ad cir-
culos quatuordecim ut minimum, hac enimindefuprain-
wenta eft 3.34828,20000 22722, Denique, ut verba conferam
in compendium, in vigelimo nono primi{ylabi propofiti-
onis prima numero {unt continui novenarii féptend»ccim;
atquehinc datur ratio diametri ad peripheriam ut 1 ad
B AR AR RIA:, ubiad quartum & trice-
fimum circulumomniaaccurate veris characeribus con-
fentiunt. In his autem {1 noviflima note unius |unitatis
auctariolum accedat, ¢ veftigio terminus ille eft major fu-
gurus jufto : Eadem inductio ex fecundi diagrammatis
analogiainftitui poflit. ego iftisabunde fatisfactum exifti-
mo. cumadeo conftans horum exemplorum induéio hu-
jus veritatem comprobirit, cujus ufus poftea erit illu-
1trior, ' _’ %
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 Licet itaque hinc,quo ufque ratio diametri ad persphe-
viambene accurate ¢ fingulis eruatur, quam proxime de-

fimire.

NAmquc,cum per 31 propofitionem conftet,fecundum

N modum priorem pofita diametro partis unius dari pe-

tipheriam 3.4 & ¢ dodecangulo 3;4:3:¢ quatuor & vigin-

stangulo3.;4ii. ex ofto & quadragintangulo 351445535 € {ex

& nonagintangulo 3,:£i3222:atque ita porro poflint utcun-

-que progreflus zftimariex antecedente theoremate , hic

per peripheriz decimas & centefimas progreflum eum de-

finiam. Atque ita conftituo, Rationem diametriad peri.

pheriam fecundum primum modum

A decangulo & ultra bene accurate definiri ut mini-
mum ad taxationem diametri partium roo.

A quatuor & vigintangulo & fupra non abefle unam dia-
metri 10000. :

A trigintangulo & fupranon abefle unam rooooo.

A quinquagintangulo & fupranonabefleunam 10,00000.

A 100 tangulo & fupra non abefle unam 100, ©o00O0.

A 200 tangulo & fupra nonabef{le unamr1oo00, 00000,

A 4o0tangulo & fupranon abefle unam 10000, 00000,

A 8oo tangulo &fupranonabefleunam 100000, 00000.

A 1600 tangulo & fupra non abefle unam 10, 00000,
Q0000. , ' '

A 3200 tangulo & fupra non abefle unam 100, 00000,
00000. )

A 6400 tangulo & f{upra non abefle.unam 1000, 00000,

_.00000. : .

2 H : A 12800
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A 12800 tangulo & {upra non abefle unam 10000, 00000, -

00000.

Atque ita porro quantumlibet continuando. Vides
hicin noviffimo ad quatuordecimnotas me tantum hane
rationem producere. Cumrevera docuerim {upraex fub-
tenf{a duorum kmpulm m qux totam pcuphumm 108-
oo ambit, jam ecandem rationem ad decimaniquintam
notam per primummodum bene accurate exhiberi, malui-
autem intraveritatislimites me coércere.  Erfide aliquo |
intermedio accuratius quidquam definire poftules, neque
illud utique per 32 propofitionem eritarduum. Vthqux-

ratur de Lucmpolvgmu 499783 laterum, quam prope ad”
verum me ducat puma: factionis modus ; video hunc nu.
merum intercidere inter polygonum 262144 8 524288, .
puous por10 compluncntum efle numerum decimum-
{feptimum in fyllabo primo propofitionis fecundx, atque”
illicnovem novies continuo ordine abinitio iterari,quare.
tuto & f1 chntcrpmnuncmbo ut minimum hinc rationem
legitimis numeris produci ad circulum decimumocta-
vum. Atqueita pouomxehqmsamlogxa confimili.quod
omaino annotaviffeopera pretium fuit vifum., Sed geo-
metricam factionem ad circuli peripheriam f{ua parabili-

tate & auppbere, arithmetica amulam hic ante expediam,
quam adxchquaprogwdmr

Paro-posario X X XI1LE.

Lineam date peripheria quam libot proxime wq&mlem
exhibere.
Vijus fabticz utilitacem ex theoremate 31 repetere

haud eft difficile, & cum duz illic vixz proponantur
altera
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“altera per date peripheriz trifectionem, ut recta inter
.convexum & diametrum continuatam radio {fit 2qualis,
~altera ut diameter ra_ld,io xqualiter continuetur, nos u-
-tramque pro {ua parabilitate hic adhibebimus. Etquidem
ab hoc noviflimo facto initio. o
Exponaturitaque circulus onf; cui recta poftuletur z-
qualis; infcribiro ei latus {exanguli #f;idque a diametrods
“bifeceturinm, atque continuetur radio qualiter ing:hinc
inaltro diametri termino 7 reéta wy circulum contingat.
tumquerect® aba perz & f'edultaab ca intercipiant re-
&am wj. ca peripherid zif minor & proxime aqualis erit;

atque ‘ideo

cadem fexics /\
itcrata tota / \
.circumferen:
tiam proxi-
me .;aequabit. e . :
1d enim pro- 4 \\G
pofitione 3I. \

eft demon-
ftratum, hac
yiadari rati-

14

.onem diametri ad peripheriam quaiooo ad 3140.qug tam
,Pro}i'inqu a ¢ verxelt quam Archimedea vulgaris7 ad 22:
namea cxhibet 3142. Cum vera proximafic 3141. Hac
prima cfto & leviflimain minimis etiam circulis faltio, &
ad corundem mechanicen apriflima. T

. Eademwid (i #fficlarus inferipdi dodecanguli, eric v -
qualis duadecima parti totius peripherix, cujus duode-
cuplum totam p cr:’fhcriam ut proxime xquabi. erit enim
Fatio U, 10000ad 31415, CUm VeI proxima ficut 10000

ad 3141 5,2 ut ita ne quidem sz diametriabeatur a vero:
| el DL Edb gy o flp 18 D DUAIULH

A

-0 Cljus

}
IV LY
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cujus ideo mechanicem concinnitate quadam juvabo.. |
Sic igitur expofitus circulus os# , quem in i contingat |
reta id, & ficper centrum rectainfinitaes: inde execen-
tro ea ed rebiax, & ipfa dr diametro conftituantur zquales, |
& connedtatur es, que peripheriam fecetin usrectaab o |
per z tangenti occurrens in v abfumet {fegmentum tan-
gentis vi peripheriz #4 ut proxime zquale. Eft autcmuzi

gy

———

&

(2
i

pars {emiperipheriz duodecima, & totius vicefima quar=
ta. ftatuatur enim siipfi7i aqualis, habebunt itaque @qui-
crura triangula edv ves, communem angulumad'v, atque:
, ideo erunt fimilia. cumque ed fit dupla e/, etiam d# poteric:
triplum ipfiuse/;quare ed triangulum erit dimidium trian--
gulizquilateri: atque edi ideo 5 redti; & sevhuic zqualis
itidem fuerit reéli s, & quatuor retorum ;2, atque. ideo
‘#v'quatuor & vicies fumpta dabit rationem diametri ad
“periplieriam qua 10000 ad 31415. Sipropius ad vertith
v’g‘oﬁu‘lcs accedere affumatur in primo diagrammate #f’ la-
tus infcriptiquatior & vigintanguli, & dabitur ratio qua

100000 ad 3141587, cum yera fit 3141593
ik bt Siverd
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- Sivero majufculus detur circulus ut #f commodé fit
latus octo & quadragintanguli, dabitur 5 pars quadrage-
fima oétava peripheriz , & inde tota; ut ratio diametri
adperipheriam hinc exfurgat accurata qua 1000000 ad
3141592, quod profeéto ante hac ex ulla alia mechanice
{perarc improbum videri poterat. _
Vtficoncipiamus circulum cujus diameter fit centum
miliarium, hac via in ejus ambitu non peccetur ropk
millefima unius miliaris. miliare autem noftrum horari-
um habet pedes 18000. unde efficitur iri toto ambitu de-
finiendo non integris duobus pedibus hoc modo erratum.
Quamobrem aliqua antecedentium factionum in qua-
sunque tandem mechanice fatis erit oportuna. s

b

IpeEmM ArireR.

Ed &¢&{ecunda 31 propofitionis fa&ione,haud minus ¢5-
Scinnam mechanicen derivarenobis haud erit arduum,’
Sit igitur circulus 20i diametris normalibusdiffectus, &-
{it s totius peripheriz
{exta & ir pars decima-
fexta, atque idco sr
pars quadragefima o+
¢tava: huic autem fta-
tuatur equalis om, &
it tangensif. reCta mr
tangentioccurrensab-
{umet#y, ca erit proxi-
themajor dpfasr petid! i\
pheria:eftqueom tertias + ' N
pars peripheri: i, at- |
que itaaltrinfecus agas 1
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tur an quare rota zz]::xquabitur oéanti totius, & ‘duplu nm
quadranti. daturautem hinc ratio. diametriad peripheri-
am que 10000 ad 3141673, Sed illa qua per inferiptio-
nem dodecanguliabfolvitur ¢ mechanice priore, ut facil-
lima, ita huic certitudine vix cedit,

1

’ PRO P OSI'I‘I o 'XX"XIV- |

. Data rette -aquaiem peripheriam ¢ dato.cirenlo ab-
fangero. ¢ovcombrd, cnanbanuias supils iy

¥ D nunc primum in'lineisinfra etiam in numeris expe-
Idiam. Eftautem iftamechanice ex antecedente propo-
Aitionefatis expedita. Detur reéa s7 cui qualis periphe-
riaficabfumenda ¢ circulo o7, Hic primum illud expen-
‘dendum data linea radione fit major an minor , & quam
‘bene proxime vero if- 1 :
tam lineam cupias ex-
+ preflam, ita-enim vel
‘tota fimul, vel per pat-
‘tes tantum poterit ad-
hiberi. Vefidetur re-
&a 7s radio circuli -
qualis, fi ca bifariam
dividatur in /, & bife- Gty Nox
gmento _urrimque &7 Y abnog 3019 8830 il |
punfto contadtusin tangenteftattianturequalesiy s &
continuatio diametria 4o radio ficzqualis;reétaab zinter- |
minos #y abfumet peripheriam 7if aqualem redteuyy el |
datxrs, &idquidem-tam Froximéxqganm:ﬁzimuﬁam'o: dia-
a0 H metri

e AAX'
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metri roo ad peripheriam 314. Si accuratius idipfum ex-
hiberi poftules. bifecentur ipfa blfegmcnta mo&m, &
ab zadjungaturreGta am av, exintercipient peripheriam
'Lqualcm nv,quifemiflis eft totius uy,& quidem tam proxi-
me quam finet ratio diametritoo0o ad peripheriam3rq1s, -
& propius co, Atqueita porro. resex analogia3r & 33 pro-
pofitionis eft manifefta. S1hncanmjor1ad10 detur, toties
ifta bifectio iterari poterir, quoad fatis prope ad optatam
atloncm accefleris, ut fi linea diametro deturaqualis, -
Puma bifcctione radlo, {ecunda dimidio, tertia quadran-
ti qualis conftitnetur arque inde jam non una‘ decies -
millefima diametri parte aberisa vero. fi forte in niminm
mingtas parees concidatur continua bifectione, utere pri-
mum parte tertia, camque’ bifecato fifit opus. non poteft
operofum videri qui regulim & circinum modo tractare
didicit. Sed & dat'ﬁpcuphcm:c recta xqualis dari poteft.
nam-cum zif erit pars {exta totius, bifeccurin 7, reéta ny c-
rit xqualis partifexta inratione 100 ad 314. fi propius ve-
lisbifecautrumque bifegmentum dabitur v xquale par-
tiejusdimidizx. idque duplicatumtoti erit zquale, |Hinc
idemin majoribus minoribufve periphetiis fimili analogia
exprimi haud difficulcer poterit. -
Preeftatitaque noftra factio ctiam eunyads, quodab
aliis fru{ha@cxwas , autdemum curiofa & anxia delinea-
tione vix tandem , heque-ita accurate exprimas. Nam
quiideoad vererum helicas confugerunt, eifque novum
{chema circumdederunt, nimis iccurc operam ludunt:
cumecarum delineationonminusmolefta, quam ufus fic

pcuculofus
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ProrosiTio XXXV,

Datam peripheriam data ratione fecare. o

D poftea etiam in numeris praftabitur quam accura-
"It:iﬂimc, nunc linearum mechanicen tantym confecta-
mur. fuerit autem hoc ipfum ex antecedenti theore-
mate haud operofum. cum enim reétam aliquam lineam |
datz peripheriz per propofitionem 34 pofueris xqua-
lem, ed.in optatas partes aut {fecundum datant® rationem |
divifd, tum iftis partibus rurfum xquales peripheriz
per candem propof. conftitui poterunt. atqueita data pe-
ripheria fecundum datam.rationem erit fecta. Erfitota
major fit quam ucfimul unica fatione voto fatisfaciat,
aflumantur parces ejus dimidia, tertia, quarta & cater,
quibus peripheria conftituatur-aqualis, exdemque peri-
pheriz toties iterata optata rationis terminum exhibe-
bunt, Poflet hacvia quoquefigurarum ordinatarumad-
{criptio explicari; {ed illarum major utilitas ad abacos
logifticos in numetis poftea redundabit. mechanice au-
tem per circinum quem proportionum vocant tunc fuerit
expeditior. quamobrem hic manum. de tabula aliquan-
.do tollendam exiftimo,

L

‘Prorosrrio XXXVL

'Dam-z'nﬁmpm deéimwperipbem’am tam era propin-
quam innumeris exhibere , quam eric vatio diametri ad
[isam peripheriam data. '

‘ PRopoﬁtioncfccunda & tricefima ejufdemqyconfedta~
riofatis claze jamfuitanobis demonftratum, fi 20 con-
‘ S tinyano
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“tinuatio radio ftatuatur zqualis & nf infcripta laterifexan
“guli, tum #if peripheriam reGte vy refpondere quantarum.
diameter allumetur {patium 100 et i #f fic-lacus dode-
cenguli, in partibus 10000; {i #f fit latus trigintanguli in
partibus roooo0; fi fit latus duodequinquagintanguli in,
partibus 1000000051 fit latus fex &nonagintanguli in par-
“tibus 10000000, {i ducentanguli in partibus 100000000,
atque ita porro. -cujus explicatio a 32 propofitione & e-
‘jufdem confedtario dependet.quod i itaquerinferipta de-
‘tur xqualis radii dimi.
‘dio, ea'minor eritda-
tere dodecanguli, at-
‘queideo pofita diame-
tro 10000, ¢jus veritas
‘ut minimum ad hos
‘numeros refpondebit.
{infdetur zqualis parti
centefima ipfius radii, tum inter o7 & #ifnulla intercedet
differentia, diametro etiam 100, 0ooooo partibus taxata,
Atqueita continuoordine fecundum expofita in reliquis
procedendo. Eftoigiturinfcripta »f partium 14572,quan-
tarumradius 1 6000000, quaritur in quot radii millefimis
peripheriaei congrua bene accurate explicari & inveni-
ri poflit, idquenullaaliacircumitione aut a€epyeio. Ex-
perire quota hxc radiific pars,ifta hic eft fere .y, atque
ideo infcriptaifta minormulto latere polygoni 689 late-
ram; atqui ¢-confectario propofitionis 32 conftat 4 qua-
dringentangulo ; 8 fupra , ad novem circulos adfcriptam
wj peripheriz #f beneaccurate congtuere , ab o&tingen-
tangulo autem ad decem. quare planum eft hic ad verita-
tem etiam ultra nonum circulum accedi. Iraquefiquis
infra decimum' circulum a me hujus confenfum exigac

mhil me erraturumincelligo. five radius ponatur partium
1 10000,
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10000, vel 100000, vel 1000000, Vel 10000000, atqueita”
porrd, quorum extremus & ultimus hic fit10000000000.
Cujus inveniendi via hac eft 5 fitazfinfcripta 14572, ejus
dimidium #m 7286 pofito radio 10000000, vel pofito ra.
dio 1000000000,tum finus #z fuerit 7286000.erititaque
finus complementi 9999997346 ut proxime. Hinc pro-
portio, ut am 2999999346 ad#f1 4572000, itaai 3000000-
0000 ad vf'1457200L, 2. atque adeos. tantam ajo efle peris-
pheriam ##f pofita diametro 20000000000. tantillouti--
que fua infcripta majorem. Quam fi ad gradus, {crupu-
la, 8 {crupulorum partes revocare expetas, id adeo haud
erit operofum, ut enim tota peripheria 62831853071 ad’
hanc fuam partem 14572001, ita 360 gradus +i1#2; uc.
proxime, qua efficiunt o gr.§ fcr. ofec.34 %7 rert. ﬁ ca-
nonis finuum leges fequaris invenies hanc infcriptam fub- -
tendere peripheriam o gr. sfcr. ofec 34 44§ tertiorum.arqui-
certum eft tantitlo hic tabularum rationem per differen.
tiarum confuetum epilogifmum a vero deficere. cum hxc
ipfa,ea qua docui via,ut minimum ad 1000,00000, 000006
partes ne hilum quidem peccet.& hicnonultra decimum -
circuliadhibuerim. eft enim{upra demontftratii ex infcri-
pta duori {ferupulord ad quindecim circulos nihil pecca- -
1i; atq; inde inquatuor ferupulis ad quatuordecim perves.
niri; ino&o {crupulis auté,ad tredecim conftans ratio eft.
Atqui i peripheriz veritas etiam in pluribus notis po-
ftuletur, quam fimplici hac via praeftari poflit,tum fecun-
ditheorematis-ufus huctibi quoque eritadvocandus. Ex-
emplum taleefto. Deturinfcriptazgrs470410. quanta-
rum diameter 200000, 00000. & queratur peripheria hu-
ic infcriptadebita. Principior cum infcripta expofita ad
latus inferipti quadrati proximé accedat, cersum eft peri-
pheriam ¢i debitam quadrante minorem efle; fi vero ma-
' jor..
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“jor eflet quadrante ejus complementum pro ipfa huc ad
- vocarem porro autemcum ex infcripta dimidii gradus ra-
tio diamecriad fuam peripheriam in decem notis demum,
-accurata exfculpi poflit, video mihi hanc peripheriam
proximam tantifper concidendam, ne hinc quidquam
dubrici nobis fuboriatur. Atqueita agam
s p— 4
45 gt
22gr. 30 fcr. .
1rgr. 15 fer.
5gts . gy slon
2gr. ‘181 fer.
agr. ‘983 fcr.
ogr. ‘344 fcr.
‘ogr. 174ixfcr.
quamobrem ofava bifectione ad {crupuliuniss quadran-
‘temut proxime eft deventum. & ideo peripheria datzin-
{cripta debita etiam poft o€tavam bifectionem iftac efler
‘minor. videsitaque opus primz & {ecundx propofitionis
hucadvocandum. fed ne operis varictas noviflimas notas
in errorem impellat;s opus ipfum ad taxationem -diametri
duodecim circulorum inftituam,quasbinas redundantes
notas, utabundantes, ad extremum deteram. Efto jam no-
bis femicirculus zei cuiinfcribatur ¢/, atque-datz {ubtenfa
‘magnitudinem referatnempe 1, 39154, 70410, ad taxatio-
nem radii 100000, 00000, vel 139,1 5470, 41000 ad taxati-
onem radii 100, 00000, 00- i
ooo. hincin iifdem partibus R
dabitur infcripta  comple-
menti 22 143, 6224, 78942,
~bifecetur deinde peripheria
€ in'g, fitque infcripea’ com- 737" ¢
e I 2 plementi
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plementi an; atque id.ica ofties hoc cafu continuatumina
telligatur, lam per propofitionem fecundam, firetamex:
infcripta 2 & ae diametro per radivm muitiplices, fadli la-
tus eritinfcripta 2o, qua fubtendat peripheriam 47 & pra-
terea zo reliqua dimidium, addancur itaque a¢ & a4, ha-
rum {umma 3391547041000, pet raditm 1000000000000
multiplicata efficiet 3391747041000000000000000 qUa-
dratum infcripte 40, qua hinc longitudine datur 184775-
9065022, {ecundo fihaxcinventa ad diametrum addacur,
fumma per radium multiplicetur,factilatus 19629948956-
2.2 reprafentabit infcripram 4w, qua:{fubtendit periphe-
riam aio & pratereaor {femiflem reliqua oxe. atqueita fi«
mili modo continuando dabitur 1990755185434 comple-
mentum tertiz bifectionis: hinc complementum quartz:
bifectionis 1997687459398 : tum quint® 1999421781265 :
indcfext® 1999895440092 ; dehinc feptima 1999964 44~ -
0252 : denique ctiam oétava bifeétionis complementum
1999990964903, in quo novem ab initio quinquies conti-
nuatur, quod ex argumento propofitionis3zindicio eft,hic,
Pcrx&»heriam a {ua re¢taad radium decem circulorumne |
quidem unico charactere peceare,fed eatenusad amuflim
confentire. Etfiforfan.infeptima bife@ione nihil ad de- |
cimam u{que notam veritati decefliflet, malui tamen in .
illam partem peccare, ut hoc exemplo numerorum fecu-

ritati caveatur. fed iftos numeros brevi fyllabo com.

plectag.
Datainfcripta cujus peripheria quaritur \ 1301§470410.00
Ejus complementum ad femicirculum 14365224789. 42
1. Infcripta complementi dimidiz peripheriz quafitx 18477590650.22
2. Infcripta complementi | peripheriz quafitz. . 19629948956, 22
3. Inferipta complementi ; peripheriz quafite 1990755135 4. 34

Infcripta
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4: Tnfcripta.complementi', § peripheriz quafita 10976874593. 98
. [nfcripta complementiv . peripheriz quafita 19994217812. 65
6. Infcripta complementi ;4 peripherie quafice 1999855 4400.92
7. Infcripta complementi ;.4 peripheriz quafite - 19999638596. 96
8. Infcripta complementi ;4 peripheriz quafita 19999909649.0%

Porro fi jam feptimz bife&ionis complementum 19999--
638596962 de diametro 2000000000000 déducas; & reli-
quum 36140304 per radium multiplices,hujus facti 36140~
304000000000000 latus 6011680630 erit per propofitio-
nem primam complementum bifeétionis-oétava quanta--

~rum radiys 1000000000000. & detritis noviflimis dua-
busnotis, qua lubricz funt, eritca 6011680630, quan-
tarum radius 10000000000 initie-erat propofitusy His
ita conftitutis. repetatur diagramma hujus - propofitionis

- primum, fitque illic em dimidium eétavi complementiad
{femicirculum 9999954824,8 totawnz 29999954824, & #f
fitinfcriptaoftavae bifcctionis paulo ante inventa o116-
80630. unde proportio infticuatur utante. quemadmoduny
am ad nf;ita airadii-triplum ad v; 6011689680, cui xqua-

- wur peripheria #if, Eft igitur of 554 peripheriz ad\quam
pertinetinf{cripta data. quareifte numerus per 256 multi-
plicatus dabit nobisjopratam peripheriam data inferipta -
debitam,ad optatam diametri decem circulorum taxatio- -
nem 15389925658,  Atque inde facile erit {i libebit ean-

. dem peripheriam ad gradus, minuta, {ecunda, etiamtertia
& quarta revocare, Ve enim 31415926536 circuli femi-
peripheria fecundum hujus femidiametri taxationem , ad |
inventam pcriphcriam 15389925658 : ita 180 gradus ad
88;77:888 4t quifunt 88 gr. 10 fcr. 40 fec: atque ita porroin -
caterisomnibus analogia confimili, '
 Garerumucte.ifto reductionis opereabfque difficulta-

TR et
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te expedias, & datos gradus atque minutain peripheriam, -
ad raxationem radii particularum roooooonooo0; vel con- .

tra,datam fecundum hanc @ftimationem peripheriam in
gradus & minutareducas canonion hoc tanquam zegydeey

hic fubtexu.tu fiita expedire videatur & jamadmajorem

radium idem hoc & in majoribus numeéris producito,

; gmd. pevipheria | [min) ’ I_fg_o_c_.
1 174,532,925 | 1 2,008,882 | 1 48,481
2 349,065,850( | -2 5,817,764.: 2 96,963
31 523,598,776(| 3| 8,726,646 | % 145444
4 698,131,701 | 4 11,635,528 | 4| 193,925
5| 872,664,626| 5| 14,544,410 §| 242,407
6| 1,047;1975551(| 6| 17,453,292 | 6] 290,888
71 1,221,730,476/| "7 20,362,174; 71 339 370
81.1,396,263,403|| 8| 23,271,057(| 8| 387,851
9| 1,570,796,327|| 9| 26,179,938/ 9| 436, 332
qo | 1,745:329,252/ |10 29,088,821 |10.| 484,814
20| 3,490,658,504||20 | $8,177,641) 20| 969,627
30] 5,237, 987,756 30 | 87,266,462 |30 |1,454, 441
.40} 6,981,317, 00840 (116, 355, 283] 140 |1, 939, 25§
50| 8,726;646,260! |50 '145, 444,104 '§0 12,424,068
 60(10,471, 975> 512
20|12, 217,384,764
80(13,962,63 4,016 |
'9015,707,9635 268/ |

18031, 415, 926, 536

Vfus ignotus omnino effcnon poteft. Vtfiquzratuein-
venta peripheria 15389925658, quot gradibus & minutis

refpondeat. hic primum conftat ¢am cfle quadrante mi-
e S norem,
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norem , majorem tamen gradibus 8o;qua peripheria fub~
du&a reliqua eft peripheria 1427291642, major 8 gradi-
bus & relinquuntur 310282 40, qua major eft 10 {crupulis, -
unde reliqua fiunt 1939419 qua, peripheria zquat 40 fe-
cunda,ut proxime. formula operisita habet.

. 15389925658
gr. 8o. 12062634016
' 1427291642
gr. 8, 1396263402
' 31028240
{ct. 10. 20058821
. 1939419
féc. 40.- 1939255
164

Atque hinc viciflim data petipheria in gradibus fcrupu- -
lis 8 fecundis,peripheriaipfi debita fecundum expofitam
diametritaxationem inveniri poflit, res exemplonon eget, -
cum ex analogia expofita per fefit manifefta.

Adco grandes numeros adhibui, ut exemplo oftende=
rem, fiforte etiam ejufdem peripheriz quantitatem ad -
majorem diametrum, & in plures circulos conciffum ufur-
pariopus it , quomodo tutd & fecuré ed deveniri poflit.
fere enim, ubi bife@&iones crebriufculz erunt adhibendz, -
nota unaaut altera diameter aucior eritafflumenda, quas
notas poftea recidas. Sedhacfiquando fumma Aezrore-
yia eritinftituenda;alias,cumnulla tantz diligentiz cau-
fa fuberit, etiam minore labore iftoc opere defungi poffis.

Luamobrem ad peripheriam dato finui debitam invenien-
dam ; abjgue nullo canonnm triangulariym fubfidio arpingepor @

- compen~
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compenditim ntiliffimum hinc derivars poffit quod in [crupulis
primis ne quidem hilum peccet.  Cum enime latere trigintan-
guliratio diametri ad peripheriamin quinque circulis legittima
detur, finus antem ¢ radio quingue notarum ad fcrupulornm pri
ROV U ﬁ’mz'j]és_(ﬁh-_quadmmes [atis accurate densur. etiam no§
ex ifto theoremate rem hand difficulter dedncemus.

Principio eninm omnibus datis finibus, Ui non majores erunt
dimidio trigintanguli latere velfinw6 gr. Eft autem hoc latus in-

feriptum majus quinta vadii partescy dimidium decima ejufilens.

-quamobrem in omnibus finibus nonmajoribus decima vadii par-
zeveritas pevipheria unica preportione concludetnr, & inde am-
plitudo optatain gradibus & minutisdabitnr.  Exemeplum tale
efto.detur finws 958457, quantarum vadins 10000000, guers -

-2uy peripheriacidem debita. fit in figura antecedente is finus nm,

ejus quadyato de diametri quadmt: [ublato dabituy finus comple-
 mientiejus 0 9953962 fat itaque nt €M plus diametro, id eff
tota am 2995396 2,admn datum finunm 958457, #a tres vadii
30000000 41V, hoceflin peripheriam 9§9950. quare fias nt
31415925 femiperipheria ad 959930 énventam,, ita 180 gradus
ad §+33%0 gradus hoc efts gr. 29335 fcr wcum is finus fit 5 gr. 302
fer. ut hic non una millefima upins fcrupuli fit peccatum. Etqui
potuit propinsad verum ipfum adivi, cum tabuleipfa in ultima
wota defeétnantexceffu aligno minime peccent? .~ oyt

Quin adeoscuin ¢ quatnor, & wigintanguly ratio diametyi ad

| perzphériam. tfta detur.que 100000 .ad 314158445 cum debeat

qﬂé 314159,% wides hicnon integya nnitate errari in tota; quam-
obrem jam inde infra quartam [emiradii parter finusm periphe-
vigad[crupulorum etiam [extantes accurate invefligabuntur. S
majores dentuy huc erunt yevocanda. Vit.fidetur 994521954
cuum propemodum. radio (it aqualis, inveniam finum dimidic pe-
ripheria, ut fuprade infcriptis docni, 6691306, ¢ rurfum 358-
3679, deinde 1822355, dmz’qw 915 OL6, hicminor eft quartaine
" ’ ' quant
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quintt parte dimidiiradis;atqie ideo quemadmadum anteaeff
conftitutum hic definamscrojus complementm inveniamyvide-
licet 9958049,ci diameter addita dabir 29958049. - hinc pro-
portiont fupra , quemadmodnuin 29978049 ad 9150165414 3000~
0000, ad peripheriam huic ultima finwi debitam-916397 %, cufus
fedecuplum exhibet peripherians. dato ab initio finui debitams
14660760 ' ; :

Hinc igitur fiatut 31415925 ad inventam peripheriam1466-
6760, ita180 gradus ad83.2235: gr.vel 83 gr.59 fer. §85% fec.
enm bunc numernm ab initio propofitum 99 45219 exalte & taby-
lis pro finn 84 gr. affumpferim.fed is errar é calenli continuatione
obrepfit in fine.neque tamen unnm fecundum [Crupnlum excedst, -

Hincigitur conflat maximietiam cufnfque fivus pevipheriam
ad [ecnnda nfque poffe accurare explicari, quatnor radicumextra-
onibus ob bifectiones ; ¢& una ad complements inventionens,..
denique duabus diviftonibuss nam minutulas per unam ant alre~
ram notam multiplicationes in hunc cenfum non advoco,..

Sifit finus 45.gv.non majorstribns ob bifefionem extraitioni-
busy ¢ una ad complementi inventionem , ¢ denigque divifio-
nibus duabus. »

8i [it [inus nonmajor 22.gr. 30 [cr. duabus extractionibus ob:
bifectionenr, wna ad complementi: inventionem , € divifig~
wibus dnabus. | Frozan 1

Sifit finus non major 1Y gr.1s [er. unica extractione ad bifecti-
onems unicaad complementi inveftigationems & divifionibus
duabus. | “
Sifit finus datus non major § gr. 3% fEr. smica ad comple-
mentiinventioncm, ¢ divifionibus dwabus. i

Luamobrem Canonicis triangnlorumtabulis deflituso hoc eff
epichirema nobili [Jimum; ¢ quoad ejus fiers pan%érewﬂmum,
ut tam accurare ramen dati finns peripheviam exhibeas, quam

ipfazabale. Inventumfant ab M;(”ibm femper defideratum: fed
: @ A Bemi-
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“anemine hactenws utiliter ant feliciter explicatum. Et quidemy
quod magismirere ex ipfarationes diametri ad fisam periphe-
Tiam. ~
Neque ad modum difficile fuuerit tangentes ¢ fecantes ad eaf-
dem legesrevocare. Etenim non obfcurum eft quomodo data
“tangente ejufdem peripheiiz. finns:inveniatur. atqui ex dato fi-
nuperipherie quantitatem nunc explicatam habes. Idem de fe-
cantibws judicium estor
Sed Archimedxam g4 'Cdar 8¢ diligentiam imitari et-
“iam hic liber, utin rebus majoris momentipracifé conftet
{ecundum majorem & minorem terminum , qua periphe-
‘ria datx adfcripte debeatur. quam ad rem hujulmodi

‘lemma pravium concipio.

‘LE MM A, adidqnod fequitnr.

+ Triens finus date peripherie. minor of finw trientis da=
te peripherie, '

- It peripheriaeno, cujus trientes ew, us, s0; & {unto inferi=
Spta: iis fubtenfz itemqueon. quare ge minor eft quam ca
& wo 5 & on minor quam us & o at-
‘que ideose multo minor quam ex
#5 50. & propterea quoque ¢z, dimi-
- dia oe, minor omnium femiflibus,
‘hoceft triplo #y. Prolomaus gene-
raliterillud demonftravic lib, 1. c..
¢. majorem efle rationem periphe-
riarumquam infcriptarum: unde - .
-hocquoque nobis aflumere licuit 5 cum eso tripla fic peri=
- o4 ' ‘pheriz
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pheriz ars,infcriptames minorem efle triplaws ; fed fpecia,
leiftud Lemmationhic nobis {ufficict. . .

ProrosrTio XXXVIL

- Siduorum finunm wtrimque 2 centro eidem diametre
- perpendicularium ille bujus [ triens , resta per coruns
cvertices linea in hoc diamesvi termino tangenti occuryens
abfiimer fegmentum tangentis wajus peripheria [ibi corn=
tigna,

Nfemicirculo esu fit uo finus,triens ipfius s, 8 fit con”
ingens el. ajo reftam usr abfumere ¢ contingente fe--

gmentum e majusperiphe- ‘ o
riaes, Sitenimiuyperiphgd / 7.
ria triens peripheriz es, & § s

tdeomajor quam zu per lem-
ma premiflifm. reéta ab y per y
s continuata,donectangenti - ;.-
occurtat in /; abfumet fe- ﬂ
ementum ¢/ majus - periphe- " yruge ¢
via esper propofitionem 29,
quareer eademes multo erit major. . . 4
Hinc adeo dato finu dabitur peripheria major quam ipfi com=-
petat. ut in noviffimo antecedentis. theorematis jexemplo ubi’
postulatnr peripheria-debita finui 9945219 , illic poft quartam
bifectionem deventumeft ad finum 915016, 15 igitur efto finus
St bujus triens 1o 305005 : finus complementismreff am 995~

8049, finus complementi 0o eftao 9995347 :quaretota om five
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vj dabitnr 199533065 datur autem sj besipfius sm, vel dupla fi.
®us U0 610018, Cumigitur triangulavjsunt ob parallefimum
Aaterum s)nr fimilia fint, eritquemadmodum 0) 19953396 adjs |
610011,7i¢a UN 19995347 adnr 6112934 hac ad en additadabit |
totam er 016298% majorem peripheria €55 quin & Cx per pro-
pofitionem 30 daretux:916 297 <t itidens ma jor dicta peripheria
€5, peripheria autem proxime minor theoremare premiffo eft in-

wenta 916 297 4y vides itagqueguam parum he notead taxatio- |
#em radii 10000000, 4 [¢ weutne abludant , wt VIX unica uns. |

sageinter [ediflents ¢id quidem infinn 5 gr.13 fere

t

. Prorosrrro XXXVIIL

~“Data cuicunque peripheriz inferiptam vere tam pro-

‘pinquam in numeris exhibere, quam erst ratio diametri

ad fuam peripheriam data.

v ylcalter noftra cyclometrices fructus eft longe urilifli-
Amus: utenim propofitione 36 & 37ex adfcripta daca
peripheriam illi debitam anquifivimus ; ita hic contra ex

peripheriaadfcriptam ejusindagamus.Poftuleturenim la-

tus infcriptimillangnli., Exponaturdtaque {emicirculus oy,
& detur giperipheria pars totius civcumferentiz bifmille;q
fima; fitque gointervallumradioaquale, & ad 4 reliquum
diamerri terminum excitetur pmpcndicularis-.-circulum

-contingenss, hincrefta aba puncto pery educta occur-
rattangentiine. lam per propofitionem 28 & 31 #i pro-
ximé minor eritperipheriazy 8:quiazy pars eft totius bif-

millelimay,illseintey e ad diamertri particulas 10000000-
' - $ 2 00, Ut
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@0, Ut minitum -con- £ 5
-fentient per confedtari-
um propoficionis 32. {i
itaque finus ys diame-
tro oi perpendicularis,
& acentroretaerpet- . 4
pendicularis in eductam ax demiteatur. Tamgyvel /n pars
circumferentix bifmillefima pofito radio partium r00000;
00000 erit 62831853, eft autem tora 47 carundém 300000,
00000. Hinccumain triangulum fic retangulum, & 4:
wi crura anguli recti-dentur, dabitur quoque ¢jufdem ba-
{is a® 30000016 449. Hinc'obfimilitudinem reétangulo-
rum triangulorum ss; aer erit, ut an 30000016449 ad #f
62831853, ita 2¢ 20000000000 ad er 20943939. Inde ¢
differentia quadratorumab ze & er dabitur ar 199999890-
34: & ¢ differentia quadratotum ab ye & er dabitur ry
9999978067. atqué hinctotaay 29999967101, Denique
obfimilitudinem triangulorum zer ays erit, quemadmo-
-dum 2¢ 20000000000ad er 20943939, fic 2y 29999967101
-ad ys314 1587 45cujus duplum 6283 r7481atus inferipei mil-
. Janguli. certé pofita diametro 2000, 00000, 00000, idem
-eflet partium 62831749717 minus vero, & 62831949718
-majus vero. vides itaqueillic tantum in ultima'nota com-
miffum. atqueideofimajor aliqua diligentia requiratur
-diametrum una aut etiam aleétd'nota majorem ufurpan-
damyneille error ad optaros limites proferpat. e
- Atque‘ita quidemin ifto nobis exemplonulla fuit obje-
&a motd,quo minus'¢ veftigio inferiptam imperatam affe- ]
cutifimus;idenim ob peripheria exilitatem manifeftum
eratfecandum pofitas leges ifta exploranti omnino fequi
~debere. atverd fi periph"e}i‘a detur ‘majufcula; cujus ine
{eripta ad eandem radi taxationem 100000, 00000 poftu-
ek K : letur,

0
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letur, qualis fitnobis ea qua 81 gr. 46 fer. 4o fec. fubten.
dit, hacpoft feptimam bifectionem devolvetur ado gr. 38
{cr. 20{ec. ut hic vides. ‘

81 gr. 46 fcrs 4o fec:
Ao fr, Sy i 20 e,
20.gr 28 dery.. 40 fec
ybior. . 43 .4ck: 4p. fecy.
seg. 6. {er.. w0 dec
2. 8.0 4% fer. 20 {ec.
L B a6 fct.  4o:lec,
0 gh 38 doi.. 20 fec,

Hic fgitur ne quis error lubricitafve extrema notx ex.
operis hujus multiplici varietate nobis obrepat,utar dia.
metro duabus notis majore 200, 00000, 00000. ad iftam
taxationem o gr. 38. {cr. 20 fec. valent 11150714665 hujus.
igitur dimidium eftoretani s575357332.quarein triangulo
rectangulo aui datis cruribus 47 300,00000,00000 & #i §57-.
5357332 dabitur bafis 4z 300000§180764. & ob fimilitudi-
nem erunt a# 300000518076 4, #E 5575357332, 4¢.2000000-
000000, &.¢r 3716898469 latera proportionalia, porrd au-.
tem cx differentia quadratorum ze & er dabitur quoque 4z
1999996546163 : itemque ex differentia ye & er dabituryr.
999993092309. unde tota 2y conflatur 2999989638472, de-
nique ob fimilitudinem aer ays triangulorum dabitur ys 557+
$3284 47 finus o gr. 19 {cr. 10 {ec. atque ideo eadem ys du-
plicata dabit infcriptam o gr. 3§.cr. 10 fec. 11150656894,
Hinc,ut deinceps infcripra optai?f‘Sx gr: 46 {cr. 40 {ec, in-
veniri poflitfactio € propofitionis fecunda nobis erit dedu-.
cenda, & complementum dati numeri erit inveniendum,.
quain{criptaeft 179 gr- 21{cr, 40 fec. 199,09689,15472.hu-

v jys qua--
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Jus quadratum 399987566285424788008278 4 per radium
¥000000000000 divifum dabit 3989875662854, hinc dia.
meter 2000000000000 deduéta relinquet199987566285 4
infcriptam fubtenfam data peripheriz minus fuo comple-
mento, hoceft178 gr. 43{cr.2ofec. Indeeadem formula
dabitur fubtenfa 178 gr. 43fcr. 20-fec minus fuo comple-
mento quz eft infcriptary7 gr.26 {cr. 40 fec. namque {i in-
fcripram 178 gr.43 fcr. 20 fec.quadres , quadratumque per
radium dividas, a quoto totam diametrum deducas, reli-
quus numerus 199950266686 4 erit infcripta 77 gr. 26 {cr.
4ofec.atqueira deinceps continuando devenies ad infcri-
pramg8gr.izfcr.20fec.151196085176 4:atqueid eft comple-
mentum dacx peripheriz 81 gr, 46 {cr. 40 fec. unde ipfa
quoque datur 130918844302 fed ipfas infcriptas inventas
-eum {uis peripherijs hic{ubjicio.

peripherin infcripta.

lo gr.38{cr.2ofec. 11150656894,

179 gr.z21{cr.4o0 {ec. 1999968915472,
478.." 43. 20, 1999875662854.

5 o dy il TR T S ~1999502666870.
g g 1998010914802,

i & AR R T 1992047615642,

A Ll TEbeb s DA 196825370294 2.
iy gy R e o 1 - 18740226390944
ARBARET ) B C R | 1511960851778,
81 e LT ke, ~ 1309188444302.

Atque ita inventaeft optata peripheriz infcripta ad tas
xationem diametri prafcriptam. quantarum enim diame-
ter eft 200000,00000, tantarum cft infcripta bene accu-
rateyvera130918,84443. Certefidiamerer aflumatur par-

‘tium
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tium 20000,00000,00000 infcripta 81 gr.46 {cr.4ofec.fitbe -
tenfa major eft quam ggogr, 884 44, 33140 . Mminor autem:.
quam 13091,88444.33141. vides itagque ob multiplicem o=
peris varictatem diametro duabus notis auctione opus fuif-
{e quaminitio proponebatur,ne ultimarumnotarum lubri-
citas etiam innotam ultimam proferperet. fi longius etiam -
ifta bifectio continuanda eflet, vt puta vicics triciefve, tres
utique notx omnino.fatis forent. videsitaque cuicunque:
peripheriz infcriptam debitam hac via exhiberi pofle, .
idquefecundum imperatam diametri taxationem.

Quamobrem ad finum dateperipherie debitnm invenicndum
abfque nllo canonum. triangularim fubfidio compendinm wltifjis
mum hinc derivaripaffit.

Cume demonflyates jam toties citatss liqueat alatere inferipti-
trigintanguli peripheriam redte intercepta ita proxinse adequa~ -
vis ut non wna centies millefima yady parte peccetur. [equitur fiiy
wveliu ffatuatyy gmdzmm 6, aut. etiam payciorum, jémpcrsz'ﬂ iftss .
wt minimym. in 100000 7ady particulss vernmnumerum addici.
cufus vei nobis exemplum tale efto. postuletnr finus gradunm s.
principio 5 graduum. peripheria in partibus diametri 2000000
walet 87266 ut proxime. aj]r}m]qﬁ antems diametrum upa nota.
majorem , quans inj1io imperabatur; ne extrema wore lubricitas -
in antecedentes quogue redundaret. igituy ut ante fatitavimus, |
in expofito intio diagrammate , [it \i recta equalis peripheria. -
quinque graduim, atqueideo partinm 87266.¢ Cum aifit tripls.
rady dabitur tota an 30012.68.atque inde proportio; wt au adui,
itaac 2000000 adperpendicularem ex 58152, huins quadratum
ab ac guadrato deductum dabit nobss rectam ar 19991545 ¢
tdem de ey quadrato deductim exhibebit yrvectam 9983 07:un-
de totaay conflatur 299746 2.

Tumgue ad extremum. fiat , quemadmodum ae 20000004d-

e §8152,4ta 2y 2997 462.4d Y5 87 X5 4. finum optatum, quicom=
. petit:
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petit peripherie gradunm §.certe pofita diametro 100 00000 di=
tur eyufdem finus ¢ tabulis 871557 vides itague nihila nobis com-
wmiJum ad taxationens rady quingue notarum. | ,
Siforte finus majoris peripherie quaratur opus evit éius bife-
«Ctione, ut exemploantecedente fuit exhibitum. verbi gratia de-
aur peripheria 21gr.cujus finws quaratur adradium 100000, it2-
gue affumatur primuns peripheria 10 gr. 30 fcr.tum § gr.15. for . &3
bujus finis queratur.inde illorum , opere retrogado. Sedcum hoc
quoque hand parum moleitie erdifficultatis habeat ,aliam excogi=
Vimus viam , que nfque 2d 22gr.30 fer. primo impety hos finus
legittimos exhibeat, neque nlla bifeiFione utarur. unicaigitur bi-
[ectione,aut complementorum invefligatione advadium 100000,
omnes finus bene accurare deciduntuv. Arque illud epicherema
peculiari tlyeoremate,qnod hunc librum clandit , camplexiﬁtmm.
atqueifta de innum investigatione nunc dicka fufficiant.
Poterunt autem ordinatarum quoque omnium figura-
rum latera hoc modo tuto & conftanter hinc definiriad
optatam diametri taxationem : quam diu enim uc mini-
mum in notis inventis non percetur propofitione 32 & eiuf-
dem confectario fuit definitum, itaque cum terminus hoc
modo inventus femper fit proxime minor, {equitur utique
fiillum locum unitace augeam mihi dari neceflario termi-
num proximémajorem : quemadmodum tot exemplorum
inductione illicjam patuit.  Arque ita vitatis intricatifli-
marum equationum {copulis , & earundem,, euprGorioss
licet nobis accurate &fecure, infcriptam & peripheriam
{fuam reciproce invenire, (lgam enim pertentofus labor
(urtrifeétionem & quintufeftionem nunc omittam) ex pe-
ripheriz in feptem, undecim, tredecim alijfque primorum
numerorum feGtionibus exiftat, ijs qui huiclaboripertina-
ciusafhixi haferunt haud ignotum effe poteft. Etcum jam

exemplorum abundefit, duntaxat aliquot polygorum la-
o tera

R I < - e L
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feribam. tufi libet cadem fecundum
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que indigato.
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52

\173205080756587
rﬁ1411556137309
117557050455494

8677674782351
;76;366864730u7
68404028665133
61803398874959
56346511368285
_§1763809020504

7863132857511
14504'§6721325

41582338163551
3901806440322

32918918056146

2980843235234
26462967654657

26105238444010

241073360§1064

122392895220661

| 20233664397496
1960342806 5912

21623803684788
20905692653530

100000G00C00000 | -

36749993 563314
_34729635533386

51286893008046 -

17253535339245 -
2§066646712860 |

2321878280460/

s

Polygona.

pofita prazcepta quo-

331 1902

1]

) 42 14946018717284
431 14599062932181 | |
44 | 1426783663984
45| 1395129474882
46 | 13648482672934 |
47| 13358526749014
48 1308062846028 |
49| 12814043996142
§0| 1255810390¢862 |.
Jrl 12312181226788 |
S| 12075699484457 |
§3 | 1848125578742 |
54 | 11618,6;785095
53 | 1141776216155 |

|56 | 11214089447438.|
Sl 017552071173
58 | 1082778171783 |
39| 1004443496843 |
6o| 10467191248588 |
61| 1029§7709§4069 |
62| 10129833767742 |
63 | 9969177132139 |
64| 9813534065483 |
65| 9661755051014 |

66 | 9516383164748
67| 9374452493988 |1
GB.T 9236691729147 |
69| 9102919826592
70| 8972966970063 |
74 8346669345075
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| 19011208660836 | 72 87138774730671

{23
3 4| 18453671892660 73 | 8604446600906
35 | 17927861780608 74 | 8488240639229
36 -17431148-;4955;_ 75 8375130747839
37 | 16961184895101 | 76 | 8264994849762
38 | 16515869094466 ; 77 | 8157717212317
39 | 1609331374334 78 | 8053188021883 |
40 | 156919191 45563 79.)..79513030194 85
41 " 15309850567299 S0 [ 7851963151813
|8t 7755074251363

Ad extremum aliquid hatenus pofitis accuratius hic
quoquetentare libet.& huicnegotio finemimponam.

Prorositio ' XX XIX.

Sitrients date peripherie finus aqualis ultra centrum

-conftituatur,refta utrinfque verticem conneltens (o conti-

nUAta occurret diametro continuate intra Limitem trife-
ST1omis ¢ diametricontinnationem radio &qualem. ‘

It femicirculus ino' cujus diameter 70 continuetur in.e
Sradio zqualiter, & aflumatur peripheria/n,cujusfinus

-
? ,.-"/ /’ G I :
. f i 0fd I 4

fit my, reCtaquesmita fit edultaut mfradio zquatur. it
‘que 7z punétum per propofitionem 2 erit limes trifectio-
T A Mot doi DA RS i

e PO
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nis peripheriz datz #y,& fo peripheriz ejufdem triens:pors

roredta abapuncto ad # connexa abfumet jfo peripheri-
am majorem triente # per propofitionem 22. cademque
cum 7/ tangente concurratins; {1 igitur ad ¢ quoque tan-
gensalia excitetnr donecajinterfecet, ea @qualis erit tri-
entizr; eft enim a0 triens totius 4i. cumque #r proxime {c-
cundum definitos nobis limites zquetur peripheria inter-

cepta ui, fequitur ¢ {inuminiifdem rerminis majorem efle:

triente peripherix #7;atque ideo fraflumarur peripheriz #,

.

velipfius 7 triens,ille major erit finuzf, minorautem {inu
jes eaigitur nobis efto vd. cujus vertex v interf'& j in-
tercidat. quare refta ab #per v edutaing inter 2 & m li- -

mites intercidet.
itaque
-Sitrienti dat e peripheria finus aqualis ultra centrum confli-

tgatnr y reta tangenti in data perz'pbert}e 1erming 0CCUrrens
abfumet lineam majorem illa que recte a teymino yadii conti-
nuari, minorem vero ea que reitaa limite trifectionis educta

‘:imercipitur.

Resexantecedente demonftratione plana eft. fitenim .
oa continuatio radio &qualis, & fit limes trifetionis,re- -

&ahinc perw punétum eduéa,illa ins incidet, utsr fit pro-

ximeé minor peripheria ## , ifta in/ut // {it proxime major:
arquiutillaqua per v educitur inciditin z,inter utrumque -
limitem , ita eadem »# continuata tangenti s/ occurretin -

r,inter /& 5. quod erat demonftrandum.
Atqueita hinc, ut ¢-data peripheria finus ejus invenia-

tur, longe major utilitas promanat. cam enim per antece- -

dentistheorematis analogiama 74 gradibus & infra finus,

exhibeatur accuratusin partibus radii 1000000, hic etiam -
cadem veritas & dupifBeue inde-d decimo quinto gradu -

Quin:

exiftes,.
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Quinadeo,quod majus eft, jam inde 4 finu 30 graduum

in partibus radii roooo nonintegra particula verum exce-
dit. Sed utriufque generis exempla proponantur. Sit e
radius 1000000, er peripheria 30 gr. pars ifta ad diametri
taxationem revocata erit particularum 523598, cui zqua-
lisfitreCtaes, hujus triens 174532 ut proximé, inter hujus
&radii quadratum differentia 969538580976, cujus latus
984651 eritipfaao finus complementi. jam quadratumab
ge tota 1984651 & ys3
ipfius es dabit quadra~

tum us , & inde ipfam us >
longitudine 2017346 / \
¢

Sed compendio utrum- -, L—" 3
que quadratum ge & ys ” ............ |
inveniri poteft, quadra- 15 s rrgpm et )

tum enim zoadditumad

quadratumradii ze plus duobus reftangulis oa inae dabit
quadratum ab se,praterea cum ys dapla fit o quadratumil-
lud hujuseritquadruplum, & quadratum ab' es quadrati |
ab wo noncuplum.

Hinc es tangentis quadrato per totam #s divifio quotus
erit s 135897;unde reliquainferiptasr datur 1881 449. At--
que inde, 8 ob fimilicudinem triangulorum usy wrl, ut us
2017346 ad.s5p349065, itawr 1881449 adr/325550, quac ad .
b trientem es addita dabit totam 7z 500082 finum 30 gra. -
. duum, quantarum radius 1000000.vides itaque hic pofito
radio partium 10000 finum fore 50003, utnonuna decies
millefitnaradii a vero abeamus diverfi,.  Quamobrem f1
quando hoc fatis fit ad trigefimum gradum hzc via con-
ftanserit, & fi complementa hincinquiras, etiam fupra fex-
agefimum. ut in gradibus intermediis tantum unica peri- -
pheriz fubdivifione opus{it.quemadmodum pramiflo the- -
oremate explicavi.. | 8
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Secundo fit in eodem diagram mate er peripheria 15 gra=
duum,cujus finus quaratur inpartibus radii 1000, 0e000.
Erititaquees pars peripheriz quarta & vicefima earundem
26179938. & ye velno finus hujus triens 8726646, unde fi-
nus complementioa datur 99618500.hine ¢ quadrato wy &
gs quadrato ‘dabitur longitudine # 200380046 ;. deinde
quadrato tangentis es, quod noncuplum eft quadration,
perus divifo dabitur fegmentum-exteriusrs 3420446, une
. deinfcriptawr daturi96959600. Atque hinc proportio :
- quemadmodum#s 200380046 ad sy (beflem totiuses) 17-
4532923 ita nrinfcripta 196959600, ad re¢tam #/ 17155368,
qua ad 7/ addira nobis dabit totam mr 25882014 finum 1§
oraduum. atqui ¢ tabulis idem finus datur 258819045 ut in.
partibus radii 1000000 vix unica unitate verum{inum cx-
cedat, inminoribus etiam minus.

Siesvel er peripheriam,totius circuli partem {fextamde-
cimam {tatuas, quifunt gradus 22+ jam vel hinc ufque in
partibusradiizooooo,ne¢ quidem unicam unitatemaberra-
ricertum quoque eft.  Quamobrem fiin peripheriis ma-
joribus quam 45 gr.complementa quoque adhibeantur, u-
nica bifectione finum opratum ad quinque notasufque ad-~
{equeris. Quod-utique notavifle fuerat operz pretium.

Videsitaque finum y» hoc modo inventum majorem
cfle quamillle qui competat pofitz peripheriz: atque ideo
peripheriam ¢ majorem quoque effe quamillam, qua fit
propoﬁta. quare peripheria er pauxillo aliquo major eft,
quam fit es contingentis interfegmentum. nam & illud
quoquemonere haud abs re efle exiftimavi. Atque hic
tandem Cyclometricorum elementorum finis efto,

¥ S
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ejulque Cyclometriam,

T V circinoque circulogue prapotens.
& erfator artis A rehimedes, facis
Quannllus ante prodidiffe nofcitur :
Stagira quondam quem Lyceo tradidiy
Quafivit i5ta, [edunlogque hac egerat
Dumcurva quadris gunadra mutat ovbibus;
Sed hic quid artepofsit ant indnftria
Velmentedolta calculogue perfics

Quafivit ille, praftitit fed SnrLLIVS,

Iow, Isacrvs PonTANYS,
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APPENDICVLA,
BT
CYCLOMETRICES
VSVs.

Idebar jam munere meo defunéus, &
fatis oportun¢ omnia explicuifle;nonigna-
rus induftrium lectorem muleahinc cum
ad numerorum logifticam, tum etiam ad
Geometricam factionem pofle traduceres
nequeideo necefle exiftimabam ifta pluri-
bus verbofe inculcare: fed aliorum judicio & petitioni
mihi hic quoquefuit obfecundandum;maximé voluntati
wviri Nobiliflimi D.Ioannis a Mathenes Domini in Op-
mees, quimirifice harum artium cognitione afficicur: ne-
que quidquam adeo reconditum in iftis exiftimat, quod
nonfummam voluptatem cum pari utilitate habeat con-
junétam. Is igitur ita judicabat, cum etiam alia the- .
‘oremata his noftris effent permixta, quaad confequen-
tiumsswow & demonftrationemadhiberentur, ad ufum
autemex ipfa cyclometria derivandum non eflent necef-
faria: haud male me operam collocaturum, {i, quema
admodumifta noftracyclometria illis neglectis ad praxin
traduci poflet, quafi digito intento demonftrarem - ut
{imul, quidnam noftro labore & induftria prafticum eflet
tanto planius liqueret. Et, utingenué fatear, ludum hunc
ludere mihi quoque volupe fuit, Neque tamen omnia

M felegl
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felegi qua hinc exprimi poterant; fed pauculis iftis conw
tentus, pluratibinoftro exemplo tuo ufuiderivandare-
liqui, cujus generis funt ifta. ! ,
- Datis quotcunque etiam diverforum circulorum fe-
&oribus , fectionibus, triangulis, geometrica fa-
&ione integrum circulum, vel circuli pagtem defi-
nitam ijs xqualemexhibere. |
Data ratione peripheriz ad fuam fubtenfam (cumea
non majorerit radio circuli ) & peripheriam & fub-
ten{am invenire: |
Atque alia hujus generis infinita , qua hincfacillime-
& cxpeditiflime derivari poflunt, Tu itaque, benigne
leétor, fiquid hicfitquodte quoque obleéet, illiimpu-
tato, cujus impulfu hoc aucariolum, tanquam manufla;
operi cyclometrico acceflit.. ‘ | |

I Pr OBLEM A

Triangulum dato [e6tori aqualé conflruere. ¢ contra,.

Atusefto fector asi, & per cyclometrici propofitioné
eripherie ¢z xqualis, & fisifit

L /34 fiatoy tangens p

totius,jam ejusquan-
titas in tangente ex-
prefla eric iis termis
nis, qua eft diame-
tri peripheriam 100
ad 314, fiin iftisarti-
onem zqualitatem.
poitules bifetur o,
& fecundum leges




CxecroMerhicvs:™ ‘oY
f)oﬁtas reliqua peragantur. lamia ratione 10000 ad 314~
1§ nihil erraveris :; atque ideo f1 majufculus detur fe-
&or fecundum has leges peripheria bifecari & reéta
eidem poterit conftitui xqualis, quemadmodum operi
Propoﬁco erivoportunum. Contra autem,utdato trian.

ulo fector &qualis conftituatur; fiat triangulit dato xqua-
%e, cujus unum crus fic zquale dati circuli radio, & cruri
reliquo peripheria @zqualisftatuatur per propofitionem 34,

11, PROBLEMA.

Dato fectori fuper data peripheria equale trilaterum
conftruere. TP

Portet autem feGtorem datum non efle minorem fe-
O&ione a data peripheria & ejus infcripta comprehen-
{a. Exponatur fector 7ae & detur peripheria o¢ , major an
minor datanihilintereft, conftituatur igitur per propofi-
tionem antecedentem trian-
gulum ayo xquale fectori ia0.&
per verticem perpendicularis

yparallela contra o radium fe-
cet a¢ diamecrum in s. recta so
connexa comprehendet trila-
terum ose dato {fectori zae 2qua-
le:namqueaoi feCor triangulo
aos ®qualis additus demptulve
(proute punétum datum extra :
autintra bafin dati fe&otis eric fitum? conftituet trilate-
timose datojae xquale. Et quidem tam proxime quam
eTgir e : Y ) circuli
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circuli amplitudo
id finet, ut propofi-
tione fuperiore ex-
preflum fuir Hzcal-

tera eft mechanice,

quam ita geometri-
ce abulla alia qua-
dratione fruftra ex-
poftules. Nam he-

" Jicum ratio omnino’

& morofa, & ob
fux delineationis
perpetuos amfra-
&us ad hujufmodi

BROADI SNELLIIX

explicationes inepta eft. ut hic rem

- longe ante perfeétam habeas, quamilli fuam helicen ad-

orncnt & ex primant.

I11,

PROBLEDMA.

ESco erilaterum eo7 a bafi circulati & re&isduabus eoo?
comprehenfum , cui fetor xqualis fit exhibendus;

Eftoigitur primum datarum alterafegmentum diametri,,

ut hices. & conneltatur radius 4e, cui per punctum o pa-
rallelafit or, & intercipiat fegmentum tangentis #e, huicze
wqualisftatuatur peripheria ye.namre&taabu ad » diame-
rrum radio continuatam connexa abfumet peripheriam ye

zqualem datx reGtxse.per cyclometrici propofitionem..

34 Ajo

Dato trilatero in bafi circulari aqualem feétorem cons
flituere. s



tero dato
-~ eoi. Nam eaz
{etor com-
munis eft u-
trique,8caca.
enatriangu-
lazquealta.™
& ineadem - - ,
bafi zqualia {unt, triangulumque ena feCori ya-evpcf pros:
pofitionem hanc primam. totusigitur fector yai toti trila-
tero eoi pariter equabitur. “Siserectamajor fuillanducde.
cima Bcriphcriaz parte, aut etiam medio radio,potuit cjus
femifli petipheria zquati, cademque duplicata toti. aue
ro illa accurata diligentia, quam in hoc opere exiges.
Idem de fequentibus quoque diftum intcliigatuf.
Secundo fineutra rectarum ge. oi per centrum tranfeat,.
uthic. fit igitur ab termino ‘ '
ire@a ia per centrum, & .
contra bafiinfcriptamei pa-
rallela pero verticem edus .
&a fecet diametrum in s,
tum retx conncxx es 5t
“comprehendent {patiumes |
datooei xquale: quiaesieor
triangula zquealta in can-
dem bafin infitunt,
Aut {imalis & accurati-
us ompia velis exfequiuno

34 Ajo yai- ‘
fe&orem g- /—\
quari. trila- S o
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impetu bifecetur ¢; peripheria in # & fit diameter s, tums<
queeoi trilaterum revocetur ad erilaterem esi. cum igitur.
esn isw Int 2qualia fegm enta,ob laterum & peripheriarum
in quas infiltunc xzqualitatem , {feftor uni eornm xquarus
erit dimidia pars trila- :
teri eoi. Fodem modo
potuit dimidio esx {e kot
wqualis conftitui; cujus
quadruplum daro trila-
tero pariver aquaretur,
Sed iftud opus confeta-
beris pro caquam poftu-
las aixg 4Geio ita enim non
sevves partemin hoc cir-
culo, imo eo etiam ad-
huc minus, peccabitur,

TV PR OELEM A,
Date [eétioni eqnalem féétorens conflituere.

Ty Etur fettio circuli ab ¢i refta & peripheria ¢7; coma
Dprchcnfa, cui fector quaratur xqualis. ftatuatur ita-
que peripheria erizqualis recta ew, feu totafimul, five per
parees, per cyclomet. propofitionem 34, & fit diameter
eoin quam ab 7 demictatur perpendicularissy, cui ab e
auferatur xqualis us, & reliqua es per candem propofitio-
nem ftatuatur er peripheria zqualis. Ajofeftorem rae da-
tx {ectionizer 2qualem effe. Namgq; area totius feGoris 7ze
equatur triangulo, - cujusbafis peripheria, altitudo ﬁcf ra-
. ius,
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dius, per eaquz ad Cyclomet. prop.
19. nobis ditafunt: triangulum au.
tem eiz quatur triangulo cujus bafis
fic perpendicularis#y & altitudo iti-
dem radiusse.fiigitur a triangulo wae
tollatur triangulum sas, reliquum eri-
angulum sae {cctioni eir eric xquale.
& cum peripheria errecta sefitpofira
zqualis, triangulum quoq; sze xqua-
bitur feGori rae. quod crat facien-
dum. vides iraque folo linearum duftuquoque tam pro-
pehic ad verum haud difficulter accedi;quam cuique eric.
oportunum,. -

V.ProBLEM A,

“Datss trianguli reltanguli lateribus ejus.angulos. in-
venire.

SIt triangulumredtangulum sei; cujus lateraai 134¢ 12. ¢i°

5. hujusangulorum amplitudo i duntaxat quaratur in

{crupulis primis.facilem & promptam habebit explicatio-

nem.namgte centro4 in-
tervallo a4z circulus de-
fcribatur, & ow dimeter:
radio zzqualiter continu-
gtur in y recta yis - conti-
‘nuata abfumet o5 tangen-
tem,zqualem peripheriz:
giut proxime, per propas

fitionem:

e TR W L
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{fitionem cyclometr. 38. Sed ut ea peripheria ﬁlcili.orciﬁ
habeat explicationem, & ad gr_adus ac {crupula fua re-
duétionem per canonion propofit. 36. pag.7o. pofitum,
aflumam radium partium10000000; & fiat utye 38 adei g,
ita ag radij triplum 30000000 ad os 3947368 iniifdem radii
partibus.'qua per di&um canonion rcfpondent‘u gr. 37
{cr. formulam femel omnino hic exprimam ne fit necefle
{xpius candem in fequentibus iterare. hocmodo erit.

594.7568l itaque amplitudo anguli es: ifta eft
3499658120 8. quamdixi22gt.37 {cr. quaper tabu-
456710 las{inuum {feptem nontarum etiam

349066(2 gt.

e e S

{crupulofiffimeé f{crutanti invenitur

'107’644\_ 22 gr. 37. fer. 114 fec. ut non. abfis
872661301CL. o1, ifta {crupulofa inveftigatione
fgféf - fer. UmiUS 'lf'clérupul.i primi parte quinta,
i qua dif crentia perquam exigua eft,

'+ “8& omnino contemnenda. atque
hincjam acutus reliquus dabitur fatis accurate 67 gr. 23
fer. Quiniadeo fi vel unum ut proxime minutum et-
iam negligi poflit, jam ¢ triangulo reGangulo cujus.la«
tera erunt 3. 4. 5. acutus minimo cruri oppofitus dabitur
36 gr.so. fer. cumi verus angulusvix fit 36 gr. s2fcr.uc hic
primoimpetu vix primis-duobus {crupulis a vera quanti-
-tatc abfis.neqs adeohoc ideo adfero,quod exiftimemifta
ad ufum itaadhiberioportere, cumintegris {crupulis dve-
ro abibitur : fed tantum ut terminos rationis minimos ex-

primam;fecundum quos quam prope ad verum accedatus

.

cftimaripoflit. T | :
Tertium etiam exemplum huc'libet aggregate, ubi pri-

- moimpertu differentia noftra a-tabulis ‘etiam vaftiflimis
non fic duorum {ecundorum {crupulorun. utin ifto. fi la-
tera triangulireCtanguli afflumantur 25.-24. 7. Hicitaque
| fifiac
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fi fiat ut in antecedentibus, guemadmodum duplum bafis
pluscrure majore 7 4ad crus minus 7; itatriplum radiy 3000-
0000 ad 2837838 peripheriam huic angulo [ecundum expofitum
- wadigm congruam. arque hinc per canonion pagina 70 ex-
preflum dabuntur 16 gr.is {c. 36.fec. cum ¢ tabilis finuum
vaftiflimis hinc tantum exprimas 16 gr. 1 {cr. 362 {c.ut dif-
ferentiautique non fit unius {crupulifecundi, quos termi-
nos ided notavifle quoque it opera pretium,

Sin vero prima aggreflio, quemadmodum é terminis
expofitis liquere poteft tibi omnino non fatisfaciat, uten-
dum erit peripheriarum bifectarum infcriptis & earun-
dem complementis, {ecundum leges prima & fecunda
propofitione expofitas. fed exemplo res erit illuftrior. fit
aei triangulum datum cujus
latera 4i 13, ae 12, e#s, hic pri-
mum !centro «intervallo ba-
{is ai defcribatur circulus, 8
{ic diameter om;jam perpro-
pofitionem fecundam, inve-
niatur infcripta vo feu mi;
(namgq; fivéi 24 qua dupla elt
aelateris 12,) addatur ad dia-
metrum 7o 2.6 totus 30 perra- . |
dium a 13 multiplicatus exhibebit fattum 650, zqualens
quadrato infcripte qua peripheriam vi & so, hoc eft vo fi-
mul fubtendit,nempe mi, atq; inde ipfam: dabitur 2.5 ;¢2-
£:3,hocprimum. Tumquevi 2 4 de vffubduétarelinquer
2,qua per radium 13 multiplicata dabunt 26 pro quadrato
infcripta jo per propofit. primam,unde ipfa dabitur §:22:%
partium, Iam rurfumin hocaltero diagrammateaes cfto
rectangulum triangulum eadem laterum quantitate ; &
bifecetur peripheria osin #, & continuctus #s diameterra-

N dio

-

o
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‘dio zqualiter in y. R IR
cum igitur 4/ per- :
pcndicularis {it di- At 4‘ N,

gt & Y _ f
midia infcripta m#,
ca quoque dabi- SIS W
tur earundem par- - .

rium 12,2425 hine
itaque fiat, ut pri-
us, quemadmodi
diameter plus 47 *#7¢7:4 ad 122242, ita yu3000000 in pars
tibus radij ad 394788 peripheriam quafitam in partibus
radij 1000000, inde ex canonio ante citato periphcria
cadem dabitur 22 gr. 37. fcr. 5. {ec, ‘
Acfihanc bifectionem adhuc femel continues inveni.
¢s pro infcripta majore 2§ #7247 & pro minore 2 ;15332. ate
que hinc proportio, ut diameter plus femifle majoris in-
{cripte *32:574 ad minorem 2¢2:¢, ita radij triplum ‘3000-
oooad peripheriam congruam 197397, qua {ubtendit di-
midiumangulum datum in parcibus radij 10000005 cujus
duplum 394794, unde per canonion aegydper pagine 70
dabuntur 22 gr. 37 {cr, 12 fec. tantillo hic modusaccurati-
or eft antecedente., Y AN o R
Sed huius veritatem etiam alterius anguli quantitate
inveftigatalibet explorare.firigitur etiam inifto diagram-
mare perpendicularis ze 12, alterumrecti crus pe §,ap 13,&
quarenda (itamplicudo anguli acutiepa.inveniatur igitur
ante refta sa 212218, & bifetur pheripheria ar in/, &
inveniaturinfcripra s/ 24 ;28422 , & eodem modo reéta s
25.2:258, bifecans peripheriam [y in. ex s/ autem per pri-
mam cyclometr. propofitionem dabitur infcripta ms
3:5:47, Atque hinc tandem proportio quemadmodum
diameter 26 plus dimidia infcripta sm 12437+ hoc cft
: 38 sz;éz
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3881000 ad mer 325827, ita g a
tres radij 30000000 ad pe-
ripheriam mr 2940007 in
iifdem iftis radii partibus,
cujus quadruplum pro tota
peripheria ar 11760028, cui
ex di¢to canonio refpon-
dent 67 gr. 22 {cr. 48 fec.
pro angulo aze. atquiangu-
lus alter 7z¢ ante inventus

fuerat 22 gr. 37 fcr.12 fec.
vides itaque accuratum utriufque partis confenfum ne

quidem inipfis fecundis defiderari.certé fiunicam dunta-
xat bife&tioné utrobiq; & hic & illic ultra continuare col-
libitum fuiffet, omnium canonum quantumvis accura-
tiflimam diligentiam nos non tantum in ipfis tertiis -
quare verum etiam {uperare potuiffe manigzﬂ:um eft. Ve
iftam laudem jure meritiflimo nofter cyclometricus tan«
quam propriam fibi vendicet.

%ecte00000803000 .

i ’PROBLEMA.

 Datis trianguliretanguli angulsi oppofiorum latern
rationem mvenire. :

D fatis claré propofitione 38, & accuratius adhuc pro-
Ipoﬁtionc 39d nobis fuit propofitum. itaque co nobisab-
leganduses, utrnihil videatur hoc quidem in genere ex-
cogitari potuiffe planius, atque adeo facilius. tuum igitur
crit (lector benevole ) iftalegendo & meditando tibi ef-

ficere utilia, & quemadmodwn in his non ignobilem
N 2 noftri
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noftri cyclometriciufim commonftravi,itaeundem vers

fando, & inaliis ad hoc exemplar exercendo illuftriorem

efficere. hisigitur quod in commodum tuum vertatfra-

ere, & benevale.

‘Tlitcris dotorum, & libris jam publicatisad me rela-
Etum eft Archimedis demonftrationem, qua circulipe-
ripheriam intra inferipti & circumf{cripti polygoni peri-

metrum concludit, tanquam bene geometricam, viris

in hoc do&o erudito pulvere accurate verfatis probari |

quidem; fed eofdem tamen moveri, minus folidis argu-
mentis, utin eiu{dem numerqrum ratiocinio nefcio quid
defiderent, quod lateris quadrati inveftigatio in nume-
risnon quadratis{femper fit imperfeta: atqueideo exiftis
trroribus, qui in fingulis quidem negligendi & parvi vi-
deantur mementi, ad extremum tamen multiplici extra-
‘&ionii labyrintho fummulam conflari haud afpernandam.
Hanc nempe igiturunam ob caufam iftos limites ab ipfo
praftitutos tanquam minus certos' in dubium vocants
quod ipfum quoque haud dubio longe maximum momen.-
tum babereexiftimant, cumnumeri irrationales & dppnms,
quibus polygonorumadfcriprorum lateraexplicantur ,ad
explicabiles perfuas decimas centefimas aut millefimas
revocantur. Sed iftam follicitudinem ipforum animis ex-
imere debuit Triangularis canonis conftuctio, quo iidem
adeo fecuré utuncur.  Nam cum non fint nefcii Regio-
montanum primum eam per totnumerorum ambages cir-
cumduétam ad novem notas initio conftruxifle, & no-
viflimos duos charaéteres ob lubricitatem & incertitudi.
mem duntaxat detrivifle: hunc tamen canonem tanquam

: ' lydium

%
|

|
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lydium lapidem; & arbitrum nunquam fallacem ad quaz-
fiti ignorati folutionemadhibent. Quamobrem veliftinc
ipfis polygonum quodvis licuit excerpere, 8 cum ifba
furdorum numerorumanalyfi comparare; &, finumeri u-
trique {femper inter fe congruant, profeéto jam de ana-
lyfeos veritate amplins dibitare fas non erar. |
Sedlibet hanc rem paulo altius arceflere, & caufam
iplam plane ac perfpicue ante oculos ponere. - Sit itaque
latus fedecanguli propofitum /.2 -- /.2 < / 2, qui
numeriadabfolutos & explicabiles fint revocandi,  La-
tus uleimi numeri2 fiad 100000000 reducatur erit4-
1421356 vel 1-4:42025% ut proxime , minus vero; de ifto
enim apud peritos & hujus modi gnaros nulla poteft efle
dubitatio. Infuccedente autem, quia hicinventus nu-
merus fecundum vinculorum legesad 2 iterumaddendus,
& rurfum latus hine eft inveftigandum,occafio dubitatio-
nis aliqua fuboriri videatur, fumma igitur ex utroque con-
flata 32421225 ad 100000000 millefimas quadratas redu-
&a erit 3414213560000000, cujus latus 184775906 , vel
1,242232:¢ idem omnino erit, cum eo numero , qui exifte-
ret{i priorem extractionemad duplo plures decumas pro-
duxiffes, utputa 1. & 4205023288283, arque hine ‘tam € 3414-
2135623730950 latus eruifles. - Caufa ea eft quod his nu-
meris perfua columbaria difpundtis 34442 1iraitiiesse sz
335¢00naeeee cumutrobique ufque ad quintam fedem nu-

meriiidem fint, cofdem quoque numeros cfle reliquosfit
neceflum:atque ideo,cum per fingulas notas divifor pro-
ducatur nullam pofle difcrepantiam {iboriri (i forte ali-
qua exiftat) ante quam divifor ad illamipfam{edem de-
venerit, vel demum poft cam, Adeout continuatis ex-
tractionibus ¢a lubricitas & incertitudo poft quinquage-
fimam aut fexagefimam demum extra&ionem in ultimam

: N 3 . aut
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aug penultinram notam; ut fammum, profetperé queat!

Ve omnino nihil caufz fubfit, cur extrattionesiftas fagil-
lentautin dubiumvocent. Inpofitoenim exemplo /.
2 « ez /2 linguli numeriad zftimationem radij 10~

0000000 reducti valebunt.
o0k ae 141421356, {ubtenfa 45 gr.
o et/ 2. 1847775906 fubtenfa 135 gr.
V.2 24/ 2. 39018065. fubtenfa 22gr.3ofcr.

- Id quam arét¢ cum canonibus Rhetici decem notarum,

confentiat; fi experiri libeat. deprehendes cofdem pla-
né exduplicatis dimidiarum peripheriarum {inibus
: 141421356 |24
18477590650
390.8064|40
vides itaque reliquos quidem congruere, noviflimum
autem ;¢ unius unitatis tancum abefle, cujus caufa ex
ipfa operis exegelifacile repeti poteft. nam lubricitas ifta
illinc facile liquebit. Quare certum eft & hic quoque
Archimedeosabacos fruftra in dubium vocari; cum ille
etiamn minimas particulas fit confeatus, quas nos in his
majoribusmerito negligimus. mulra hic funtqua operis
factio facilius monebit, quam longis verborum ambagi-
busexplicariqueat. Er hacquidem adfecuritatem illo-
rum, quiminushisnumeris tractandis aflueverunt mo-
nuiffe fufficiat,utfimul & hunc illorum animis{crupulum
eximiam, & noftro ratiocinio quoque fidem adftruam.
Lo ; » { !
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