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NOVA REPERTA

GEOMETRICA
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MOLINENSIS CANJ,

In quibus fubtiliores Geometrica quzftiones de
Duplicatione Cubi,Quadratura circuli, Re@itudine angulorum, &qualitate
linearum curvarum cum re&a difcutiuntur - ‘Demonfirationibus firmiflimis
fulciuntur : indeque aurea corollaria Geometricarum {ubtilitatum
deducuntur : Euclidea Elementa nonnuila corriguntur,
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LECTORI' GEOMETR £.

Onineptein medictum quis illud Andalu-
‘G) Senecz putabit,cum dicit: Deumutodi-
& ofam rem hominibus redderetillis dare qui
> indigniillius.  Ira ignorando cgo latinam
v linguam , ur& alia humanitatis ftudia qua
25" alijsad Philofophandum {uppetunt,neque
vivavoce Elementa folius praceptoris Euclidis didicerim.
Sed per meipfum , ftudiumilludaffeétu maximo fpatio ;.
annorum tractarim afliduc volvendoItalicoGallicog; idio-
mate (ubi perotium licut) primos novemlibros, quibus
| continenturadmirabiles effe@us Mathematices , interim
dando operam quoad potui,uteademrationealiquid{cirem
in libro dicimo , ne planiflime ignarus eflem originis indu-
ftrio(iflima Algebre:Placuit Divina Majeftati daregratiam
utinveniréilla,qug tands ftudiis hodic o ccultantur,proquo
immenfas me debere gratias confiteor : nequeporromun-
dus carebit {cientiaillius quod antea ignorabat; de Duplica-
tioneCubi, QuadraturaCirculi,Recicudine angulorum Se-
micirculorum , Linea reéta vel curva inter fc zqualibus,
undeqe fiat converfio curviin rectum, de Finito valore
angulorum; unde formentur, una cum ex quificis corolla«
rijs qua ex Demonftrationibus refultant,prout quifque {u b-
tilior fpeculator Geometricus in hifeez2-repertis,fihoc quo
pofutordine legat, neque confequentiajudiceranteceden-
tibus non leGtrs jmitando in eo przceptorem noftrum
Euclidem , rogando nein fuperficic rationes fortcan male

A2 difpofiras




difpofitas contucatue: cumin eoparum pofitum fic: pcnq
cum hoceritemendaread guftum proprium.  Si vero cui
non fatisfactum per meas claboraras rationes, & demon-
ftrationes, mibigratifimum facict , (i me faciat certiorem
quo ipfifaris fiat.Denique hecfemper cogitet noftrum effe
errare, Diabolicumvero in-co perfeverare.

Etquiamaxime neceflaria cuivishominum generi admi-
rabilis hac difciplina Geometrica, hocunice in votis haberé
confulcre omuibus qui Reipubl. prafunt, hominefque do-
&iflimos fhipendijsalunt,ut pre reliquis difciplinis hane do-
cemdam publice,privatim , inftituerent. Inde i nullusalius
redirec fructus quam ut exactiflimaveritates inquirdtur;cers
tead minimum hocegerimus, utqui alids mendacijs addi-
&i,ad veritatis ftudiumadigantur..




REPERTVM PRIMV M.

I Lineareftaterminata dividatur per medium ad angulos retos, per
aliam lineam infinitamsin qua fumpto pando pro lubitu ducantur li~
e ad extrema terminate, qua ivter [éerunt aquales. Hacdiffantia

[umptaprocentrodefiribatur circulus, atqueitalines propafisa termin
nataserit Charda bujuscirculs,
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Lineam terminatam A 8,divido per medium in punéto c.per
propoﬁuo‘n.lib.Euclidis:unde ad angulos re&os, & partes oppofi-
tas,duco duaslineas infinitas cp,CE. per propofli1t.qua per rq.e-
runtuna lineare&a pE. propter continuationem. [n hujusaliqua
partefi fumam punétum quodcunque voluero, ut elt F.atqueinde-
ducam duas reftas FA.FB. ad extrema linex terminate A3, Dico
has inter e zquales per 4.lib.1 unde porro formo duos triangulos
aquales,ACF.BCF qui habent pro baft communi lineamcr. & 2-
qualcs CA.CB. omnchuc angulos uppo(icos xquales.

Atque hocprimo probandum erat, addem nftrandum fecun-
dum,notiffimum eft;(nifi quis pcnitilﬁmé Geometriamignorer)ft
fumam pro centro punétum F.in linea infinitap & cum diftantia
alterutrius F A vel FB.inter fe zqualium defcribam portionem cir-
culi AeB,linea propofira terminara AB erit facta chordatotius cir-
culi,fagitta F ¢ quz medium dividicarcum AG 8 per 3.3 lib.Euclid,

COROLLARIV M -£RIMY M.

Hinc infertur: Si Diameter vel Semidiameter totins circuli medinm /e-
cat aliquens arcam (imiliter medinm fecabit chordam que il fuftentat. Ere
contrario, fiper medism dividatur chorda, etiam arcusdr videtur quiillam

Juftentat.
GOROLLARIVM SECV ND /8

Simili modo bincinfertur duas lineasinfinitaspoffé per mediums ad an-
gulos rectos fecari, (ifumantur duo puncta pro libatn inlinea dividenda,¢r in
ifladiffantiafingatur terminata.

RERERTVM SECVNDV M.
- e T
“ Duarumlinearum propofiarum inveniretertiam in continsa propor-
portione,tam 7 a{t‘gmmtattarze quam in diminutiene, . A
nte
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Ante omnia fciendum, quando declaratur proportio quam ha-
betlinea minor cum alteramajori, appellabimus propostionem
augmentationis,quiain eadem proportione, quam duz lincz ha-
bebant,in eadem augetur ininfinitum linea major cum {uo confe-
guente : Eté contrario comparando lineam majorem cum mino-
re dicem us efle proportionem diminutionis.

Quo intellecto, due propofitzlinez A, B, qua habent infe pro-

ortionem,ut contrarijs fint &quales. Et pro prefentifiad 3 du-
plamip(ius A. quia illa terria in continua proportione, in genere
diminutionis, & ut dividatur in aliquo duorum generum, divido
primoad angulos rectos per ultimum: corollarium antecedentes
duas lineas infinitas, cp.EG.in punéo F. & pono diftantiam .1,
zqualem lineg B & FH ¢qualemad A,& duco hhneam H1,quam per
idem repercum medium dividoad angulos reGos, in punéto N,
cum infinito, {eu fagitra,L M. qua fe inrer{ecatcum FL,FG.in pun-
&is 0,r,& duco linecam oH.qua peridem eft zqualis ad o.1.cumg;
hac diftantia fatto centro punétum o. defcribo medium circu-
lum rax & inveniolinean FX tertiam proportionalemin genere
diminutionis quam quarebam, poft ducendo ux erit pers3.6. Eu-
clid.media proportionalis FH. inter duas FrLFK.ut fitangulusre-
&us Herianguli retanguli 1HK per13.3 & per 77 ,6.quandotres li-
nce funt proportionales utifte F1, FH, FK. re¢tangulus qui fietde
duebus extremis F1,FK erit zqualis quadrato, quod fiet ex media
propordonali FH, :

Siergo a me petatur, utad has duas propofitas lincas 4,8,dem
tertiamys continuam proportionalem in genere augmentationis,
ipfis fatisfaciam cum folo traltulinez p1. qua eft zqualisad ru.&
cum hac diftantia defcribédo medium circulum Hic indead cen-
trum » dando lineam Fe.& argumentando cum eo per eafdem fu-
pradictas propofitiones : Vbi maximé notandum quatuor lineas
Fx FH.FLFG.cfle continuatas in proportione dupla,utin figura vi=
demus & demonftramus, ut fit prima rx ,unius,ejufdemm-» 1.

dinis FH duarum,tertia F 1 quatuor,ultima F G octo,quz inter duas
cxtre-
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extremas Fi ¥ ¢ funt mediz proportionales relique duzrurr,
quoniamrectangulus quifictde his eritzqualis illi quifictde alijs
per 16.6.

COROLLARIVM PRIMV M.

Hincmanifeftwm eit quomodo inveniatur Radix Cubica alicujus linee: Ni
fi fupracxtremam illins erigatur ad angulos reclos alia linea aqualis ad med; -
ctatem: adhasduasinveniaturtertia proportionalisingenere diminutionss,
inventa erityadix cubica [ive quarta pars prime, quia ipfo effectn quantitas
comtinua non contéplatur numeros ut difcreta,nifi magnitudines ¢ per i.5,idé
eritac i dicam,quod linea FH 2 fitradix cubicade 8.ut ¢ linea FG velr. fit

S radix cubicade 4, ut est FI quiaspfius eadem propertio. Haslineas GH,IK,
Sveidim 44 COmpofitas appeltabimas Steydlin.

COROLLARIVM SECV NDV M.

Similiter hinc clarum eft, quomodo dwarum lincarum propofitarum alie
dug inveniantur, tamin augmentoquamin diminutione,adhibendo femper
cum tertialineainventa ¢ fua antecedenteidem qned cum duabus propofitis

adinveniendam confequentem.
R EPER-




“a

thoun'rntc

Loy
: T T
2
o ?f‘;‘\.
Al !
ol 3
7 \
/ NE \ \Q :
/ N\ //‘
/
5
N //
\ V4

O.wawa;,v,\f?

W~

i~

=

/2 /
,\\\\\




ReEPERTA
REPERTVM TERTIVM,
&

0] A
._N .
[ ]
4
= =
B0 -
tafld

|

2 d




GEOMETRICA, 31

Trium linearwm propofitarum invenire quartam propeytionalens
Zam.in augmentatione guam in diminutione,

. Sinttres linez prapofitz ABc,qua in {¢ habent proportionem
duplam,queratur illis quarta proportionalis inaugmento-hancut
iayeniam,divido ad angulos rectos duaslineas infinitas px, ¥'.in
unéto H.& pono H1 @qualem ad A,& HK zqualemad B,& HL Z-
qualé¢ adc,& duco lin. 1k, K L, & ci diftantia 1x pofiro altero pede
circini fupra punétum 1, cum altero pede noto fignum M,& cum
id{tavia k. mutandoillum fupra pun&um 1 facio fignumM fupra
quod eft & pundtum 1,applico regulam, & duco linea LMN,quz
concurrit fuprainfinicam Fc,in punétoN,deinde duco lineam1,
atd; caabfolvo formationem duorii triangulorum zqualium Lk 1,
K M1,quiafadi fupraunam eddemgq, bafink 1,& intraduas paralle-
daskr, LN per ;7.1 Euc.& pis.6.Erituclinea1n adsr. italincax
-1 ad HN,atg hoc ipium probatur per 43,1.quiainterfecat paralle-
Jogrammum re&angulum oe. dicendo duo fupplementa 1N,KL,
inter {¢ zqualia,& cum talia fint, prout infallibiliterfunt, erunt
per 14,6, proportionales omnes quatuor linez H1, HK, HL, HN
unde compofita. Inventa itaque ad tres propofitaslineas, quarta
proportionali HN; Si quis petat quartam proportionalem in ge-
.necre diminudionis,ducendo lineas 1M, 1 . dabo lineam 1, quz
cibifatisfacict proprer rationes fupra dictas, non opus habensil-
lis reperti antecedentis,

" REPERTVM QUARTVM.

. 7 T y : . » .
Bualinmeung, dnarum propofitarsm ltmamry, invenire mediam

?ropartiom/cm.
4 LX) .
B ij Sint
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1 "REPERTA =
Sint propofitzduz linez, A 4.partium.& 8,9.utinterillas detur
media proportionalis,& atbreviter hoc fiatalineacp que trahit
ininfimtum partem cE zqualem ad majorem, & £H zqualem ad
a.faciog; centri punéti r.mcdietaté lin. cE.fupraillud defcribo
medium circulum c G E, & per propof.11,1.Eucl. crigo ad angulos
re&tosapundto u,perpendicularemuc, & duco lineas 6,6 ¢ cum
quibus per propof.31 lib 3. formo triangulum re&angulum ccE;
& inveniolinecam ¢ E mediam proportionalem interduas cE,EH,
quamctiam dice mediam propottionalem interduas lineas pro-
poiitas &,B.
- Decindeper 8.lib.fexti Euclid. Triangulus ¢ HE per omnia fimi-
lis ek eriangulo cGE, neceflario habebit eandem proportinnem
bafis major totins trianguli ¢ cum bafi minori GE.quia habet
mediam proportionalem G bafis major minoris trianguli cum
fua minort bafi HE: & quia ponitur major C £ zqualis ad lineam B,
& minor EH zqualisad A, critinter duas cE, £H, mediapropot-
tionalisinventa ¢ E,per ultimam partem corollarii ejufdem octa-
vz propofitionis;{umatur illa bis inter duas extremas CE; EH: ut
docet 17.ciufdem, & quia per 13.eft perpcn‘dicularis ¢H media
psoporti.onalis inter duas cH,HE:& cH eft s,unde HE eft 4.erit li-
nea ¢ B-radix 20 & per 47.1 media proportionalis invéta G E,qu¢
refpicitangulumre&tum u minoris Trianguli ¢ 5,valebit 6. Poft
quadratum quod hinc fiet crit ¢quale rectangulo quod fiebatex
duabus propofitis 4,8.dicoex his duabusce, £1 per candem 17.
fexti Euclid.
COROLLARIUM PRIMUM. ©
Viverfaliter infertur ex [upra demonflratis: eandem proportionem,qus
abuit diameter CE.cum media propertionalt, EG. eandem habebit EG o
EH parte divifacinfdem diametri CE cum perpendiculari GH.
COROLEARIVM SECV NDU M.
Similiter infertursquod quam proportionem kabuerit in longitudin
Diameter CE, cum parte divifa EH, eandem habeat inpotentin eadem Di-
ameter cum media proportionali EG.per corollaria propofirionnm 19.¢20%

a.lib.Enclid,
REPERS
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71 o AREWERP QA
‘RE.PERTVM QVINTV M.

Inter duas lineasque funt inproportienc octupla dare alteras duas: ¢
ntomnes quatnor int continus proportionales.

Vt exaétius hoc declaretur quod jam propono necefle erit no-
tare numeris Propri;squatﬁamiincas, ut per has porro melius in-
telligatur. lam propenantur duz linca A1 partis & B 2 partium,
utjamdentur inter has aliz duz, &camen omnes quatuor fint
continuz proportionales. Hocut fiat cum diftantia majoris de-
{cribo circulum pEFG,quem divido ad angulos rectos prout pol-
{fum in centro ¢ cum duabus Diametrisinfinitis D¥.£6. & de {emi-
diametro ck.feco cH. zqualem A.& fupra idem punétum 1 duco
inde p lineam » H,quam produco ulg; dii tangat circumferentiam
circuliin puncto’].& ad lineam o1,hanc appellamus Tena, facto-
que centro puncto H cum diftantia H1 defcribo arcum, 1k, quem
per 30.3.divido medium cum fagicra 11, que {ecat circumferenti-
am circuliin punéto M, & pono diftantiim r N 2qualem ad Fu,
per 1.propof4£uclid;_ducoquc lineam ¥ N,chordamque MN, quz
per 3,2, medium dividitur ad angulos rectos cum diametro p¥
in pun&o P.Hancchordam quaeft parallcla Diametro Ec appel-
lo Aflclt, De circumferentia bk oppofitaad 6 ¥ ablcindo per2.1,
partem p o,cum linea ®quali& parallela ad NF,ducoque zquales
& parallelas¥ o, p.Poft per 33.1.funt hz lineg retxz quaiungune
zquales & parallelas, facietgs ealdé partes ad lincam ¥ o,qua pra-
cile crucem facit cum lineis Tena & Aflelc in punéto @, quam
appellabimus Bofchufem,& ad ¥p quz fe interfecat cum femidi-
ametro ¢ G,in punéto r,quod voco Tiras, & ad linecam =$, quz
ducit parallelamad duasNF ,po, in tranfitu fecat Diamertrum
p¥ id punéto T fignato Miranda: ultimo duco lineam TH, quam
voco Mol, qua duciturab ambabus partibusad puné&av,x;inve-
niog; duaslineascr,cr’efle medias,quas promifi dare inter duas
propofitas A,8.Quod{; omnes quatuor CH,C T,C R,C D,fintconti-
nug proportionales, probo hoc modo: Quiaper ;.6.mediapro-
portionaliseftiinea pninctra duas pp.pF, éuxapcr 31.3. rectuselt
angu-




GEOMETRILICA. 1$
angulus w.triangulire@angulip N, fa&to fupramedium circulum
pGF,cricper eandemrationem iuxtag; fecundumnoftrum reper-
tum, lineapFintraduas PN, P Q. ur fintawqualesduo triangulinQr,
Ep Q. per 37. primi Euclid. quia fa&i fupra eandem bafin rQ.&
eafdé pnrallclas FQ; N D lareragireciproca quz funt circa Zquales
angulos perrs.6.816.6,Rectangulus,qui fict a duobus angulis ex~
eremis PQ,P D, erit xqualis ad illa, qui fierc dpabus mediis pF, 2N,
ut {int proportionalesomnes quatuor PQ.PF.PN, PD, & peris.s,
fervér eandemiproportionem cum Dianretro-five Steydlin pF,ad
Diametrum feu Steydlin v q_huius,quo refpicicper £7.lincamp
cumprxN & pFcum Q. Quaproprer parallela eritlinea TH ad li-
neamF Q virtute fimilieudinis quam inter fehabent Trianguliin-
fcriptiin medio ctrculo DNF,NFQ, DRT,RTH, Trapeziig; NFQD»
R T HD,utfint communes dueangul NDF,QDF,Diameterque bF,
cum lineanq, paralleleque omnes seliquzlinez unde formati,ut
vult primadefinitio fexa, crit per propofitioneny 12 5. eadé pro-
portio linez g ad vF, utilla cuad cT& derF, adpy, ut illade
¢T1 ad cr:& deniqueillade pwad pp,urilladecradep. E con-
trario per corollarium quarticinfdem: & quiaiam demonftratum
lincas »F,pN, medias continuas proportionales inter duaspQy

pD,eruntitem & per candem rationem duz invent CF,CR,intra -

duas cH c pquas ponit zqualesad propofitas 4B:Quibus abunde:
Cur opinor)fatisfeceromecis promifis-

Convenitergoianvut confundam Sophiftas demonftrando,qua:
ratione tres lincz Tena, Affelt & Bofchufen {e interfecér pracifé
per crucemrin punéto Q; non autem in alio ; cunrillisagam hoe
modo: Utficdivifalinea Steydlin feu Diameter p¥ in punéto r.
codemmodo & eft Steydlin feu Diameter pT inpunéto ¢, & per

rimum corollarium{ecundi reperti,linca ¢ T eftradix cubicapc
ut ibi preft de pr,iftaque p ¢ Semidiameter circuli DEFG,que po-~
fitaeftzqualisadpropofitam B,qua valer3.valebir 2. c T ipfius ra-
dix cubica,pergyallegatam18. 5, erit cadem proportie-de m:cﬁt:e

vales
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GEOMETRIC A, 19

valetlinea Steydlin b T,ad radicis 2.cubicz c T,utilla de 16.diame-
trifeu Steydlin pF.a ;5 radicis cubicz »F, & utezdemio,depr.
ad 4,quod valet cr, media proportionalis inter duas p¢. cT.ita
16.D1ametri 0F cum 6; de PN, media proportionalis inter duas
pp,pF,&utio.ciufdem ot ad r.decB. Radix cubicade rc.ita 16,
de pFcum 1;de Q. radice cubicade np.Breviter utzo. Steydlin
pLadradicem >o.de RT,ira16.de¢ fteydlinpF, ad radicem 51, de
ND,& radix 5.de TH, cumradice 2: de Fo_.Etutfitper 31, ertij.
rectusangulus N. Trianguli pNF, perd;iftam rationem, pergs 47»
primi, poterit tantum fola Diameter pF. quantumjun&iquadra-
tiduorum laterd pN,F N.& latus N valet radicem s 1;quz eft me-
dietas radicts 204 quod valet alterum latus pN,ambog; iftalatera
DN, NF, funt medium iftord quatuor, unde formatum eft paralle-
logrammi retangulum pNFo, quod dividiteandem diametrum
in duas partes zquales per 34.primi; Quod non poteft negari, uti
neque hocnegabitur, i per 12. ejufdem primi, duco ex pun&o n,
fupra diametrum feu lineam infinitam p¥ perpendicularem N M,
quaritur an neceflario debeat fecare latus o in pun&o @_: non
meimpediet, quod ducat lineam p @; quodque illam perducat ad
- circumferentiam tirculi pEF ¢ ,quam defcripfi ex centro c. Dein
| mecum fentit Euclidesin prima,fecunda,tertia, quinqueinterro-
gatorum primi libri, quz per fecundam propofit. fextifeincerfe-
catproportionaliter cum linea R H. parallelaad Qg in pun&on,
poltucy, quodvalet Rc cumi,decH, ita6.;deNP, cum1: de
rQ,etur 8.denc cumzdecT ita1z :depp,cum3: derr:8 ucs.
de Steydlin® 1 aradice 20.pR 7 ita 8. de Steylin Nq. Aradice 513
de NF:&radix 5.de T A, cumradice 12¢ de FQ. ut fint latera TR,
RH,HT, Trianguli minoris RTH. paralleli & proportionales ad
duo latera F N, N Q.QF majoris FN Q_per3 2 fextiscum quo conclu-
do.appelians punctum Q,ubi pracifé treslinez concurrerunt, Te-
na, Affele.& Bulchufen, Puné&um neceffitatis.
" C COROL-




8 REPERTA

COROLLARIVM PRIMV M.

Hincinfertur - fiintra parallelogrammum rvectangulum duplicatorum:
laternm oppofisornm ducantur dus linessut altera [it Diameter,que dividit
induo triangula equalia: altera que provenit ex uno oppofitornm laterum, .
. O cadens perpendiculariter fupra Diametrumsprogrediendotangit quartum
latns,he duelines dividentur in proportione quadrupla : ulterius quatuor
linee queformabantur ¢ fna divifione;erunt continuginproportione dapla.
Poft, ut apparet infignr a, duplicia funt duo latera ND,FO, addno NF,DO,
Parallelogrammireitanguls NDOF, ¢ diameter DF, [¢ [écat ad angulos re-
closinpunito Pycum perpendiculari N 9, duétaexangulo N, ufgue ad latus
oppofitum FO:efique PF radix cubica [enqnarta pars DP, wt es? P.Q,de NP; 4
omne[que guatuor linee P.Q.PF,PN,PD fint continue proportionales.

COROLLARIVM SECVNDV M.

Similiter, Vaiverfaliter concluditur ex hoc vepertoeq, demonfirato inul-.
vimaparte tertyf : quodperpendicularis fecabit Diamebrum totins Parallelo~
grammirectangnliy inde ducta altera angulornm duorum oppofitorum; pro-
ducendogueporro , tangens quartam lineam hujus parallegrammi divides.
Diameirnm in eadem proportione, qua Diameter illam: : omnefque qua-
tuor lines gua diftingunnt punctum huins feqmenti crunt continme proporti-
onales:Parallelogr ammumita lineatum inferibetur circulogatquein eo duce. |
tur linea Tena,illacyncem facset cum perpendiculari fimiliad lineam Affelt, §
& cum quarta linea fimiliad Bofehufen in codem puncto ubi tangerperpen~
dicularem cum quarta linea parallelogrammi.

REPERTVM SEXTVM..

Inter duaslineasque in propertione majores quam 8 ad 1,darealias §
duas,quz int medie proportionales. . }
Propo- |




B T PO RO METERTC S T ——
‘Propofitz fintduz linez A. unius partis, & B, 16.partium, jim
‘proportio de A.ad B.eft major quimde 8 ad1 , ut)am interhas
.dentur alizduz, quz {int mediz proportionales. Has ut inveni-
.am, defcribo circulum pEFG,cum diftantia linezmajoris 3, divi-
.doque per mediumad angulos ‘teétos in centroc. cum duabus
‘Diametris DF, £6, {emidiametroque cg, quam duco in infini-
-cum,ablcindo.cH zqualem ad a,ducoquelineam Tena b1, facto-
que centro, puné&to H,defcribo cum diftantia H1 arcum 1K, quem
medium dividocum fagitra in pun&o r.fupraque punétum m,ubi
{e intesfecat.cum circumferentia circuli; ibi colloco alterum pe-
dem circini, alterum vero fupra pun&um ¥, ita firmiter tenendo
noto cum altero punétum N, . ponendo diftantiam £, @qualem
F M,per 1. prop. quarti:& per 2,primni,ponod; ut poflum diftantiam
F p o zqualemad unamquamg, illarum, ducog, lineas Affele My &
Bolchufen F o, quz feinterfecant,cumque linea Tena formarunt
. Triangulum pQR;neque concurrerunt fimulin punéto neceflita-
“tis, prout concurrerant in reperto antecedenté.

Quiavero necefle habeo invenire punctum deperditum quz-
‘ro,ponendo per 2.primi,lincam M1, 2qualem ad PR bafin trian-
guli P QRr,fa&oque centro puntto m,f{cribendocum eadem diftan-
-t1aMr minorem circulum rsi, ducendoque lineam retam Ms,
in citcumferentia, quz occupatmajorem inter fagittam & femi-

diametrum c F,qua lineams eritzqualisad M r;per definitionem
“circuli, & ad PR : quo facto, pono diftantiam r1 ¢qualemadFs,
ducoquelincam 7F,adgiftam pono zqualem & parallelam pv,
formod; cum novis BofchuléF v, & Tiras Tp,parallclogrammum
re@angulum, TD VF,cujus Diameter pr dividit novam Aflelc st
in puncto x, crucemque facit cum lineis Tena & Bofchufen in
puncto Y : quare per fecundumicorollarium reperti antecedentis
.omnes quatuorlinex XY .XF,X T,XB,qua diftinguic puncta x, celic
continug proportionales:quare duco duas lineas Miranda &Mol,
.eodem modo,ut feciin ecodem repertoantecedente,invenero hoc

T 1 quod
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GEOMETRICA, ¥ 1f
guod cupio demonfirare duas cs.¢ z.medias propottionales in-
ter duas cH.c . qua fint xquales ad propolitas AB, quibusabun-
de fatistecero.Polt perpropof. 16, fexti erit zqualis re@angulus,
qui fict de linca € 38,quivalet radicem cubicam 16.cumlineacz,
qua vaict radicem eubicam 256, ad illam quz ficbat de linea c 1,
qua valet 1, cum linea ¢p,qua valet 16.

REPERFVMISERTIMVEM

Inter duas lineas,qua funt in proportione minores quans 8.44 1.dare a-
lias duas medias proportionales.

Sint propofitz dug linez A z.partis,& B duarum partium,qua-
m proportio Bad A ¢ft minor quam 8ad 1,utiam mterillas dé-
tur aliz due mediz proportionales; fic agendum, Deferibo cir-
culum pEF G cum diftantia lineg majoris 8,quem divide per medi-
um, & ad angulos rectos in centro ¢. cum dvabus Didmetris pF,
£G.& {emidiametro cE, quam duco in infinitum, prefcindoli-
neam cH zqualemad 4; ducog; lineam Tenapi1, faGtogscentro
puncto H, cumdiftantiade 1 defcribo arcum 1k, quem divido
permedium cum. fagitta in punéto L, & fupra punéum M, (ubife
interfccatcum differentia circuli,) per propofit.1.4. Eucl.ponoal-
erum pedem circini - alterum fupra punéum F retinendoque
irmiter 1llud ignum ab altera parte pun&um n, {Poncndo diftan-
iam FN qualem ad F M, perque eandem propof.ex pun&to E po-
no Eo zqualem ad EM, atqueita cruntzquales tresarcus FN.FM,
 0,facioq; lined Aflelt nM,& Bofchufen Fo,qua feinterfecantes
um Tena, formant Triangulum PQR. multo aliter quam in re-
perto antecedente : & ut inveniatur pun&tum neceflitatis deper-
ditum ; quzro ducendolineam mo.qua fecatur ad angulos rectos
m Diametro £ in pun&o s.per 3.3, pro prima quzftioneduco
incam Q$,& inde punétum T,unde crucem facit,cum Tena facio
C ij line-
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COROLLARIUM.

Ex hoc Reperto, ut dnobus antecedentibus declaratur evroy antiqusa
YRws,qui putarunt uno eodemque labore fiev, duplicationen cubi vel extra-
clionem duarum linearum med.arum proportionalium, intey alias duas, gue
erant inproportione dupla, co modo, quoeas extraxi in bis, qRam ut extra-
hanturex alys alterins preporiionis;gus ipforum error manifefle apparetper
hectria reperta.ln primo, ¢ quod eft guintum repertwm.extraxipraciseinter
duaslineas, queinfe habent inflam proportionem octuplam, ¢ -ficuti venten.

do exista proportione nt media inter QEnHs angmentationis ¢ diminutionis.

tmmediate inter fuaextremacodem modo ut proportio equalitatis, utque fa,
cit angulus vectus egrediens rectitndinem,ut det locum obtufo vel acutout 4[.
paretin antecedentiy poft neceffe fuerit inde habere alias formas, utque ngg
confundantur in operatione particulariter illis bi tribuantur numers,  ©

1n quinto reperto appello ywflam proportionem.

Infexto majorem proportionem. :

In [eptimo mminarem proportionem,in quoincluditur antigua cubi duplice-
tio. ;

Omniadg, tria repertafimul appello generaliter Radicem cubiy quibusad-
jm;;gitar inparticularijufla proportio major ant minor, prout questiofe ob -
2ulerit,

REPERFVM OCTAVVM:

Dividere Diametrums cireuli in duas partes equales, unag, demonitra-
re omunces lineas gne inde ducuntur adci cmmferentiam effe aquales, & ta-
le punctum effe centrum circuls 49

Necefle habebo prius monere le@torem Geometricumalicujus,
quod mealiquoties follicitum habuir, & dubium; quia ignorabam

caufam,quarc cum lineaducicur fu pra menfam, fuperficics autem
cius
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st dusbus amtecedoniibus declarasar o,,, "
; o-? : .-:lr-rf“""; ovi, duplicationcm cuby gy ™™
(Hramewn dusrwm lrmearwm wod arwempr. posiivniliam v, Wy,
‘ m.’m“, o mode, GO0 RS EXITEXE 8 B0, Suam o » ""‘
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smmcdiase pnter fus exirema codem mode wiproporive eqwiliiar, .
ﬂ‘«*"&’l""‘ﬂl"’?ﬂm.ﬂ ¥ locam céuj‘o el acany ‘A:
- peretin antecedentsy pofl necelfe fucris inde haberesliss forma o,
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In guinto reperte M ,.".. proporiiencm.
In ﬁg“ m'npnm. { ‘
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Ommisd, tras repertafimul appello generaliter Radicem culy, qutbu
QR Pt jnfs prporsio mojer s miner, prout 1l
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* Dividere Diametrum circuli in duas partes squales, unag, demonin,
re ommes lincas gne indeducuminr adcorewmferentiam /e aguales, ¢y
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Py R REPERTA

ejus non ficre&a, quiainilla parteubimenfaconvexa eft, circuli
deveniuntmajores, cum debebat efle minores, i delincatio fiat {u-
pra cocavam. Eftg proba bonz delineationis toti_us cifculi,ﬁgura
Hexagona , cum hacenim circini apertura exadiflimé circumfe-
rentiam divides in partes 6. Quare autor effem ut antequam quis
veliceffingere figuramaliquam, hanc obfervet regulam.

~ Tamergo pono diametrum circuli AEB, divifam mediam in
punéto D fupraque extremitatem A, erigo ad angulosrectos per
propol.1r primi; lineam AC, quam dico zqualem diametro AB,
ducog;linecam B C.&mdepunétum D,levoque DE parallelamad
ACper 31.1.diducod AE, cum quaformo angulumreGum AEB
per 3 1. tertij;quo faéo, dico lineam DE mediumdividerelineam
BC in punéto E,& quarta parte circumferentiz circuliomnefque
lineas DA DE DB eflcinter {c zquales, pundumque D medieta-
tem diametrieffe centrum ; poft per 2.6. eadem proportio quam
tenet diameter BA cum perpendiculari AC, quia eandem zqua-
litatem fervat femidiameter BD cum femidiametro vel parallela
DE,perque eandem rationem cadem proportio zqualitatis,quam
tenet femidiameter BD cum {emidiametro DA, eandemipfam
tenct linea BE cum linea EC, ¢ contrario per corollarium4.s. &
quialinea AE eft zqualis per 3,popof.fexti,ad BE, utfit BEadEC,
divifofpper mediumangulore&o E cum femidiametre feu paral-
Iela DE,erunt per primam communium fententiarum omnes tges
linez AE EB EC inter fe zquales,utinter fe {funtaliztres DA DE
DB;poft ut g.tertijdocer,quando in circulo fumitur punétumat-
queindead circumferentiam cadant plures quam dug Itneg reéte
zquales, pun&tum fumptum erit centrom circuli,ut egoin circulo
AEB fumpfi pun&tum D,unde ad circumferentiam duétz fuerunt
tres linez zquales DA DE DB, erit illud pun&um D centrumfine

dubio, omnefquereliquelineg qua inde ducentur ad circumfe-
yentiam eruntinter {e zquales,
REPER



GEOMETRTCA, : P 29

REPERTVM NONVM.

Dividere lineampropofitam in tot partes equales,quot quis voluerit,

Carolus Bovilius capite primo Geometriz pra&icz hanc divi-
fionem linez tra&at:{ed quiarationem non demonftrat; & vero il-
lamaxime neceflaria fit hanchicadjiciam. Sitpropofitalinea aB
quam volo dividere in partes o&to 2quales, hoc utfiat aperio cit-

- cinum in diftantiam juftam, defcribo@; duos arcus infinitos ac,
D3, fubquibus duco prolubitu duas lincas zquales & parallclas
'AC.BD, quasdividoin 8 partes inter fe zquales cum parva circini
apertura, incipiendo A pun&is A, ita ut o&to divifiones contine-
‘anturin iliis, utmonftrant EFGHIKLM lineg A€, ¥ NOPQRSTV
. de Bp,duco{; duas haslineas Av,8M,cum quibus formo Rhombit
AM,Bv,divifum per medium,perduo triangula zqualia ABv,BAM
quz habent pro bafi communi propofitam lineam aB,ducoque z-
i quales& parallelas £1,F s, ufquead LN, qug fe interfecant pro-
portionaliter cum linea A3 in 8. pun&is x¥2,A4, 88, CC, DD, B,
- quzq; eamdividunt in eadem 8 punétain forma promiffa. Poft
perz. propof.6.Euclid, erit eadem proportio totius linez A M, ad
AB,qua defuaparte AL ad 4 DD & € contrario per corollarium 4.
5.quia ML eft octava pars totius aM,erit per eandem rationem BDD
totius propofitz linezx AB : atque ita particulatim poffum dicere:
Sicut fe habet AM cum fua parte AE:ita AB cum fua AX,& quia ME
eft {eptima pars aM,per candem rationem eritdiftantiasx feptem
loctavarum partium AB,& quia X eft ¢qualis ad B D,erit propofi.

ita a3 linea divifain o&o partes zquales,
' D ij COROL~
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COROLLARIVM PRIMV M.

Hincevincitur, lineante(fe divifibilem in infinitum, in tot enim partes
guot dividuntur due parallele AC,BD, qua ininfinitum producipoffunt,ne-

ce[faria intot partes proportionales dividetur lineapropofita AB.

COROLLARIVM SECVNDU M.

Hic valde neceffarium invenio ut fabrefiat hecpropofita regula ACEF ad.
formam parallelsgrammi rectanguli, medium divifa per lineam BD;totag,
illain 45 partes aquales, ¢ unaquadg,pars abungue pollicis manus [iniftre
boc ordine divifa:prima que incipit apancto Bfaciet A intres partes,fequens
in s.alterainy, ¢ritadifcurrends de manu in manum in augmentatitione
2,pr0 toto latere finifiro BADE, ufque ad, ultimam que finit in puncto E,
guam dividoin quadyaginta novem partes equales, ¢ inde ipfam B ducen-
do faciet Ciincipiendo 2 prima quam divido in 4. partes, videog, perfiftendo
an eadem angmentaticne 2. ad ultimam iftins medy lateris BC,BF, quod di-
widoivso. taut inifto latere recioponam numeros pares, e in alteroim.

ares.

Neg, mibivifum fuit,facere plures quam o, partes : impofJibile enim ut
tam minute divifiones oculis videantur! data ergd quavis linea fufficienter
ana cum circino,facillime dabitur valor diferetus tam pracise ac (i enuntiaf-
set. Hinc ubiiam per numeros,extractafuerit radix quadrata cubica, velal-
terum cujufdam dignilatis, ¢ ita melius dicetur quia divifiones mee won
fubjesie funt fErepitu calami st ita minutatim extrahatur radix Binowiy
wel Refidui, ut monflrat Algebra fundaméntum 2. 16.lib. Enclid.atam

pancis bent intelleita; Regulam appellams wpplementum radicale.
D ijj RE-
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GEOMETRIC A, , 3

REPERTVM DECIMVM.

Siincirculo per medinm ad angulos rectos divifs cum fiis Dizmetyis, iss-
Cribatur Pentagonum regulare,atqueex uno guingue angulorum ducatur -
nea rectasitant [¢ intesfecans cum Diametro altera, fuiat cum [ia extremi-
sate fupra tres quartaspartesaltering : iftalineaerit quinta otave partisale

terutyius Diametrorum. :

s

. Circulum ABCD fcriptum fupra centrum +E, divido perme.
diumad angulosre&os,cum duabus DiamerrisAC,BD,alteram§;
in 8.partes zquales, & per propofi11.4.infcribo pentagonum ree
gulare AFGHI, dequeangulo F duco lineam ad pun&umK tres
parces diametri AC, numerando ab A lineam FK, quz feinterfe=
catcum altera diametro in pun&to P, quam lineamFK dicoefle .
s.oltavasipartes alterutrius Diamerrorum. Hocuicdemonftrem
attollo ex punétoN medietatem linex AK, & NQ.parallelam &
zqualemad EP ducoquelineam PQ.qua per 31 primieft tam -
qualis & parallelaadE N,ded; pun&o B.duco lineaminfinitam pa-
rallelamad diametrum AC,facioque centrum punétum K,cumg;
itantia KF deferibo arcum infinitum ILFM, quicrucem facit
um octava parte Diametri AC,in pun&o L,cumque parallelain-
nisa BM,in punco M, unde duco duas lineas MQ,ME, indeque
unctum B lincamque BN, qua fe per medium, fecat cum ME in
unéto R.quia MN una fola lineaper 14.1. elt xqualis & parallela
d femidiametrum BE, & parallelogrammum re@angulum BM
VE medium divitumcitalterutra Diametro BN,MB per 34.perd;
ckavam repercum,linca KM eft zqualis ad KF, & quadratii quod -
eilla fict, eritzquale,adilla qua fient de duabus lineis MN,NK
er47.primi.Ec quiaMN, valet 4.ut ficzqualisad femidiametrum
E, & NKvalet 3, quiacft medictas linez AK,. tres quartz partes
iametrt AC,valebit 5, neceflario linea KM, idemque KF ipﬁalae.
’ S







CGEOMETRICA. :
qualis,qua per primum corollarium fecundi reperti eft fteydlin, i
mittatur {uper aliquam {emidiametrorum EA,EB,EC,ED, quia
exceflus ipfius eft radix cubica,vel quarra pars talis diametri, & per
confequens, quinque otava partes alterutrarum diametrorum

AC,BDsficuc dixi.
COROLLARIUM.

Exhoc reperto itemque illo,quod Enclides docet inpropof g lib.14, conclu-
ditur illa veritas multion nece(Jaria ad dimetiendam aream totius Polygoni
vegularis,effque talis : fidiamcter cirenli ubi fueritinferta, dividaturinodto
partes aquales,fumanturque de linea rectatnfinita alie octava partes ejufdem
Diamctrisguantalaterababnerit Polygonum : deq,illafiet reciangulum cum
linea que ducetur ab uno ad alsum duorum angulorum collsteralinm,cui me-
diam dividit Diametyum (quam lineam appello lineam Polygoni) area iftins
reclangulierit aqualls adinferiptum Polygono. Vbinota, idem valere, five
dicas Polygonum regulare,aquilaterum  fen ‘cquiangulum. s

REPERTVM VNDECIMVM,

Siex altero dmorum extremornm Diamsetyi circwli [ecabit eandem Dia-
mctrum cum lasere illsrum octo quas habet Polygonns regularis inferiptus
vitagono in co dividends fecundum proportionem medii duoextremapar-
zeque majoris [eétionis erit aqualis ad mediam proportionalem que cades
Sfupra torams Diametrum ejufqnepariens minorems,

{ -

Circalum ADB divido prout poflum mediim, cum Diametro
AB,deg; fuo centro Cerigo ad angulos re&os femidiametrum C
D,ducoquelineam AD;cum qua formo triangulum reétangulum
ACD, perg; propofitionem 3o tertij, divido induas partes zqua-
' les arcum A D,quartam partem circumferentiz circuli,cum {emi-
diametro CE;ita ut arcus AE fit oétava pars illius : erigoque line-

dia-
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GEOMETRICA, 35
amre&am AE,qua etiam o&tava pars Polygoni o&tagoni,quamin-
fcribo fectiont Diametriin parte aF,illi zqualem per 3. primi,eri-
goque lineamF1 parallelam ad femidiametrum cp, ducoque a1,
quamdico mediam proportionalem, inter diametrum ejufg; par-
tem minorem A¥, quod eadem Diameter fecatur in punéo F, fe-
cundum proportionem medij. & duorum extremorum,quod; ma-
jor pars 8F cft qualisad mediam dictam proportionalem ar.Hoc
utdemonftrem cum diftantia cju{dem BF facio centrum pun&um
F,dcfcriboque arcum infinitum BHK, pofitags diftantiaFc,zqua-
li;ad F A erigolincam ¢y, 2qualem & parallelamad 1, & duco li-
neasFH HI,quas per 3 3,primi dicoaquales ad FG,A1, poft per 3 6.
formavero cumillis duo parallelogramma zqualia AF 1H,F G IH.&
quialinea F acft zqualisad rG,uteft parallelalinea cH ad r1,angu-
lufque F et zqualis adangulu‘m G, neceflario erit parallela per 4.
linea rHad aA1,& zqualia duo triangula A¥1, FGH, at{; ut ficzqua-
lislineca 8 adFH, peroctavum repertum » erunt tales inter feo-
mnes ALFH,FB,per primam communium {cntétiaru,m:&quia per
. quarti repertum media proportionalis eftlinea Aripter duassa

diametro circuli-eiufque parte minore A¥ parteque maiore BF elt
zqualisad ar.  Nullum ergo dubium, quin diameter A divifain
punétoF , proutpromifi , per3.16.ubi quzdam linea fuerit di-
vifainifta proportione medii & extremorum, eadem propostio
quz eftrotius linex, cum majore duarum divifionum,eandem ha-
bebit major divifio cam minori.

. COROLLARIVM PRIMVM.

Hinc infertur,fi diameter totius cirenli fuerit divifa fecundum propor-
| dionem medif & duworum extremorumpars minor divifioniserit aqualisad
wunnm.laterum Polygoni oitagoniregularis, qui inferibitur.
COROLLARIVM SECVNDV M.




16 FIREYEN T AL,

Similiter inferturs quodiuncta quadrata, que fient e dusbus lineis AF,FI
erunt equalia quadrato,quodficbate[6la FB, préeminentiaconce/fa huiclis
e efnfque divifioni medsj dr dusrum cxtremorum, G won ad alteram.

REPERTVM DUODECIMV M.

Si cirenlo divifo per medium cum fua diametro z’;ﬁribamr[entdgmur
yq@ularis, ita ut winns guingue angulorum [ecetur per medinm cums diame-
trosduogque collaterales ad eams divifi, ducentur due linee ad alios duos an-
gulosoppofitos,oe dus linee ut patet ex 8.propof.iz. Enclid.fe interfecant in
eodem punitofecundum prgoom'onem medy ¢& dnorurs extremornm:ita-
g, quoddemonflrareintendo,eit,minorem divifionem duarum que fecant
Diametrsm, effé agnalem adunumquodque 10.laterum polygons Decago-
wi regularis,quiinferiberur eidem cirenlo. :

Circulum AscpEdivido permedium cum Diametro aF,per-
que propof Fl.quarti infcribo illi pentagonum regularemearun-
dem literarum,ita utangulus 4 medium fecetus cum eadem Dia-
metro, atque inde ex aliis duobusangulis B, £, {uis collateralibus
duco duas lincas 3p,EC, ad alias duas ¢,p,fibi oppofiras, quz cru-
cem faciunt cum diametroin punétoH, dividendo in unaquaque
fecundum proportionem medii & duorum extremorum,cumqué
firaltera divifionum majorum BH,EH, ¢qualium ad unumquodqg,
quinque laterum ciufdem pentagoni,nullum eft dubium, cum ita
demonftrat propof. 8.tertii Euclid.  Ergo quod ego demonftrare
inftituo, eft, quod diftantia e, pars minor duarum, in qua8divifa
manet diameter AF,eft zqualis ad unum decenr laterum Polygo-
ni decagoni regularis,quod poflum infcribere erdem circulo. Hec
utdemonftremduco duas lineas Fc,Fp,qug funtinter fe gquales;
at{; fint arcus cFpad unamquamg; reliquarum quatuor pentago-
ni:Sicgs divifis per medium cit diametro in puncto F per primum
corollar.primirepert,unaquaqueillarum erit latus talis po%gonr

€ca-
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Deeagoniregularis, quod non poteftnegari.  Hocdatoduco ex
angulo D.novam Diametrum DI, quepergendo fupra centrum
G medium dividit (peridem corollavium}arcum AB in pun&o I,
ftatimque duce duaslineas IA IB, quz per primam communium
fententiarum {untinter fe 2quales,ctiam ¢quales ad alias duas FC
FD,duz ipfius Decagoni,  Poft diduétafemidiametro GB linea-
que BF parallelaad novam diametrum, formatoque trapezio BG
DF,arguo hoe modo per propof.37.1. eruntzquaha duo triangula
DBG,DGF fa&afcilicet fuper eandem bafin GD.intrag; duas pa-
rallelas GD,BF,eruntreciproca etiam latera unde componuntur
per15.6: Quiabafis BD erianguli DBG eltdivifa prdortionaliter
cum bafi FG alterius DGF,in pun&o H.erit per primam ejufdem

~ proportionis trianguli BHG, cum triangulo HGD cum illa linea

BH cum hneaHD,ambz fa&z ejufdemaltitudinis G; & quia pro-
portio linez BHad HD eftmedii & duorum extremorum, erit fi-
ne dubio cadem lineca FH ad HG,quia alia duo triangulaFHD,G
HD, funtfacafub unaaltitudine D. feque feparata duobus trian-
gulis zqualibus DBG, DGF triangulus communis GHD,manent
per tertiam communium fententiarum duo BHG,DHF,zquales,
zqualifque angulus H,abuno,ad angulum H,alterius duafqeline-
as FH,HG,manente lineare&a, utfuntduz BH,HD.

ltaque divifain proportione medii & duorum extremorum fe-

midiametro FGinpunéo H. utipfa eftin eodem pun&toHlinea

B D.,fupra allegatas duas propofitiones 1.& 16.{exti:quod non po-

' teft negars,maxime cum habecam promes. propof,s4.Eucl, fuper
- quamcommétatur Nicolaus Tartaleus, qui eflentialiter monftrat

{i femidiameter circuli dividacar inifta proportione medii & duo-
orum extremorum,pars ipfius major erit latus decagoni,quodin-
{cribetur tali circulo,majoris verd probationis hujus veritatis gra-
tia,facio centrum pun&tum F, cumque diftantia FH defcribo EA,
ED;inter fe zquales , per $.repertum,perd; octavam communium

fententiarumo : Quo abunde fatisfecero.
. Eii} 0.
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COROLLARIV M.

Hinic infertur; [i1atus Decagoni Regularis fiet fupra femidiametyum alicu
145 circuliy i quo fuerit inferiptum dyvidetur inproportione medsj ¢ duo-
vHII CXtYemorum ; & contrapio,fi Diametey circuli dividatur s ifta proport-
one,mafor divifionum evit latws Decagons.

:

REPERTVM DECIMVMTERTIVM.

t

Demonflrare quomodo Diameter dividit circumferentiam civeuls in
- duas partes aquales non eft major communis menfura ejus ¢ circumferen-
sie,ut meg, medictas ejufdem Diametri neq, quarta pars.

Quia per corollaria propofitionum 2. feptimi, & 3. decimilibr,.
Euclid. Si Diameter fueritmajor communis menfurz de feipfa &
circumferentiz circuli cujus Diameter cft, eamquedividatin par-
tes zquales: medietas qua eft femidiameter mihidabit quaterin fe
{ervantes eandem proportionem duplam quam habent,

. Quod poftcanon fit per cor.15.quartimeia 6.vicibuscujus pro-
portio clt tripla,qua utfitmajor quam duplex,manifeftumeft pri-
mum & fecundum meum intentum. Ad demonftrandum ulti-
mum,defcriba circulum ABC cum diametro AC mediim divifa
incentro D,& per 1,propof.quarti, faciout fuftincatur a circum-
ferentia circulilinez AB, @qualiad femidiametrum AD, queper
idem corollarium1s.quarti,eftunum fex laterum Hexagoni regu-
laris,quod huic poteft infcribi; & per propof. 2 8. tertii,eft idem ar-
cus AEB fexta pars circumferentiz,quem. arcum cum fua chorda
AB divido medium cum {ua fagittain punéis EF per primum co-
rollarium 1.reperti,ducogsduas lineas E A, EB, utfintlatera Poly-
gonidodecagoni,qug eidem pofluntinfcribiin codé cirgg]o,quod
non potelt negari,mihig; concedendum per 3 communiidl fenten-

am
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tiarum,lineam AF medictatem linez AB 2qualem ad AH,medie-
- tatem {femjdiametri AD, & quartam partem Diametri AC; quare
faocentropun&to A, cum diftantia quarumcunque illarum de-
fcripfiarcd HFG,& du&alinea AG quzerit per 8.cepertd ¢qualis
adduasAH,AF,minord; quam AE,latus Dodecagoni:quibus fatif-
fecero promiflo, fine pluribus demonftrationibus quzab & com-
munium fententiarum ciufque converfa tanquam nonadmodum
neceflari¢ ad rem tam manifeftam: quiaita claré ad oculum patet,
quod linea AG quartapars Diametri non cft zqualisad AE latus
Dodecagoni,utdebebat, ut fervet cum circumferentia circulie-
andem proportionem triplam,quam cum illatenet linea AB cum
medictate Diametri AC, e

COROLL ARIV M. .

Hine infertur, minimam e[fé proportionem duplam quaw habet Diame-
ter circuli cum circumferentia ingenere augmentationss, efufg, ?ropﬁa pro=
portiotripla femidiametri ejufdem civeuli cum fua Dinietro & eadens cir-
ferentia.

REPERTVM'DECIMVM QVARTVM.

*  Inferiberealicuicirenlo Polygonum vegulare 25 laterins & demonfira
ve unumguodg} illoram equale ad oitarvam partems Diametritalts cfrenulie

Divido prout poffum ad angulos reftos in centro £ circulum
_aBcp cum fuis Diametris Ac,8p:ex quibus ac divido in ofto par-
tes zqualcs,fitque una partium AF,quam partem AF dico effecam
quz mihiprzcif¢ dat 2 5.partes circumferentiz. Hocutdemon-
ftreminfcriboilli per propof.11. quarty, pentagonum regulare AG,
GH,HI,1K,KA,ita utdiameter Ac medium dividatlatus H1 zqui-

diftansad Diametrum D in puné&to L , ducoque lineas cHs,C1,
’ F ; quz

.
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quz per t2.repereum func lateradecagoni regularis, qu poflum.
infcribere cidemcirculo : ponod; M, zqualem & paralielamad
£ s.utclt Hrad em per propof.33, prin, formoque parailelo-
grammum re@tangulum sLHM, ducog; duas femidiametros Ex,
2 1,quibus formo tres triangulos inter e 2quales & fimiles HME,
FLHELLuctriangulus ELt, ad ELE, perg.cjuldem, & pergr. ue
& fictriangulus HME, ad FLH,& per primam quarti extendo cir-
eumfercntiam circuliadlineam AN, zqualemad a¥; ducoque ter-
tiam Diametrum ¥ 0,2 qua abfcindo diftantiam N» zqualemad
N A,por 3.primi,per{; candemprimam quarti extende fecando ad
¢ircuinferentiam lineam NQ zqualemad Ne, ducoque quartam
Diametrum QERr.quam divido in-16. partes quales, unamque il-
larum uteft o s ponozqualemlineam Q1 ,in cadem circumteren-
tia,ducoqs chordamTa,ad quam & adarcum pono ¢qualem chor-,
_dam &arcum 4x,levoque Tx,qua cft parallclaad Diametrum »
v, & per tertiant tertii {e abfcindit per medium & ad angulos re-
&tos cum Diametro ac in pun&o-v, ducods lineas HV,LT,1X,MT)
producoquefemidiametrum 1§, ut efficiam quintam Diamecrum
Tr1,eandemque femidiametrum HE,ufque dumfiatfexca diame-
ter X EH,arguod; hac forma. Quod ad primum; erunt per 14..primi
unafolumlineanz,dug BmM.MT, utfintinre@alineacondnuata
prout funtduz diametri HX,1T,propter continuationem femidia-
metri B x,ad {emidiametrum HE, & {emidiameter ET ad 12.Quad:
ad fecundum, quiafunt zquales & parallelz 2. linez HT,LV,1X,
per 30 primi, quiaeftumad £ x, ue funt per 33.aliz 3. HLMY,TX,
Quod ad tertium ; quiafuntinter fe wquales quatuor refiduz Ay,
.¥T,CL,LH,per 3.communium {ententiarum.. Quod ad quartum,.
uteft criangulum T vE ¢quale ad trianguldv T L per 37.primi,quia
ambo fa&afuper eandembalin Tv, ealdemque parallelasTv,HL,
ut per ecandemrationenrelbtriangulum HL T ad triangulum LHV,
Quodad quintum , quialunt .:equalia duotriangula HVL, TLV,
funtg; facta fuper candem bafin v 1, faétzque exdem partes crune
ingildem parallelis yx,7 8 per 39. primi. Quod ad fexcum, quia li-
: nca

-
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nea vH,bafis major trianguli vHL cft divifa per medium cum alee-
razquali L T,cum@;linca Em 2quali & parallela ad L g, in pun&o
z per 2.fexti.Quod ad feptimum, quia funtincer fe zquales omnes
quatuor trianguli HZ2 1,LZ Vv,V 2 T, T z H,per 1 fexti,quia {ub zqua-
lialtitudine 1, ,formati fupraque bafes zquales intraque zquales
parallelas, quiautlineavz ad zn, qua cft 2qualisunaad aliam,
ambzque jun&z bafes trianguli Hrv, ita imiliter eft 2qualis tri- -
angulus vz T ad triangulum TzH, & perconfequens cft triangu-
lusz L adtriangulum Lz v, quiazqualis linea Lz ad z 7,ambz§;
junéte,bafis alterius trianguli Lvr.Quod ad o&avum,quia per 29.
primi, funt parallclz dug re@tz linez 51,71V, cadantque fupraex-
tremas alias re€tas Hv, T L, eruntomnes anguli exterioresinter fe
zquales,ut funtinter {e interiores, ezque zquales,per 6.ut identi-
demu duz Th, ¥L,duzque diametriay, LT, poft ad zquales angu-
los habent 2qualia latera & ¢ converlo per propof4.& 8. erufdem
libri. Quod adnonum;quia angulus £ trianguli He1 divifuselt
per mediuny cum Diametro Ac , quz item medimim dividic
fuambaflin B1 , latus pentagoni & parallclaad diametrum 3o, in
punéo v,& linca T Helt parallela ad diametrum Ac,erit per 3.1ex-
1t eadem proportio ®qualitatis ferhidiametri EH , ad femidiame~
trum E1,ut eft media bafis u1, ad alteram mediam 11,8 per 2.c1uf-
dem,cadem proportio zqualitatis femidiamerri 15 ad femidiame-
trum ET,alteralineafola,ut eft linea amad M altera folalinea$e
compofita erit cadem proportio zqualitaris trianguli 1w ad pa-
rallelogrammum THY L, ficut triangulum 1x T ad parallelogram-
mumu 1XLV per 22, fext, poft parallelogramma quatuor zqualia
TMYE, MHEL, VEXY, ELYI{unt{imilia ad totum FuX1 per 24.
eiufdem. Etquodadultimuym; quiaduzbafes Tv, v 4, trianguli
7 v A funtgquales ad alias duasHL, 1 ¢,trianguli 1 L¢,& angulus ¥
unius eftrectus,ut eft angulus r,aleerius,neceflari6 etiam aliz duz
bales erunt zquales aT,cH, per 4.1. Etquia ¢ 1 eftlatus polygoni
segularis decagoni, quod poteftinfcribi circulo, ericeadem ratio-
nelatugs AT peri. communium fentent. & per confequens chor-
daTxarculque AX, adaliquam reliquarum’chordarum & arcus

] in-
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infcripti pentagoni,quod non poterit negari. ' ,
Sienimarcus ANQT quifuftentat latusdecagoni AT occupat
pracif¢ ab uno duas octavas partes cum media Diametri, itaut al-
terarcus iph 2qualis TG occupabit ealdem , itautin torum fine
quinque,atd; unaquaque illarum 2qualis ad AF o&tavam partem
Diametri AC,jun&tofg; duovs arcus AT, TG inuno AG, erit quin-
ta parstotius circumferentiz, quodque fadtum inalijs quatuor ar-
cubus reftantibus GH, HLIK,K A, unaquzque quinque {emidia-

metrorumdiftanti¢ AFin eadem forma quam habetcumarcu A
G.qui infcribetur circulo ABCD. Polygonus regularis 25.late-

rum zqualivmad oftavam partem Diametri ejufdem circuli:Hoe
quia mibhi conceflum, infuperque rogatum, ut linquerem plures.
arcus AG delineationes; quintg partis pentagoni tanquam fupe-
fluas cum reliquis demonftrationibus; cui obtemperans, ponoli-
ncam TMequalemad TQ cumarcu Q r m, ducod; Qm, atg; illi
ono duas lineas zquales mn, n G, ducoque chprdam TG zqua-
ch ad TA & femidiametros EM,EN, ultimoqueEG , cum qua
formo feGtorem A GE quintam partem totius circumferentia cir-

culi ABCD.Ethis fausfacio eius voluntati meoque promiflo,

Secunda Demonfiratio bujus Reperts,

Diametrum AD circuli ABCEF divido in 8. partes 2quales &
p.cr propof.r.quarti Euclid. extendo ad circumferentiam lineam
Alzqualemad AH o&avam partem Diametri, ducoqu; {ecun-
dum LGK, a quaablcindo partemIL xqualem ad IA & alias, per
eandem propoﬁtioncm,cxtcndo ad circumtercnuax.n 'h.ncam IM
zqualem ad IL;idemque facioin circumferentiaab initioad pun-
&umF,in quo finiuntur s.lineg rectg ALIM,MN,NO,OF,qug in-
ter fe funt zquales; poft per primam communium fententiarum

~ unaquzd illarum eftzqualis ad AH, & inde ¢ centro G duco duas -

“femidiametros GM,GN,GO,GF, ftatimque chordam AF, quam

pereandem 1.propof,quarti pono zqualem AB & per eandemra-

tioncm pouo chordam BC zqualem ad BA, & FE zqualemad F ~
F iij Ak
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&, & duco chotdas polygoni BF, FC, CA, AE, EB, que fe intet-
fecant proportionaliter 1n punétis, a. y. r. m.P. & particulariter
BFad angulos retos fupra Diametrum AD,in pun&o Q;rolloque
chordam CE parallelam ad illam, utet BC,ad AF,AB ad FC,AF
ad BE, & FE ad AC, ducoqueduas DC,DE inter {e ¢quales,ut fint
aqualesarcus AB,BC, ad duos «iF,FE, Diameterque AD dividat
mediam circumferentiam circuli, & perfecandam communium
dentenciarum; fizqualibus ABC, AFE , jungas £quales CD, ED,
omnes ABCD,AFBD,eruntgquales. Erpertertiam: Siabgquali-
bus ABCD,AFED,demas zquales ABC,AFE,reliqua DC,DE ne-
ceflariointerfefunt ¢quales:quo facto dico arcus AF inde exten-
fas precife 5. lineas AL IM, MN, NO OF, unamquamd; zqualem
ad AH,o&avam partem Diametri AD, eftque quinta pars totius
circumferenti¢ circuli ABCEF, & fi in unoquoque arcuumreftan-
tium AB,BC,CE;EF extendamprout poflum ealdem quinqueli-
neas,quas extengo in arcu AF,eruntomnino 25.8 per confequens
chorda AF erituna ex llis quinque AB,BC, CE, EF, FA, quafor-
mant Pentagonum regulare , earundem literarum infcriprarum
eidemcirculoshoc ur demonftremira argue.Quod ad primii quia
duz chordz AB BC.funt ¢quales ad AF,FE, erunt inter {e quings
Polygoni AC,CF,FB,BE,EA,ut{unt anguli quiperinterfectiones
fiunt ram in errcumferentia circuli ABCEF quam fe fecans 1n cir-
cumferentiainfcripti in pun&isa, P,m,r, v,per propol. 14.27.29.
tertii Euclid.unde & per 29. primi erit zqualis angulus F triangu-

1i BFCad angulum Briangali FBA, ut fit trapezium ABFC, facio

inter duas‘Para]lelas ABFC divifoque ex angulo oppofitoigangu-
lum oppofitum cum duabus chordis polygoni AC, BE, qua per 8,
13.{cinterfecant in pun&to v fecundum proportionem medii &
duorumextremorum. Per eandemrationem erit zqualisangulus
C trianguli ACF,ad angulum A,trianguli CAB,uti é&hu;r (efealii
quatuoranguli CAF,CFA,FBC,FCB, & quia per 5. primiillorum
duo funt zquales,B,F,quia fa&ifupra Bafin BF, trianguli Ifofceles
BAF,zqualifque angulus £,trianguli BEC ad angulum B tl‘ianfquii
FBA;
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E B A,crit per commuhem fentétiam torus angulus ¥, trianguli 1fo-
fceles cFa,duplex ad duos 2quales BFC , BFA & per eandem s, |
propof.eritzqualis angulo c AF, & 2qualis angulus ¢ eiufdem tri.
anguli Ac¥ ad angulum F, trianguli lofceles Y¥ ¢, quiaduz linez
inter fe zquales ¢ Y Fy, & #zquales ad duas chordas vel latera pene
tagonics,F A,per 8.decimi tertii, & quia perprimam partem 32.
primi,angulus exterior Fy A trianguli Ifofceles ¥ c yequalisad duas
lineasinteriores c,F, erit fimiliter Ifo{celes triangulus FA Y, habe-
bitq; gqualesangulos fupra bafin A¥,p s.ejufdé,ut funtinter fe per
6.duo latera F A, F Y:quare per primam communiil (ententiarum,
crit quo@; duplexangulus A trianguli c Ar adangulumc ejufdem
trianguli quem infcripfi circulo ABCEF, circumque pentagonum
regulare ¢éarundemliterarum, fine favore problem. 11,4 1ib.Quod
ad fecundum, quia {unt zquales & parallele duz linez cv,EF,&
@qualis cyad yrservneper 3. primi aliz duzlinex cE, YF, inter-
quefe omnes quatuor CE,EF,FY,YC,rhombi earundex}x litcrarurq;
& per primam communium fententiarum, erit neceflario zqualis
cborda csad unamquamque aliarum 4. pentagoniregularis EF,F
A,AB,BC,velit nolit contrarius, Quodad tereium , interfefta fe-
midiametro 6 p 1n puncto P cumduabus chordis Polygoni BE,FC,
fecundum proportionem medii & duorum extremorum, illaque
itaperz. repertum erit pars major pp latus decagoni regulatis,
quod infcribo circulo ABCEF, perqueidem, ut & 8. eruntinterfe
@quales;.linez pc,pB,DE, ut arcus ¢ PE,undeerit chordac E,qug¢
illas fuftentat cum arcu cpx, uni quinque laterum pentagonire-
gularis infcripti in eodem circulo, quod negarinon potel; tan-
demque mihi concedatur oportes,fi efficiam diametrum chordam
polygoni Ac mediim divifam in punéto r, cum Diametro com-
muni 8z, quamducoinfinitam,defcriboque prour poffum medi-
um circulum A vc,& inquatuor lateribus As,s v,V X, X ¢, 8, polygo-
niregularis oftagoni,cque pun&> y unde eadem diameter AC 1am
eratinterfeéta fecundum proportionem medii & duorum extre-
morum,erigo perpendicularem ¥ T, ducoquechordam 1 A, 3%{“::

z
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hzc chordaeritgqualisad ap,4 2. A m.a¥ datque arcum TB,am
F, per8.repertum, ut hoc eftper primam communium fenten-
tiarumad FA,FY,FP,FE,quadatarcum AYPE &adcB,CcY,cm,CE»
qug redditarcum 3Y m £,1n§; particulari ad c v, parte majori dua.
rum divifionum ejufdem Diametri Ac per 1Lrepertum,ut per pri-

“mum corollarium fit pars minor Y A,&qualis ad chordam ottago-
namas,

Poft; illa,que rationealicujus tertij funt equalia, inter {e funt
¢qualia,ut vult prima communium fententiarum : erit fine omni
dubio zqualis chorda de ¢ ad unamquamque aliarum 4. penta-
goniregularis EF,FA,AB,BC in{cripticirculo earundem literarum,
quibus concludam.

- Hic notet Geometra figuram iftam fecundam effe plenam de-

. monftrationum,quare i quas prztereo 1udiciofuslector eas decla-
rabir, fupra omnia commendans {peculationem péntagoni ap,
m,mr, 1y infcripti circulo earundem literaram , ut & reliqua-
rum. '

; COROLLARIVM PRIMV M.

Hinc infertur, poffe inferiicuique propofito cirenlo pentagonum regulare
fine adjumento Enclidis vel Ptolomas , extendendo quinquies octavam par-
tegs Diametri ad circumferentiams ut formem quintum latus. Atg,ita fimi-
Miter inferibetur Decagonus regularisextendendo quinguies 1. partem Dia-
- metriadcircumferentiam 5 ut formetur decimum latus, ut & vigintagonus
" extendvndo allfs's vicibus,3 2 partem ejufdem Diametri adcivcumferentiam,
- ad formandum vigefimum latus , atg, bac ratione procedemus ininfinitum
 per primum corollarium g, reperts.

¥

COROLLARIVM SECVNDV M. -

Similiterinfertur octavam partem Diametyi, ¢(Je communem menfuram

Jii
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S ipfius,deq, civeumferentiacirentiy cujus fuit Diameter, atq, ita minoy non
dabisur nequepotest dari, per primum corollarium.

COROLLARIVM TERTIU M.

Si minor proportio, quamhabet circumferentia totins cirenli cum Diame- _
#r0 eff tripla fefquioctava,dico ut 25.ad 3.in genere diminutionis,ita font 8.44
25.47mgenere augmentationis comparando, eandem Diametrum cum w4 cir-

cumferentia,atd, ita major nox dabitur, nec poterit dari,per parenthefin ejuf-
dem primi corollary repertig.

COROLLARIUM QUARTUM.

Infertur item ex-hoc reperto arqueexes quod Archimedes demonflrat in
principio libri divifionum circuliy facereaream quadrats, aqualem circulorta
Jifupralineam rectam habentem 25. partes,de 8, in quot Diameter dividitur
erigetny in exsvemo ad angulos rectos alia larga 4.earundem partinm,fen me-
dietatis Diametri,cumd, illis fies triangulus reangulus, cufus area erit equa- |
lis,adcirenlisy quia boc facto, facillimum evit quadyatum equale adtrian-

- gulum per propof wltimam 2. Euclid.ponam [olummods exemplum, reliqua
vemittendo ad 19.repertum tanquam locnm proprinm.

Proponatur mihi circulus ABCD, ut huicdem quadratuntin
areagquale,hocut faciam duco duas'Diametros infinitas AC,BD,
quz fe fecant meditim,& ad angulosre&osin centro E,unamq; ha-
rii AC,divido in 8.partes zquales; & quia per hoc quod docet pro-
pof 32.7. infertur zquale cffe produtum multiplicationis quo-
rumcunque duorum numerorum,ad hoc quod refultat ¢ multiple-
catione ex medictate unius illorum,cum duplo alterius, feu quod
procedite tertia parte unius cum tribus duplis alterius;Erit poftea
zqualis area parallelogrammi re@anguli qua fier 2 quarta parte
Diametri(utfunt 2.) cum. tora circumferentia circuli qug per de-

, mon-
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monftratum,eft 25 quibusaddacar duplum 2,funtd; 4.(illud§; quod
valet femidiameter)uceft 12 qug eft medietas circumferentiz 2 5,
itademum erit zqualeadillud quod fietde tota Diametro ut 8.(&
quatuor duplaad 2)cum 6: qui numerus eft quartz partis circums
ferentiz,prodcuntque 5o & quia per propof.41.1.eric zqualis tri-
angulus re&tangulus qui fiet de 2 5. tota circumferentia cirtuliuna
cum 4.femidiametriad aliquod numeratorum parallelogrammo-
rum,erigo perpendicularem FG,ex pun&o F terminantesin Dia-
metro AC 6.pattes & : numerando ab A(quz per 13.6. valet radi-
cem 10.)ducoque lineam AG, quz valet radicem so. utfit per 4,
repereum media proportionalisinter Diametrum CA.8.& partem
AF 6. formoque cum hac ejus zquales HLIK,KL,KH,quadratum
earundem literarum citca duas diametros infinicos per propofi46. -
1.Atg; hoc quadratum erit illud quod promifi dare #quale quoad
aream circulo ABCD,quibusjam fatisfacie. HL

REPERTVM DECIMVMQVINTVM.

Demonftrare quomodo una 3 3.0artium Diametristotius circnli eff cero-
vefimapars circumferentia,videlicet undeilla fuit Diameter.

, Circulum A divido in duas partes zquales cum {ua Diametro
CD Diametrum in 32. partes,perq; propof,1.4. facto centro pure-
&oB extendo ad circumferentiam duas lineas CE, CF cum arcu
EIF, fingulas zqualesad ¢ runam 3 2. partinm Diametri. Perque
idem extendo exeodem centro C.diftantiam C 2. una1 ,par'tium
Diametricum, arcu GzH, diftantiaque C 3 unadecem partium
& i Diametri cumarcu I3 K. Denique C4.0&avam partem diame-
tricii arcu L4 M, 82quiaad formandum vigefimum latus polvgoni
regularis vigintagoni,quem circulo poffuminfcribere,neceflc erit
ut extendam aliam 32.partium ejufdem Diametri, ut {atisfaciam
promiflo. Atqueco quodaffirmatultima pars primi corollarii re~
perti antecedentis, facio centra duo pun&ta L, M, extendoque li-
neas
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neas Lo,mQ,xquales ad L1,MK per candem primam quarti, cum
arcubus 1N 0,K 2 Q,ducoque chordas c 0,c _einfque polygonia o
Qduzque femidiametri Bo,8 factifque centris duobus punétis

o,Qeextendo per ealdem ad circumferentiam chordas OR,QT,&-

qualesad oc,Qc,cumarcubus cYR,C z T,ducoque polygenos cr
cT,&adillaspolygoniar 1, duafque femidiametros sr,8T, que
uniunt fetorem R ¢ T 5;faGtoquealtera vice centro ¢ defcribo ar-
cum R $ T,qui {e interfecat cum Diametro ¢p, in pun&o s, fupra
quam ducolineasr x,TV, & chordas Rv, vD,px, XT: quo facto
argumentor hac forma , dicoquearcum = 1 przcifé effe quintum
latus circumferentiz circul 4, Arcumgque R ¢ decimum latus,ar-
cum oc vigefimum latus, per idem primum corollarium,ut fit di-
vifa femidiameter B¢ in punéto s fecundum proportionem medii
& duorum extremorum cum arcu R ST cumd; duabus chordis po-
lygoni R x,T v;fitque cr @qualis ad ¢ s per 12. repertum. Perque
idem eritunum latus 10. laterum Polygoni regularis Decagoni,
quod infcribetur eidem circulo, & poft per antecedensrepertum
chorda polygdnicr fuftinet medietatemarcus R T unum quinque
laterum pentagoni regularis infcripti RvDXT , nonerit dubium,
quod chorda vigin tagoni ¢ o,{uftenrat precile medietatem arcus
CR & per confcqucns » quartam partem R T; & propterea per {e-
cundum corollarium ejufdem reperti eft otava pars Diametrito-
tius circuli,;major communis menfura fui ipfius, deque circumfe-
rentiacirculiunde Diameter fuit, ubique apparetarcum o Q,qut
eft zqualis adarcum cr , dividere in 10 partes @quales lineam cr
unam de 32 Diametriin pun&isL16ECFHKMQ & in quingspar-
tes xquales : zqualique unaquaque ad medietatemejuidem ota-
v¢ partis Diametriin puncis 1EFK Q, & induabus partibus & me-
dia quinqueinteriorum, 2qualique unaqua§; ad o&avam partem
Diametri, in qua divifus arcus R T, ut fic duplum ejufdem arcus o
Q_(per primam communium {ententiarum) & ad alios duos cRr,
¢ ¥,quibus puto me fatisfecifle. ' '
C0-
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COROLLARIVM PRIMV M.
Hinc infertur duplicem e[Jé chordam Polygoni Regqularis viginti quing, las

terum ad Polygonnum quinguagintalaterum ; ¢ qu.zdrupldm ad Polygonam -
vegulare centum laterum : omninm trinm inferiptorum in eodem circulo,

COROLLARIVM SECVND T M.

Similitersfi Diameter totius cireuli dinidaturin 64. partes aquales,una il-

- Jarum dividet circumferentiam cjufdem cireuli in 00. earum partinm

i e b o Sl M  SRTarL Ll o L L ol i s s i e b el

REPERTVM DECIMVMSEXTVM.

Demonftrare quomodo Diametri, ¢ femidiametsi totius cirenli effici-
unt duos angulos rectas , dum contingunt extrema in circumferentia ejuf-
dem circuli. Et ut ifte Diametrs non funt majores linee illarum que pof-
Junt fieriin sllo [ine contactu centri.  Verum anguli, qui per iffas lineas
efficiunt in.cadem circumferentia , tamfuntrecti, utille equales ad eaf-
dem Diametros, '

Defcribo circulum A ex centro B,ducog; Diametrum ¢ p,quam
divido in16. partes zquales,& per propof.r.quarti extendo ad cir-
cumferentiam diftantiam c 2.0&avam partem diametri cum linea
redace, & per eandem re&tam cF@qualemad cr,decimatexta par-
tecjuldem Diametri, ducoque{femidiametrum BF, qua quiame-
dium dividit arcam cE 1 punéo F, dividet cadem ratione medi-
am chordam cE, quz cam {ultentatin pun&o ¢ per 1.corollarium
1. reperti,perque propof. 3.4 erit cadem chorda ¢ mediumdivi-
fa &ad angulos retos cum eadem {emidiametro BF 1. codem
punco c: quodato, dico hanc femidiametrum formare duos an-
gulos rectos cumextremo ¥, ininterfedtione cum circumfcr;ntia

circu-
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eirculiin eodem. pun&o, quo angulus BFE, alterque Bre, cujus
demonftratio eft clariffima,quiaexiftente chordack dupla,latus
polygoniregularis quinquagintaangulorum,,quod poteft infcrie
bi cidem circuload chordam ¢k , latus polygoni regularis quin-
gentagoni, quod eidem, etiam potelt infcribi per reperti anrece-
denuis corollarium, primum, & quiaalia chorda ¥ eft zqualis ad
illam ambxque ad duas junétas, ut una (ola, @qualesad chordam
polygonum cE eriteriangulus CEF, quz deomuibus cribuslineis
formata (appello criangulum infallibile ifofceles) per defin.1s.1.
perqueeandem erit unaquaque duorum triangulorum zqualium

FEG,FGc,quam dividunt per medium cumbafi communi ¢ fore

mandoin {olo angulo  ¢jufdem trianguli infallibilis duos angulos
rectos : rem nunquam auditam necexcogitatam, quare fecundim
nomen meum vocabo angulum Molini: & quia propofitio ejufdem
lib.demonftrat,duos angulos trianguli Ifoceles, qui fupra bafin
funt,efle inter e xquales,extenfaque duo latera zqualia , erunt fi
militer zqualesinter feduoanguliquifuncfub eadem baf;linquo-
que demonftratum effe angulos rectos qui caufantur per fectio-
nem achorda ¢k, &diamertum BF in punéto G, geltirem oppido
audire quempiam, quimihi neget, non effeinter e zquales qua-
tuor angulos rectos EGF,EFG,CGF,CFG, quiarciplatales funtper
eandem.propol.1.ut & per 4.8,& 26,¢juldem,quod mihi primium
inanimo, atque hos angulosita effi&os in circumferentia circuli

cum extremis Diametri & {emidiametri voco angulos circulares, o

ut vero demonftrem. duo ultima,facio prout poflum Diamefrrum& ==
3 p ; :

2d femidiametrum BF cam extendendoad punctum H,ducogsdu-

as lineas AE, HC, cum quibus formo triangulum Ifofceles CHE,
quo fado,dico Diametrum. HF iftasque duas lineas omnes tres
inter fe equales, & xquales inter fe angulos circulares, formato(G
{uprapu ] : . 3 -
trianguli HEF,uceft angulus C, ‘trianguli HCF ct propol.gl. 5
guiafacti lupraduos medios circulos FEH,FCH,fitg; retus circu-

Varis anoulus diametri HFin extremoF, per poﬁc?adcmonﬂran-
. H dum,

p&um A cum f{uis extremis.quia exiftendoangulore@o E |




 trianguli FCG,angulufg, H trianguli FHE & angulus H trianguli EHC,poff

- angulus teius non potefivalere magisquam duo angulirecti.
& r L 3

~ tellateraliumicujus diftantiaest una deso. partibus totins crrcumferenti, al-

NEW LRI A
dum erantque omnes tres anguli circulares CF,E, inter fe xqua-
les per primam communiums fententiarum,ut {unt inter (e, & z-
qualiter finitireliqui duotrianguli cH¥,FuE, eorundem crian gu-
lorum,perque eandem & converfam propofitionis 4.primi,quzeft
6.zqualis Diametri/HF ad unamquamque duarum linearum HE,
HC, emnefquetresinter f€ : & quia funt @qualia duo latera HE,
EF,adduo HC, CFduerum triangulorum zqualium_ HFE, HF
C,quz funt Diametri HF, ut bafis communis & angulus E unius
qui eft rectus, et zqualis angule Ciaiterius,erit bafis communis H
F ¢qualis unicuiq; duorum aliorum laterum HE, HC per cai dem
4-propof.primi, quibus fatisfacio meo promiflo, linealg; EH, CH
appello collaterales videl.ad Diametrum FH. - :

: COROLLARIVM PRIMV M.

Hine evinciturfinitam effe quantitatem » fenvalorem méga/amm jam.
deperditisillis que habebat angulus E trianguli FEG , ut perdebat angulus C

per wltimam partem propofitionis; 2, priivsy eft immemorabilis traditro.Trs-

"COROLLARIVM SECVNDV M

-
Similiter, fiinter Diametrum totins cirenli ¢ quamvis duarnm linearum
. . . . d . L4 4
feva de 10.cjufdem Diametri, cadent infinita linee expunito oppofito, nnde

Concurrunt dusg extremse erunt omnes ille cum fuis angulis civenlaribus inter
Je aquales,uinde incipiat e[fé finitus angulus oppofitus unde duowniur.

REPERTVM DECIMVMSEPTIMVM.

De-
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Demonitrare centefimampartem civcumferentia totiuscirewli tme/-
Selmeam rectam,ut eft trigefimafecundapays Diametrs,

Defcribo ut poffum circuli A ex centro B faciog; diametrum C
D.quam dividoin 16.partes gquales & perpropof.1.4.extendo ad
- circumferentiam diftantiam Cz decimath fextam partem Diame-
- tr1 cum arcu E7F, & duco duas chordas 2quales CE, CF, & poly-
- gonum EF, cumquo formo triangulum infallibile FEC, divifum

er medium cumbafi CG in forma, quam demonftrat repertum

antecedens,fa&oquecentro punéo F, & femidiametris duabus li-
- neisequalibus FC,FG,defcribo circulum CG H, quem divido pet
'} mediGcum diametro GFH & per 3.1, notoin eadem diametro di-

ftantiam Gl 2qualem ad Bafin GC,quam diftantiam dico eflecen-
telimam partem circumferentiz circuli €G H,tan{quc lincareéta
ut elt Gl erigefima fecund apars diametri GH:hocut deméfirem
ita procedo, quia per 4. repertum media proportionalis eftlinea
- CFinter Diamerrums DG, & partem divifam CG, & per cjufdem
primum corollarium eft eadem proportio ejuldem Diametrt DC
d mediam proportionalem CE , utilla, qua habet mediam pro-
ortionalem cum ¢G, parte divifa ejufdem Diametri cum per-

f pcndiculari EG , &quia proportio hujus Diametri DCad me-
- diam proportionalem, CEeft decem , feque copulatin, gene-

re diminutionis, erit eademillade CEad CG & ¢converloinge- .~ &

nere augmentationis , proportio GCadCE , vt illa cjufdem’
CE ad Diametrum CD, & quiaduplex eft Diameter GH, ad me-
diam proportionalem CE, utinter e fint zquales omaes quatuor
line¢ EC,EG,F,CFG, per repertum antecedens,& {emidiametef
FH zqualisad femidiametrum FG,eruntomnes s.inter fc perpri-
mam communium {ententiarum; & quia pofitadiftantia Gl zqua-
lis ad GC, & ifta GC eft decima fexta pars mediz proportionalis
CE,utelt CE Diametri GP , eritdiftantia GC trigefimafecunda
Haiai® o pars






pars Diametri ¢, & centelima circumferentiz circuli ccu per
15.repertum, quod non poterit negari,& quia defcripfi ex centro
£,cumdiftantia duarum femidiametrorum zqualium Ec,Eg, cir-
culum cGx, equalemad circulum ccu,&fi per 3.def, 3.non fe fe-
cantut per 2;nequeabfeindit Diameter pc ,fequitur quod necef~
lario tangit duas, illequeduz inter {cin cadem diftantia c ¢ centes
fima parte circumferentiz circuli ccH, quadiftantia tam erit ea-
dem lincareta uteft 1 trigefima fecunda pars Diametri ¢H, ut
' dico. Neque negabitadveriarius duos hos circulos fe invicem tans
gere : iraut fe mutuo non fecent, hinc per reperrumy, antecedens
omnes 4.femidiametri£c,E6,F c,F ¢, funt inter fe zquales, perque
corollarium fecundum omnes linez, qua cadant ex centris k,F,in-
terillam diftantiam communem ca; erunt fntra fe ¢quales, necel-
farioque mihi concedetur,cofdem hos duos circulos non fe fecares
quo fatisfeci promiflo. e

- “Demonflratio Secunda bujus Reperts. ,

Defcribo circulum adivifum in duas pates zquales cum Dia-
metro B c,diametrum vera in 64. partes quales,unamqueillarum

Bz extendo ad circumferenciam utriufque partis Diametri cam ar-+

curr6 :ducoquelineam¥c.: qua per 1 s.repertum cft 100 pars to-
ius cireumferentig cjufdé circulnaltera 3 2fug¢ diametri, & per 2.co-
roll. unaquzque duarum BF,8 G, mihidabit ducenties eandem cir-

cumferentiam, & per pro{po[.u. r.erigoadangulosre&os expuncto £
B, fac?oquc partes oppofitas pcrp_cndicularcm DE, qua fangitcit=

alum in totadiftantia ¥ ¢, quam medium dividoin punéo s, neds
illam {ecar,ut quzfivit Euclid. in 2. propof.lib.3. Hocutdemon-
ftrem fumam propof. : 2.ciufdem, perque illam ita difcurro : Duco
ergo (ex punéto B, ubife fecarad angulos re&os perpendicularis
umdiametro)lincarecta sF,quamille dicit fefecarearcufg; quem
fultencae BF,accipio punétum H,prout volo,ducoquclincgs 3 CI,
FH,HB, & quia angulus ¢ ¥ B eft rectus per 32.fecundi, reliqui duo
H iii angu-
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anguli FBC,CBF, funt zqualesalteri recto, omne(; tres triangu-_
1iCFB,FBC, CBF funtzquales ad duos , quos caufat linea BF, in
contactu cum perpendiculari DE in punéto B , fique feparctur ab
illis angulus CBF communis, manebit angulus FBD zqualisad B
CF,& quiaincirculo eftquadrlaterum BCFrl,anguli(’l; xpﬁus op-

ofici CBH,CFH funt xguales ad 2. reftos per 22.tertil, erunt duo
anguli FBD), FBE,quos cau {at linea BF, cum perpendiculari DE,
zquales ad duos BCF,BHF,eritque demonftratum angulum BCF
zqualemangulo FBD Quare necefle eritangulum FBE, quic(t
zqualis anguloaleernc FHB &c. & quia per primum corollarinm
repertiantecedentis finitus tantum eft angulus BCF medietas an-
guliFCG.perq; idemrepercumretriuntanguli circulares in pun-
&is F,BG, Arqueillaquainuno funt equalia,inter fefunt &quaiia,
per primam communium {ententiarum. ‘
Inhoc iam adverfarius cogitur mihi concedere omnes quatvor
angulos FBE,FBD,FHB, FCB, quos formavi auchoritate prazce-
“proris noftsi Euclidis,efle inter e 2quales ; guod non effer,fi valo-
remhabererangulus C, finon differens effet angulus FBE anguli
EBD,uteft angulus FHB anguli FCB,ramque &qualis angulus FB.
Ead angulum F+i3,utangulus FBD , adreftantem FCB: & quia
per modoallegatam propofitionem 22.3.'¢jufdem Euclid. junéti

" duoanguh oppofiti FCB, EHB valent totre&tos quot reliquiduo:
oPpoﬁti CBF,CFB,quadrilateri BCFH. Atque hiduo CBF, CFB:
funciamreéti & inrer fe zquales,utfint eirculares. Videamus quo-
modo quis mihinegabitreliquos duos anguios oppofitos C,H,efle
acutes, quia, perultimam partem 3 2.primi,non poteflt valere to- -
tam. triangulums , fed duos angules reétos. ‘Similiter confite-
bicurre&ueffe curvum fpacii BF , utipfius zqualis BG , & per
confequens tota diftantia FG- centefima pars circumferentiz
citculi A » Ecerigefima fecunda Diametri AC fecundim meum
intentum,  Ira durante hac diftantia tangic perpendicularis.
circumferentiam , neque tamen illam fecat , quia angulus

eXtrin.
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<xtrinfecus prx,formarasin pun&o F,ubi incipit concurrere cut-
va cum reé&a,eft re&ta,quia xqualis ad incrinfecam cireularem £ s,
utelt incrinfeca K ad intrinfecamcircularem cFL , omnetque
quathier angulicirca ipfum p_un&um F inter fe zquales, & zquales
ad 4.re@os,tandemque non fe {ecant perpendiculariter, quia fi fe
fecarent fieret hocincircumferentia,quod non fitneque ad hanc
diftantiamF g , quz cft zqualis ad cc ubi fe tangebant dnocirculi
¢ Gn,c GK,cum Diametro ¢ p,demonttrationis anteceden tis,quod
‘rantolabore hocinvenerim. , nomeén ejusut valorem indicem ap-
pelloFigueroam, nomen familiz Dominorum de Garcia.

REPERTVM DECIMVMOCTAVVM

Demonftrare[/ummatim, antecedentespropofitiones, ex quibns aliquid

probatum in repersis antecedentibus, effe finitas, quianen funt nniverfa-

- s ejus demonfiratignes 5 quia tales fininntur unacum angnlis in guibus
- fundabanturreliguas vero omnino falfas. : s

Articuls Propofitionum finitarum.

1. Primam,finitaelt propoftam celebris 47.1ib. 1. quam invenit
Pythagoras,poltlineas duas £F, E6, quibus formatur triangulus E
F G medietas infallibilis, {unt inter fe quales, rectique duo dnduli
fupra bafin r c,ut tertius angulus & fit finitus,prout apparet in figu-
rarepertiie. e .

2. Propofitio 31.libri6.cft finita per eandem rationem.

3. Propof.13.lib.6,itidem erit,quiainter diametrum HF einfdem
ﬁgurz & partem fcGamr¥ac ,elt per quarrumrepertum mcdla‘pro—

“ portionalis chorda £F,qua utfit 16. pars Diametripono quod‘v'{-
leat 16.quod alio ponerem,quodvalet 256, ejufdem Diametri,illi-
que perpendicularis£¢ cft zqualis,quam Euclidesdicitquod non
yaler plus quamradix 25 5.quia mediacft proportionalis inter HG,

_ qua
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quavalet 256, & GF qua valet 1. quia fervat e¥ cum re eandem
proportionem,qiam retinet Diameter uF cum media proportio-
nali F£, per primum corollarium ciufldemquartireperti.

4. Libritertij 35 eft finita eandem ob caufam,quia rc&angulus
qui fiebat & duabus lineis, equales ¥ 6, G erit mator quam illede
#G cum GF,non erititaque , quando {ecat Diametrumaliqua li-
neaobliqua, nequead angulos rectos.

5. Ultma propofitio libri 2. patebit,fitriangulus unde debebat
fieri quadratum chm zqualis ad illum anguli finirt vel duorum
utfuntduo angulic,E, trianguli infallibilis cEf eiufdemu figura
reperti 16.{i primo non fiat parallelogrammum angulorum zqua-
{is valoris ad 1llam_ per propof.4a.libri primi. Ergomelius erituti
reperto meo 4. quia ipfius demonfratio univerfalis tam ad erian-
gulos angulorum finitorum , quam ad illos qui habent candem
vim. :

6. O&aua propoflib.6. cum fuo corollariofinita eft, quiatam
reGtuseft angulus E triangult HEG ejuldem figure , reperti 16,ut
eft angulus G trianguli HGE , neque efle inter fe 2§ualia duola-
tera HE,HG,neque per 7 propol. fexti,zquianguliomnestrianguli
HEF,HGE,F GE,maximus duorum HEF,EFG,quare non erunt {imi-
les omnes tres, ned; eadem proportio HE ad EF, quz de HG ad GE:
neque contra pars erit zqualis ad cotum cafum impofiibilemu, per
9,communium fententiarum.

7. Sextaprimi librierit finita per rationem ‘nreadiftam, quia
non funt zquales duz linez HE,HG oppofitz . & duos angulos re-
&tos\e, G trianguli EcH, debendo ita effe fecund um Euclidem,er-
govalebitipfius demonltratio,fi fiat comparatio laterum trianguli,
cuiusanguli funtalicujus pretii, neque finitos vel ad minimum an-
gulorum quifint ¢qualicer finiti,quia ad tales fe opponent necella-
rio,laterazqualia.

8. Penultima librifecundi ralis eft, quia duzlinez zquales ¥,
lsj c.ci;fdcm., figure reperti 16. uteft Diameter ¥ cum collatera-

HE &C.'

. Sep-
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9. Septima primi talis ett, quia cum triangulo EFG enifdemfi.

gure , cjulque zquali CFG poterit formari parallelogrammum
retangulum, omnefque linez qua inibiducentur , eruntinter fe
xquales & xqualesad 4. eiufdem parallelogrammi vel tianguli E
FG,CFEG,per..coroll 16,reperti. 450
. 30, Dctimafextaeiafdem libri primitalis eft, quia angulus ex-
terior EGH trianguli EFG, ejuldem. figura,reperti1s.clt zqualis
adunamquamque duorum-intrinfecorum G,F , quia perdiditva-
loremangulus reftans E. :

11. Decimafeptimaejufdem primi libri e talis, quiase&i & in-
ter {e zquales funt duoangulioppofitiF , G, ¢juldem uianguli
EFG. .

12. Triangulus infallibilis monftrat vitium propol.20.eiufdem
primi libri;quiajunéa funt duo latera FC,FE,in re¢tum,ut una {o~
lalinea erunt zquales ad Bafin CE ,. quz refpicit angulum Moli~ 1
na. ; |

33: Vigcﬁmachundacjufdcm libri 1. finita eft percandemra-
tionem. b

14. Ultima.communium fententiarum dicit duas lineas retas
pon claudere fuperficiem, dico autem egocam pofle claudere in.
virtate trianguliinfallibilis CEF,cjufg; lincationes non vero clau-
dent fi fint parallele. _

15. Ultimapars 21.eiufdem libri manet finita,nam fiexduobus
-angulis F,G,trianguli FGC figurz 2, rcpertiantcccdcntis , erigd:
ufque-adcentrum circuli A duas femidiamertros , formoque cum
illis bafin communem FG,triangulum eft per propoﬁx.é. eriyme-
dictas ejufdem FGC ideoque finit1anguli unius, ut & reliquorum,,

-t fintangulieentri minoris trianguli primi, unde incipiunt fini-
rianguli pex z.corollariumejufdem reperei 1 6.atqueitanonerunt
difterentes anguli unius ad alteras fupra eandem bafin commu-
nem EG, utr putacEuclides , finon quod putet reftos tam:matoris
quam minoris circuli.

16, vigelima quinta ciufdem lib, 1,talis manet: nam fi in.Figucl;:E
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bafi eiufdem triangull FGC reperti antecedentis fumantur duo
punéa prolibitu, indeg ducanturlinez ad angulum feu pun&um
C,erunt tales linez zquales ad duascollaterales CF, CG, tamque
re&ifupra eandem, Figueroa anguli circulares unius & reliqua-
rum,peridemvcorollarium repertiz. i

17.Vigefima {eptima primi mulcompatitur, quia Diameter HF
reperti decimifexti cadit perpendiculariter fupra Bafin fupraex-
tremitatem duarum linearum reétarum zqualium & non paralle.
Jarum EFsEG, ut cadit lupra alias duas CF,CG, formoque cum il
liszqualesangulos tam in parte interiori quam exteriori haud fe-
cusac {i fuiffent parallela, :

18. Idem accidit 28.dib.prim1 per eandem rationem.

19. Idem quod dicit 29. ciufdenilibri de lineis parallelis, con-
tingetetiamad duas EF , EG einldem figurz repertiz6. quz hoc
non funt,quia exangulo finito E veniunt. '

20. Idem quod demonftrat 14. ciufdem primi libzi fuccedit in
eriangulo infallibili,quia angulus rectus G,ubi fe pcr‘mcdium divi-
ditBafis CE cum. Diametro HF eft rectus , ut uterque angulo-
rum Molina qua concurruntut forment duo latera CF, EF, egre-
diendo ex eifdem pun&is unde egreditur Bafis CF , ideoque ha-
bebitifta diftinctio curvum du&tum , quiapef curvum & reétum
clauditur fuperficies, ut facittriangulus intallibilis duarum linea-
gum zqualium & parallelarum, non ut notatum ia articalo deci-
moquarto, :

21. Ultima pars 31.ib.3. manet fine fundamento : namutin
ﬁgu?‘a fecunde demonfltrationis reperti' antecedentis apparet,
puné&ums H poficum inter BF, medicratem Figueroa, noneftan-
gulus , fique eft ipfius oppofitum C, eft ac fi non fuiflet, quiavirtu-
temabfcondit. Atg; irainterifltos duosangulos H,C,vel utreius
dicam punctos, non poteftefle , neque eft ticulus maioris reque
minoris,ut vult Euclidesin ifta propof.

-

1 l‘i Arfl‘o‘
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Artscuds Propofitionum falfarum.

1. Falfa eft 2.propofitio 3.1ib. quialinca Figueroa tangit & non
fecaccircumfcrentiam cigculi A figurz anteccdentis.

- 2. Quartaeiufdemertiilibritalis eft,quia exiltentezquali Di-
ametro HF figurz reperti 16:adqueipfius duoscollaterales He HE
manifeftum et (i ex pun&q p. ducatur linea re@aad pun&uny ¥,
quod ifta per mediumfecetur cum HE, quia diameter cb zqualis
ad Diametrum HE , & per primam communium {eatentiarum o-
munes’ linezinter {e zquales.

3 Seprima ciutdem lib.tertii talis elt , nam fi.ex pun&opofito
inarticuloantecedente,qug fecabatlineam e wcum qua provenie-
bd ex punéto D,ad!pun&u_m-F,duccn.tur infinicg lineg;non errcul-
laratione majorilla.qua per centrum tranfibic,zqualis ad collate-
rales,utfunt He,HE,ad Diametsum HF,

4. Ocauapropol 3. hibritaliseft, quiatam. azqualis erit linea
relta EG H, qua ducitur ex.puncto B per mediam circuli ceH pri-
me figura reperti antecedentis , ut erunt inter {e infinitaces illa-
rum qux ex codem; puncto g, ducentur ad eundem circulum ine
ter Figueroamc g,utfincinter e ¢quales dug line¢ 2c Ec.

s.Undecima einfdem tertiilibrifimiliter eft falla quratangendo
exterius duos ciccnlos c6 H,cGK, clufdem figure demonftrationis
primzrepertiantecedentis in diftantia Figucroa eruntfine nume-
rolinez,queinillafientutnon tangant cencrum circuli ¢6H,ur
fit rota linea divifibilisin infinitum per 1, corollarium gi réperti,
idemque evenier, fiintus defcribatur alter circulus, quitangatex
aliquo-punéo vel fumpto alio centro prolubituex duabus femidi-
ametris FC,F G,

6. Duodecima libri tertijeademeeft; per eandeme rationem:
=. Decimateruta tertii falfiflima eft per candem rationem ante-
Gedentem,cumguc majorieyidentia. Y
: : S 8. Pri=



GEOMETRIC A
8. Prima pats 14 cinfdem tertii libr fimilicer eft falfa,quia zqua-
les funt , Diameter HF , duzqueeius linez collaterales figurzre-
perti16.{iqueinter iftas collaterales fient lincz inﬁni.taz',_non pro-
pterea minds eritzqualis Diametro qug fueric magis citca cen-
trum B,quamillaqua fuerir magis elongata.
9. Quintateruifal(aeft,per candemrationem, S
“10.0mnium vero falfiflima eit perniciofa illa propofitio 16, lib.
3 eiuf(; coroliarium,adeo ut mirumfit, tam mifcre ha¢tenus muns
- dum czcutiifle, quarelolam hanc demonftrationé pofui Figueroz
in reperro-antecedente, Magis vero demiror homines tam doctos
eciamhodierni fzculi, non deveniflein hanc hzrefin,quod unali-
nea refta non tangicin circumferentia magis ,quamumcumf)un-
&umeexiftendo tale quod per definitionem fuam eft indivifibile:
fine ullaloci circumicriptione : neque confiderafle lineam, fuper-
ficiem & corpus,unde navis conftar,quz it reditque per munduny
fultentacur fupra corpus & non fuprapunétum,quod fi fupra pun-
&unmy, {ulfineretur,{fequetur neceflario,tale punéum efle {uperfi-
ciemzqualem(ad minimum)huicnavi, & per confedhiens corpus:
quod eflenon poteft, fed:contrarium potius, aliquod millena mil-
lium. pun&oruminon poflunt formare minimam partem ab{cif-
fam ab alijs tot millenis millium lineg Figueroz ultra hoc.quod it
impo(libile pofle fieri a manu artificis,quia per eandem rationem,.
& illapunétaefle cogerentur, uteft forma (fi puncta fuiflent ali-
quid) quia per &, communium {entétiarum iviflcris fupra punéta
que non fumus,quodgy Deus prohibeat, ut necfieri poteft,utcen-
tefinN pars circumferentiz rorundiffimi globi , unde elemenza
formantur Aqua & Terra; non fic nifi fuperficies eaque rectiflima,
quanquamalta depreflaqueloca, quz fe per terram monftrant,ad:
eculummonftrantcontracium; cii navigamus permare quietum,
Quare concedendumimihi ccelos tam firmos, prouteltterrapla-
netalque & ftellas perfe moveriretinentesin curfuordinem,quem:
cis Deus dedit,non vero circumgyraria motu cujufdam primimo-
bilis,ncfinxeruncilliqui ucfalvarent falfas fuas apparentias dictam-
L 1, que:
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& propofitioné 16.3. ejulg; corollarium, perfuaferunt nobis quod
iptis vifum fure. Denique concedat mihi adverfarius necefle eft,
ccelosnon effe plures quam tres ut habet epiftola Pauliad Corint.
2.cap.11.quaergo doétrinaillimihi irmitatem & mmmobilitatem
harum demonftrabunt, ne quid dicam fententiam. S Chryfofto-
mi1 reliquorumque fanc¢torum patruims , hominumque do&torum,

routrefert Benedi€us Pereriusin quzitione nona fecundilibri
{upra Genelin, -ncqucfacit mentionem $.Scriptura, Deum man.
dafle immobilitatem alicuius ceeli, utfolis & lunx tecit, quarein-
eprum eritde immenfa Dei {apientia hoc ftatuerc,ut mandat par-
ti,hpc quod rotumexequihabet necefle.  Quodadme, firmiter
ego ftatuo credoque non cfle plures quam tres caelos, fupra quos
raptus fuit S.Paulus, horumgue ceelorum immobilicatem, prout

demonftravi , habens pro me opiniones aliorum do&drum viro- |

Tum , inter quos quidam Philaftrus Brixcenfis qui non. verctur
condemnare utcontra Fidem, : _

11. Propofitio 11. tertiieft falla quia erunt infinitzlinex qua
venient a diftantia linez Figueroz ad centrum , ut nullaearum fit
Diameter BC fuper quam perpendiculariter caditlinca DE, qua
tangit,non. vero fecat circulum A,in eadem diftantia Figveroz.

12. Decimanena eiufdem ;.item cft pereandem rationem.

13. Vigefima fexta teveij itidem falfa , cum fint zquales anguli
circulares Diametri HF,deque eius collaterali HE in circulo Axe-
perti 16.non Proprerea{unt zqualesarcus qui fultentant, fed val-
de inzquales,proutapparetin figura. ;

14. Vigefima o&avatertii talis eft pereandem rationem.#

15. Trigefima fecunda cinfdem talis eft per demonftrationem
fecundam reperti antecedentis. ;

16. Trigefima fexta terai falfa eft , quia quadratum quod ficbat
¢hinea DC,que fecundum Euclidem tangit duos circulos CGH,
CGK, in folo pun&o C,cft major quadrato quodficbare parte D
G,quiaincipitprimum tangere ex pun&o G, durareg; c. nm&um
eius pertotam lineam Figueoroam GC; quz eft davifibilis in‘inb-

nitum
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nitum per I.coroll.repertg. . . :
- 17.Ultima propofitio ejufdem tertiielt converfa ad anteceden-
temu,falfaucilia per eandemrationem.

Suntergoinuniverfum 3 7.propofitiones ,duo corollaria & ulti-
ma communium fententiarum,qua ex elementis Euclidis impin-
gunt,juxtaid quodin hediernumdiem potuiinveftigare,proutli-
qui demonftracum, ex his mendofz funt6.14.29. primi,& ultima
¢ommunium fententiarum,& finitz aliz 1o,eiufdem libri 2.fecun-
di: tertiializ a.fextilib. :.una cum corollorio,alizque 7. cumque
corollario emnino falfz, (olius 3, libr1 ; Quarum 34, propofiuo-
num,2.corollarioruminfra particulatimfaciam mentionem, nu-
meratis primum finjtis hac ratione, :

Ex primolibra.
7. Propofitio, Articulus 9.
£G. Articulus 10. s
7. Articulus 1.
20. Articulus 12.
21. Vimapars, Articulus 1,.
z2. Articulus 13.
x5, Articulus 16..
- 17. Articulus 17..
28, Articulus 18..
&2 47.Hecatombes Pythag. Articulust.
- Ex fecundo.
B. Aiticulus 8.
: : Ultimay Articulus ..
ExiEerctov: i
3. Parsultima,drtsculus 11,

(=]

35.4rd-
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35, Articulus .

© gy

Ex fexto.

8. Cum Covollario Articulus 6.

13. Articulus 3.

31, Articalus 2.

Atg;he [t 17. propofitiones finite cumuno carpl[amr.

Fal(xx Propofitioneslibri tertij.

2. Articulus .I.A |
4. Articulys 2. ‘
7. Articulus 3.
8. Articulus 4.
11, Articulus 5.
12, eArticulus 6.
13. Aarticulus 7.

14. Dicoprimampartem articulus 8.

x5. Articulus 9.

Falfiffima 16.cum corollario Artictlus 10
18. Articulus 11,

19. Articulus 12.

26. drticulus 13

18, Articulns 14.

32. Articulus is.

36. Articulus 16,

Vitima
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Vltima, Articulus 17.
He funt v7.propofitiones falfa cumuno corollarso.

Similiter finita erit prima pars mei reperti 2.ultimag; eius fecun-
di corollarij, quia nonpoteft inveniri tertia continua proportio=
nalis in gencre diminutionis ad daas lineas qua {untin proportio-
ne fexcentorum & quadruplaut apparebit in t.trium figurarum(fi-
ne demonftratione) quas in pofterum ponam in commodum fpe-
culativorumingeniorum,ut deveniat gqualis totadiameter circu-
Jiad lineas collaterales,quia reéta afeédit ex punéto Hdiametri H
Iin media Figueroa HL ob céverfam inillam re&itudinem ducen-
tefima partis circumferentiz circuli HNIO, eadem ratione qua
facitalia medieras ad partem contrariam, totamqucillam per re-
| pertum antecedens, Quare inveniendum per propof.11.6, quia
demonftratio ejus nonrefpicit angulos rectos ut hzcmea. Unde
patet admonitionem hanc noninutilem Mathematicis , quipon-
tes conftrui curant,quibus foflz fternantur. Impoflibile effe meti-
ri exa@é diftantiam foff per unam ftationenv (prout non ira
nuperinloco maximi momenti,ubi-maximum damnum propte-
reafa@um vidi) fiprafertim inftrumentum quo utiturnon fuerit
maius,quam una 64 partium latitpdim’s foflz velalterius diftantig,
quamvelitmetiri. Nihilitaquefuccedet, finon obfervet particu-
lariter ne formerangulos finitos,nifi maxime quantitatis quam po-
tuerit. Dico quanto magis anguli eruntzquilateri tanto melius fa-
tera erunt menfurata, e y
)\
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GEOMETRICA 77

REPERTVM DECIMVMNONVM.

LQuadraretorwm civeulum propofitum, fén dare quadratnm cujus ares
equalis ad syeam propofirs civculs.

Proponatur circulus A, huic dem quadratum zquale quead
arcam:Hoc ut fiat, divido ut poflumin 4. parres xquales cum dua-
bus Diamerris infinitisBC,EF,qua fe fecant per mediumad angu-
losreftosin centro D , unamillarum divido in partes 64.per pro-
pol.1.4.Eucl. duco ad circumferentima duas lineas BG, BH ¢qua-
lemunamquamque ad Br,64. pargem cumarcu GzH ponoque CE
zqualem ad oppofitam BG, & CK ®qualem ad BH, ducoque duas
lineasintet fe &quales & parallelas GI, HK{que [e interfecant
cum Diametro EF in punétis L,M) camque illis formo due paral-
lelogramma @qualia GBCI,BHKC, quiaomnes tres GI, BC, HK
inter fe zquales per 16. repertum : ducoque duas femidiametros
DG,DH., quzdividuntin duo triangula zqualia unumquodque
parallelogrammorum GBDL,BHMD, per 41,1.& 11.ciufdem dug
linez infinite & parallelz GBH, ICK,unde extrema Diametri BC
quz per 3o.¢jufldem erunt fimiliter parallelz ad Diametrum EF:

quo facto dico aream Trianguli BDG effe duodecimam partem

«arcz propofiti circuli A, parallelogrammi@ GBDL centefimam,
dequeunaquaque duorum GHML, GBCI, quiafuntinter fe ¢qua-

lessquinquagefimam ,atque totius parallelogrammi GHIK vige-

fimam. quintam. Areaque quadrati, quod fiebatde linea quz ex-
trahetur ab aliqua earum,erititidem zqualis ad propofitum circu-

lum.Demonftratio ejus eft evidens,quia enim re@i {untangulicir~

culares B,G, Trianguli DBG, venientes é circumferentia circuli
cum extremis duarum {emidiametrorum DB, DG, per meum 16,
repert.hincquetrian gulo @qualis eft alter DBH,quia eft media Fi-

ueroa BG, bafis unius zqualis ad BH bafin alterius totusg; trian-

gulusDGH ¢qualis utrig; cuius bafis eftintegra figucroa ¢ Hrifteds
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eriangulus ad paralielogrammum. reGtangulum ¢ oL, quem dixi

valere centefimam partemare circuli propofiti A, in qua fiinter
Diametruminfinitam £F parallelamqueinfinitam ¢ H,duco prout
poflum 100 parallelogramma #qualia unaquzqueadidem 68p L,
aream{; iftiusita compofitan efle zqualem,ad cundum circulum,
ut erit illa parallelogrammi que formarainter duas parallelasinfi-
nitas GH, IK,cum so. paralleclogrammum unumquod§; ad rectan-
gulum 6B c1ad 25.adidé parallelogrammum e H1K, polt§; per de-
monftratum in 4.corollario 14.reperti, area retanguli qua fiebat
de Diametro Bc cumlinea BN, so0. partes de 64. cinfdem Diametri
numerando a B erit ¢qualisad dika tria parallelogramma, perque

3 quartumrepertum educe lineam potentem,qua erit latus quadra-

ti quod quarebam.Et quia iamx mihi conceflum elt ab adverfario
quianoh invenic: erigo per 11 primi perpendicularem xo , qua
‘valetradicem7o00.ducoquelineam ¢ o,qug valeg md_iccm 896.mes
diamque proportionalem, vel lineam potentem B o, qug valet ra-
dicem 3200 . cum qua formo triangulum reangulum ex angulis
valofis 8oc,deque quatuorlineis PQ,QR,R 5,52, zqualemunam-
quamgquead B0, formoque per 46.1. quadratum ex eifdem literis:
@quale quoad aream, propofito circulo A ,poftiuftonumero habe-
bunt3z00. habebitqueynaquaque pro latere diftantiam. 87 du-
centefimam partem circumferentiz eiufdem circuli. Aliaauté 64.
diamerri, quibus fatisfecero meo promiffo dederogs arguméra,de-
monftrationemhanc meam fimilem primz 3. Archimedes inlibro:
de diuifione circuli, quo ufusf{umin ultimo corollario reperti 14.

} ut efﬁciam circulum quadratum {imilem:. Nota augem,{idividatur

i 5 ) : ¢ ;
- cadem diameter Bcin 32.partes 2quales, valebit eademlineca po-

tens Bo radicem 800, ut fit media proportienalis, inter eandem

- Diametrum & 2. eius partis divif in' punéto N numerandoaB ,
quadratumque quodinde fice , erit quoad aream gquale arez cir-
culi s, urelt quadratum PR s.. '

COROLLARIVM PRIMV M,

\ .

Hins

Al
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Hincinfertur , aveam quadrati Diametri totius cireulieffe in proportis.

e

e clm aveacirculi,ut fuit Diameter , wk32 cum 25, ¢ contrario area civouls ‘

que fichate Diametro ut dez 5,ad32.

COROLLARIVM SECVNDUM.

Itidem inferiur , lineam Steylin s.offavarnm partivm diametrs totius cir-

culi¢ffé Semidiametrum quadrati equalis in ares eiuscirculi , quia pofite ad
angules rectos,ut funt due Steydlin DP, DR fupra centrum D ejufdem cir-

enli A, valet 40. unaguague illarum o per 47. primi,radix 3200 lineaP 2y

cum gua formatus triangulus reﬂangulus valoris PD 9.

¢
¥

COROLLARIVM TERTIUM.

; Uk
Similiter infertur,fi ad Diametrum totius civenli addatur longitudinis ra-

dix cubica .}/bz ;thjd/in ¢erit Diamcter quadmti agualis quoad aream cuim

zalicirculo.
COROLLARIUM QUARIUM.

Infertur itidim.Si e diametro DP totins quadrati P QRS cxtrqbaturqy:zt'
tapars BR, [apragne quatuor quintas partes restantes DB defcribatur circs-
Jas e ceiniro Dy iffe circulus 4 erit aqualis in aca adidem quadratum. .

COROLLARIVM ..QJVIN'IVM. :

Simili mods binc concluditur 5 [i ¢ Diametro totiss quadrati extrglmtur
quinta parsyquatior paries qhe rempanent erunt Diameter circult, cupus e

erit dqua/k ad tale quadratum.
COROLLARIVM SEXTV M.

141/ (/] . 1 1 ] f”f’”m b!
I”ﬁ tﬂ (4. .eﬂdf )fCI § 4 aur fq /2
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| punctum B, deferibatur quadratum GHIK perpropofitionem 8. quayts En-
clidis, inferibaturque alter, CDEF pers. ejufdem majus quadyatum eritin
[proportione cum circulont3 2. cum 38.ademque cirenlus cum quadrato minoy
ut 25.cum 10,€ contrario ut deferiptum quadratum fit duplex, ad inferipturs
per 47 primutriangulus mistus Lvalebie 1 wnde portio M valet 2.

COROLLARIVM SEPTIMV¥Y M.

Ouemadmodum oitava pars Diametritotius circulieft major communis

meﬁtmz e/'uﬁiem Diametricircumferenticg, ¢f ufdem civeuls, per2.corollar,
14 reperti,ita guadratum quod formabitur de J.purze-c’/l mafor,majorg, com-
wnuts menfuracorumgni mediabunt quadratum talis Diametri & anfé
&qualem fecerat circalo unde erat Diameter. :

COROLLARIVM OCTAVV M.

.

Vigue minorproportio et , que poteft offé tripla [efquinitavaque refpicit
Diametrum circwli cum [na conferentiain genere angmentationis per z.coral-
darinmejufdem 14-repertisita quadrato facto de s. parte ejufdem Diametri
fervabit proportienem quingentuplam cum so, quadrate aree civenlieritque
fta minimaproportio quaeffépoterit.

. COROLLARIVM NONVM.

Itg prout circumferentia unins circwli fuerit divifa in partes aqua-
descum linea illarum que poternnt fucere , eritifta (ad minimum) aqua-
lis oitava parti Diametricum civcumferentia alterins circuli quafuceritdi-
vifacum aligualmeaillarnm que [éfecuerint ab eadems 0iava parte Diame-

i : Proportio quam habebit lineain longitudine qua etiam dividet cir-
cumferentiam unius cirouls com linea qua deviferstillam alterins duplicatis
Jervabunt inter [ quadratavel ayeam unins cum quadyatis vel area alterins
perpropofitionem 20,0, ex illa figuidem feimus 5 lineas it longitudine duplas

inposentiafuperficiali effé quadruplas. ey .
5y B Ordinet

¢
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Ordinet mihi quzfo quis hoc modo triplam [chuifeptimam
Archimedis, quz cumifta forma concordet, quam ego formavi;
cumtripla {efquio@tava,codem enim modo eft mediumutab utra-
que parte non eft minus quaruor feptimis pro 100. Dicoitaquiin
hodiernum ufque diem vendiderunthzreditaces velaliudaliquod
genus rerum neceflariarum dederunt 1 76. cum non deberent plus
quamu 175. Quomodo apparebit fifit comparatio in duobus cit-
culis zqualibus, cujus Diametri valebant Radicem 224, multipli-
cando per 11,224.potentia unius, ejulque quod proveniebat divi-
dendo per 14. utvult Archimedes in demontftratione {ecunda li-
bridivifionis circuli,cofdemd; 224. potentia alterius multiplican-
do cos per 25. dividendogs produéum per 32. fecundum primam
partem corollarii primi huius reperti:moftretg; mihi(fi fciat)quo-
modo numerus z2. fit circularis {uperficialis & quadratus uc eft
meus 2s.ipfiusque numerus 7.{it folidus & cubtcusuteft 8. Denig;

etomihi efficiat una cam. acutis {uis Syllogifmis, ut numerus
ipfius 22.fit primus congruorums , prout meus eftys .utd; extra-
hendo ex primo congruente , utego extraho ex numero 24. refta-
bit perfectiffima unitas, & quia non {cit(néc poteit facercjutinter
itavel non ficaliquod medium, ita neque hic ullum invenict effu-
gium,

REPERTVM VIGESIMVM.

s Circulopropofitoinferibere polygonum regulare,

Proponaturcirculus A,cui petis u¢ infcribam polygonum, pri-
mum regulare, ut eft triangulum gquilaterum : Hocut fiat divido
Diametrums Bcp in o&o partes zquales ut unaillarum i DE in-
deque extrema feu punéta duco perg. repertum duaslineas pa-

rallelas £F,p ,quas divido in tot partes gquales quot libuerit,quo -

facto,inveltigo quot de25. circumferentiz ejuldem circuli una.

L i quf
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earundem partium,quia proportio ipfius tripla felquio&ava, Cﬂél;’
i

GE® METRICA, 83
gueds 2qualis ad pE,occupabit unumquodque trium laterum tri-
anguli,dividendcque dictos 25.per 3 .invenio pracife ofto partes
cumunatertia, quare fa&o centro punéto o defcribo arcum EH,
inque circumferentia extendoillas 8. partes ulque ad pun&gm Is
ubi finiunt, utqueinveniam tertium, qui defiderabarur,dividoe-
andem:lineam pBin tres pactes zqualcs,tta ut docui in reperto 9.

‘'unamqueillarum,uteft oL, extendoad circumferentiam cumgr-

cuLlM; ¢quepunéto Mduco lineam M1 fupraquam per 1. propofs
h’b.primi formo triangulum. zquilaterum 1My, quibus fatisfece=
romeo promiflo; certiffimum enim ter o&o cum; efficere 2 5.cir-
cumferentiz circuli;cuius diameterefts. Sique A me petsturalind
Polygonumregulare efficiam. ,dividendo’2s, partes circumferen-
tiz per quannif3ratem laterum talis polygoni : poftque operando:
prout fupra,ut inveniatur refiduam,

REPERTVM VIGESIMVM PRIMV M.

Supra propofitam lineam rectam formare totum polygonum regulare,
quod fis infcriptum circulo..

Proponaturlinearecta as,utfuper eam formem primum poly-
gonum regulare,uceft triangulum zguilatcrhm infcriptum circu-
lp;hoc ut faciam (qualifcungs etiam figura fit) tormo primé fupra:
eam prout poffum quadrantem as ¢,dividoque unamquamque li-
nearymequalium as,ac , quibusformo angulumre&um Bac,in
unaquaque 16. partes zqualés & circumferentiam:velarcum B¢
in 25.earundem partium; poftper hoc quod demonftraviin meo-
decimoquintoreperto, quando Diameter totius circuli. dividitur:
in triginta duas partes.gquales, dividetur circumferentiain 100..
lineapropofita B medictas Diametri circuli + unde arcus sc elk:
quarta pars circumferentiz , ¢g; punéto p'medietate linez B eri-
go perpropoLit.primi, perpendicularem pE parallelam ad ac,.

L-llj; qp%






GEOMETRICA, "
que e fecat cum arcu B¢ inpun@o¥ , quo fatto quero in eodem

arcu B¢ punétum , inde terminabitur tertia pars numerando -

¢punétoc, invenioquequod feterminetin puncto ¥, ubi fein-
terfecat camperpendicularine , quia dividendo 25 partesper 3,
quantitatis laterum polygoni regularis , quaitemf{e terminatad

o&o cum ¢ utinreperto antecedente , utque refiduum inveniam .

vel tertiam partem quaro intra punétum 8.8 9. codem modo,quo
quafiviinter lineam pE o&avam partem Diametri 3D, quanquam
iniftafigura nonappareat demonftratio quant reliqui, ne confun-
derem cum pluribus linearum duibusillarum , quasducitAF.

quam divido per medium cum fagitta per L.repertum, fattoque

centro punéo 6 ubi abfcinditur cum perpendiculati pE, deferibo -

circulum ABF erigog; tertiam lineam BF cum qua formo triangu-
lum zquilaterum ex eifdem literis ABF infcriptis prout promiil,
per 4. primi funt zqualiaduo latera Ap,n¥ ad duo BD, DF, &adan«
gulos zquales Fp A, FpB,{unt latera zqualia AF, BF.& per corolla-
rium 15.4. unumquodqueillorum zquale ad femidiametrum, feu
lineam propofitam AB, Siquea me petatur pentagonumregulare
cadem conditione hocfecero,erigendo fupra quintam partemar-
cus Bc,numerando é pun&o ¢ lineam re¢tam AH ufque dum con-
curratin puné&um 1 perpendicularis pE poftg; eam per medium
feco per repertum 1.cum fagitta, qug fecat fe cum eadé perpendi-
culariin pun&o K , quo fa&to centro ex eo§s; defcripto circulo AB
"M 1L,intraq; pentagonum earundem licerarum fatisfecero omnia
s latera efleinter {e zqualia, duplofqueangulos A, ,trianguli Ifo-
fceles a1B ad angulumreltantem 1, fupra qualem eamformo pro-
ut demonftrabo in fecunda parte corollarii fequentis.

Eodeth modo formabo polygonum regulare heptagonum As
QRr osT infcriptumcirculo earundem literarum , lumpta ex co-
demarcu sc {eptima parte quz finiturin punéo N,numerandoex
c,operandoquein reliquis quod fit quia tripli duoangulias, tri-
angulilfofceles A0B ad angulum reftantem o, fupra quem cffor-
wo prout demonftraboin tertia parte corollarii {equentis, notet-

: \ ' que
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que fpeculativum ingenium,quomodo produusarcus sc, preci-
{eattingitangulosy, T,polygonorum pentagoni & hepragoni,utg
facicbatidem fupra reliquos, quz formabantur fupra lineam pro.
pofitam a3, {int licezin numero pares. :

COROLLARIVM PRIMVM,

1. Hincinfertur hac correfpondentia gnod eadem proportio quam habet
wreus BF cnm FCqui ¢ff duplex candem retinebunt duo anguls formati fupra
extremalineaproprofite AB cum roftante Foquiaommes anguliinter fe equa- .
Tes duogue A,B,duplices ad F. :

2 .Etquemadmeodum pars BH eiufdem arous BCoum partereflante HC
qus eit quadyuplasitaduo anguli ABLB AT trianguli Ifofccles, earundem lite-
rarum/fuper quam formatur angulus pentagonus cum angulo reffante AIB
itant quifgne duornm angulorum A,B; fit duplex: ad angulum I quem voco

Supremum. : ' Sl T

3. Vtg,arcys BNcum NCquies¥ ﬁxmplm ita duo anguli ABO,BAO tri-

anguli lfofieles earundem literarum cuf fupra formatur Heptagonnm cum

angulo restante AOB, quia :mufguifg;, anguloram factorum ﬁtpm /im’ampra-
pofitam ABeit triplex ad[upremum 0.

4. Hocy, modo difcurrendo abuno ad alind ufgue dum dicamus,pront ay -
cus Br.oum 1C quieit 20. ¢ quadrapla ita erunt duo anguli qui fient fuper
extremalinea propofite AB cum anguloextremos polygon regularis viginti-
quinguagons qui[wpra eam infcribetwr , ¢ quia per wltimam partem ﬁnm‘-
di corollars reperts 16, finitws & fine gnantitate eff angulys A trianguliCAI

- erit necefJario rectus angulus reftans (AB prout eff angulus cirenlars B ipfi
oppofitus valebitque unnfguifque duodecimpartes de 2. prowt debebant va-
“dere 3.amguli fi hic non perdidiffet valorem angulifupremiprout revera per-
diditper wltimampartempropefitionis 32 primi Enclid. Exiffenteque per17.
repertum Figueroa Ci partede 25.arcus BG, tam linea reila, quam cit alters
(,Zdecima [exta pars Diametri ACynon eff dubium quis futuras [it triangn-

- s Ifofeeles quiitaerit quiaformas fupraenm polygonum regularem viginti-
quinguagonum rmjoreomm,quiqﬂéwterit s qHia omnes anguli rectiinter

fe




GE®OMETRICA, 1)

Jeaquales  fecundum petitionem quartam einfdem primilibri Enclid.

COROLLARIVM SECVNDU M.

Eoders modo,qno eff comparabilis pars major que fumetwy ex arcu BC ni-
merando ex punito B‘ad valorem duornm angnlorum qui formabuntur fi-
pra extremitatem linee propofite AB abeadems erit arcus reftans ad angulums
fipremum hoc modos arcus BF eft comparabilis advalorem duorums angulo-
7um A,B , trianguli aquilateri AFB ¢ FC comparabz’lis ad angulum fupre-
mum Fatqueita decurrendo cum Pentagono ¢ Hepmgam,mg:, dum conclu-
datur,Inquo Br.2.partium de 25.cjufdem arcus BC e5t comparabilis ad duos
angulos rectos AB refidunsque 1C einfdem arcus qui valet partem reftantem
eft comparabilis ad angulum [upremum finitum fineque. valore per eandem
wltimam partem [ecundi corollariireperti 16, ;

ULTIMVM REPERTVM.

Extoto polygono regulari inferipto circeulo extrahere lineans nt ares
quadratl illins [it equalis ad eandem polygoni prout non eritplurinm 49.
laterum nam ut fint so.extrahitarilla quapoterit areacirculs.

~, Circulo 4 infcriptum eft triangulum @zquilaterum BpE exquo
. petit adverfarius,dem lineam , cujus quadratum reddatareamz-

quailem triangulo. Hocutfiat divido per medium triangulum 8,
chordamque polygonam pE cum Diametro Bc,divifain 8.partes
zquales quarummedietas feu centrum eft pun&um N, quo fado,
dico aream re&anguli,qug fiet de chorda polygoni pE cum linea
BK,tres otave partes Diametri Bc,vel ¢ linea potente;erit ¢qualis
ad idem triangulum per corallarium ro. reperti. Hocut demon-
ftrem alincainfinitar G {eco partem FH ad zqualem chordam po-
lygoni pE,fa&ag; diametrodefcribo fuper eam medium circulum
FLH,ponod; diftatiam HL gqualem ad lincam BX ere&ag; perpen-

dicu-
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I GEOMETRICA, or

dicvlarir2.ducolineam L1 , quz ut fit media proportionalis inter

- Diametrum FH, & partem divifam H1: eritper4. repertumlinea

potens quam quzfivi,veniet fiquider area quadrati illius zqualis
ad propofitum polygonum regulare BpE ut eritrectangulus qui
ficbag¢ chorda polygonipe cum linea Bx tres o&tava partes Dia-
metri 3¢ {ecundum meum intentum. Valet fiquidem aliquod ho-
rum trium laterum inferiptitrianguli zquilateri BDE radicem 8,
(quiawvalet 8.Diameter B cujus chorda polygonieft zqualis Dia-

~ metro ¥ H fecundz figura, tertiaque parte divifanr ¢qualisin nu-

meroad 3.latera retangulus qui¢ duabus fiet,valebitradicema.3 2.
eritzqualisilli,qui fietde 6.ut valer perpendicularis 8o, quemdi-
vido permedium ad eundem triangnlum cum radice 12. de p o,

medietate Ep,quapropter docet propofitio go1.facere parallelo-

grammum zqualetriangulofupra angvlumpropofitum.
Lineapotens polygoniregnlaris 4.laterum infcripta eidem cir-
culo a facillime datur, exiftente fiquidem Diametro 8¢ chorda

polygoni & eius femidiametro N gquali quoad numerumad qua-

twor latera ex quibus compofitum eft polygonum reangulum
quod exillis fiet,quod valet 3 2.erit quale quoad aream quadrato,
quod fiet¢ media proportionalism,quiaradix valet 32. eftg unum
4.laterum, '

Linca potens Polygoni regularis §. faterum fimiliter facillime
datur fi per 4.repertum ducatvr et re&anguli quod fiet de chorda
polygont ¥ 1 figurz 10, reperti cum linea {teydlin ¥x quz valet 5
xzqualem numeroad s.latera pentagoni A¥GH1 , {i quis velit {cire
quotin quadrato contineantur qug abifta linea potentc unaque-
que fiet gqualis o&ava parti Diametei Ac , ejuldem figurz facilli-
me conjicietur,erigendo diftantiam talis lineg potentis {upra {up-
plementum radicale fecufidi corollarij reperti 9:quarendoque in
€o curiof¢ numerum cui melius refpondeat nihil deerit, quovalor
nou fit maxime pracis, quoad quantitatem difcretam, cui cons
fentit 8,communium fententiarum. '

M ij. , Aqua.



Zqualemefle aream quadrati quod fiet de linea potente qu
excrahicur ex triangulo formato una cum linea 80 numeroé. la-
terum pelygoniregularis hexagoni cum chorda polygoninE qua
valetradicem 48 quod valde evidens , quiacum 8. valeant Diame-
trum B¢, valebit radix 7728, arca talis hexagoni eiufque linegpo-
~ tens radix,radicis 1728. s

Hoc modo argumentando paulatim dando advetfario lineam
potentem polygoni, quam petiitdeclarandoque valorem eius uf-
que dumveniatad quinquagentagonum, quiaindeinclufive funt
zquales chordz polygoniad duolatera qua {uftinent triangulum
infallibile reperti 16. unde apparere incipit majus trium laterum
(cum fit o&tava pars Diametri c p,circuli A)efle zqualc ad duoalia
junéta,qua formantangulam Moelina, valetque unumquodque1s,
partes eiufdem Diametri , quinquagefimamque partem cjufdem
circumferentiz circuli. Quare accidet hoc notabile quod dum
vis extrahere valoremlinex potentis polygoni regularisinfcripti,
extrahertur illg circuli qui continetur, tantundem enimeft dicere
femel quinquaginta, vel medium centenarij, quartamque parrem
deducentisundelinea Figueroa facit figuram 2qualem centefima
particircumferentizcirculi , cum re&itudine 3 2.Diametri,pro-
utdemontftratumeftinreperto 17.

COROLLARIV M.

Hincpatet aream rectanguli » quafichasélinea qua habebat tot octavas,
partes Diametri totius civculis(quot triangula angulorum valoris fbrmzzbtm-
tur 4 polygono regulari quod inferibitur ) cum una bafiumyvel chordarunipo-
bygoni effe equalem adpolygonum, cum enim conflets unum latus trianguli 4-
quilateri e[fé Bafin [én chordam pelygoni Trianguli Ifofceles formati cum eo-
dem latere cumaque dusbus ex illis Jex figure Hexagone ambo inferipti tri-
angulo ¢ Hexagono einfdem circuli,latusque quadyatum e(fe Bafin duorums
oltagoni. Pnde refultar teyminatam effe generalitatem corollary, repertize:
guiaexpolygono regulari Quinguagentagono inclufive impoflerum non pos
terit hoc quodpratendit wt impediat triangulum mnfallibile : quod mikima-
wimane bycem dedit wt egredi datum cx tewebrisin quibus tam din fzx:fr_i%
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Molinen(is Cani,

- ’

Ad plakiorem €5 pleniorem precedentinm declarationems.

i

REPERTVM PRIMVM,

Siex punito fumptopro lubituin Semidiametro circuli erigatny p erpen-
dicularis:ut tangat circumferentiam. Quadratum, quod ab illa fret, JHir=
¢Eum cum eo quod fit de parte divifacinfdem [emidiametri umpta ex cen-
tro,ambo quadyata erunt equaliailli,quodfiebat ex femidiameiro,

inter [e¢quales Diametro AB per 9. repertum, & pcrpropo£1.4..
Euclid.extendo ad eam lineam BE zqualemad BD , ubi fe termi-
nant feptem octava partes ejufdem Diametri, numerandoa pun-
&o B,ducoquelineam AE cum qua formo per primam partem 2T,
i 3.triangulum re&tangulum AEB, quz linea AE valebitradicem 15.
poltperzi.6.quadratum quod abilla fiet, quod valebir 14, junétis
cum 49. utvalebat quod ficbat¢ 7. BE, ambo erunt 2quales ad 64.
. valebitque quadrarum quod fiet ex (ola cadem diametro AB;pergs
primum meum repettum divido medium & ad angulos rectos li-
- ncam terminatam AE cum infinita, feu Diametro FG in pun&o
- H, ¢quecentro € ubi concurrit per corollarium 1.3. erigo lineam
CE,ducoque 3.FA,FE,BG,inque particulari GE, cam qua formo
alinderiangulum re&tangulum FEG, ftatimque per idem primum
repercum divido mediom & ad angulos reos in punéto L, hacli-

M iij nea

Defcriptum citculum AFBG ex centro C,dividoin o&to partes
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neaterminata GE cuminfinita feu diametro MN, erigoque qua-
tuor lineas NE,NG,ME, MG, quibus claudoalios duos triangulos
re@angulos & zquales MEN,MGN, & quia ex centro C defcripfi
circulum QLR cum diftantia linez CL per quziftionem ;. primi
libri Euclid, Sit pun&um pro lubitu fumptum in Semidiametro
CF circuli AFBG,indeque erecta adangulos rectos perpropof.11.
1.linea HE dum tangat.cumilla circumferentiamin punc&toE, di-
co quadratum, quod abiftalinea HE fiet, junétum cum eo-quod
ficbatde HC parte divifa femidiametri CF, fumpta ex centro,
erunt ambo quadratazqualia huic quod fiebat ab eadem femidia-
metro:ejus demonftratio eft manifefta,exiftente ergoreoangulo
H,trianguli rectanguli CHE ; majorque trium laterum uteft Se-
midiamerer CE,qua refpicit ad anguium re&um, eft zqualis per
8.repertum propofita femidiametro CF, fupra quamceciditper-
pcndicularis EH, quareperallegatam propoﬁtioncm 3 1.{exti,erit
peceflario zqualis quadrato, quod fietab alterutra femidiametro-
rum junétaque duo quadrara quafienca perpendiculari HE degs
linea HC, qua formant angulum re&tum H, quibus {atisfeci pro-

. miflo,quia per primam communium fententiarum {unt illa inter

{e gqualia,qug in rertio funt xqualia.

. COROLLARIVM PRIMVM.

Hincinfertur , tanto magis poffe femidiametrum totius cirenliguim lint

' am qug [iper'eam perpmdim/art'ter caditex circumyerentia,quantum est po-

tentiapartis a’ivﬁﬁ;mpte excentro, tantoque magis quam pars fumptaes
centro quantaceft potentia linee que ﬁpm qzmdem Diametrnm perpmdzwla-
viter defcendit ex cirtumferentiainpunitum divifionis.

COROLLARIUM SECVNDV M.

Similiter infertursfivalor emidiametri torius civeuli cognitus fuerit ut &
lines que fupracam perpendiculariter cadit ex circumferentia qua fimiliter
£7it cognita valor partis divife bujus Diametri fumptacx centro figue valor

iftins
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§ffiuspartis fuerit cognitus,ut & valor femidiametri quod fimiliter cognitum,
rit valor linee, que perpendioulariter fper ipfam cadit ex circumferentiay

in puncium divifionis,
COROLLARIUM TERITIUM.

Similiter concluditur i valor Diametri totius cirenli fuerit cognitus #? &
finee recte,qua e circumferentia cadit fiipra perpendicularems > sam erit co-
gnitus valor ejus divifionum 5 quem habet propter maximam efuzdmtm'm
0ff coguito valore emidiametri (ut necelfario femper erit cognito valore dia=
wietri)[it idensex divifionibus talis Diametriper corollarium antecedens,

COROLLARIVM QVARTV M:

8i Diameter totius civeuli fuerit cognitusscognitufque valor alterius linee
gue cadendo ex circumferentiaf¢ dividit cum ea akangulos véctos ut docesnl-
tima parspropof r7.lib.10. Euclid. tamserit cagnitus valor divifionum buins -
Diametri ¢ quia hic valer maxime quafitusin operationibus Algebraicis
me ipfum declaraboper 3.exemplafequentia. ... :
Exemplum primans, Valor Diametri FG cognituseft effe 8.per-
Fend;culiarisq; EH quz fupracaceciditin pwnéto H fupradi&toita
equitur radicem effe 3; ut fitmedietas radicis 15.qua valer AE,ut
autam cognofcam valorem 2, divifionum HG, HF abjicio de 1 6.
potentiamde 4. quod valet femidiameter CF tres una cum tribus
quartis ut valet potentiaradicis tres & tres quartz linez EH, ma-
ncb_gntq-, duodecim cum una quarta pro potentia HE parre di-
wifaefdem {emidiametri CF fumpra ex centro cujus radix funt
tres cum una fecunda valor fcilicet in ongitudine qui junéi cum
4.utvalecaltera Semidiamerer CG erunc7: tantumque valebit li-
nea GH major divifio DiametriFG minorgy HF valebit medium
quod decft complementoad 8.ciufdem Diametri FG quibus faris-
- facio
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“facio,quia parllelogrammum rectangulum HYlfG quoili;xrlaf;!i
duabus diviionibus GH,HEF feci,cltzquale ad 3 s POtent 9
cis3>arvaler media proportionalis EH per propo :tlogrct?:mz{es.
quia oTRRESErES: linee GH,HE,HF funtcontinux prop

‘ A \zExemplumﬁmndum. iy BA

. TUrcognofcatur valorem Diametri MN clfe aliorum s:.rcal icem
que 60 lincamque EG qua divifa cam eo per medium 1;53; angu{;
los reos in "punéto L, (quiavdlerduo EF quiatantumio a'POtcl'
utduc lineg HE,HF unde formatus eft angulus rectus H,.t‘rx.angu_l
xe@anguli EHF,quod-refpicit per propof.31.6.) ncc;ﬁ’an&gogn_x-
rum erit,valorem medieratis EL éfleradicem 1-§.cujus pot_eﬁa.rsj
Mabijectaé femidiametro CM eftg; 16.ut valeat 4.1n longitudine
manebit 1.pro potentia linex CL etus parte divifa fumptaex cen-
tro,cujus radix quz fimilitereft 1. eft ejusvalor.in longirudine qui
jun&us-cum 4..alterus:femidiametri CN faciunt 5. pro valore li*
-nez NL maiori divifieni Diametri MN, minorque LM valebit 3,
quz defuntadcomplementum ad 8.cjufdem Diametri,quo abun-
de tatisfacio. Quia parallelogrammum rectangulum COPN quod
deiftis duabus divifionibus NL.LM fecielt zquale ad 15. potentia

vadicis 15. que valetmediam proportionalem EL per 17.6. quia
omnes 3, linex NL,LE,LM continu proportienales pers. Ulee,
rius,quadratum non fisbat de perpendicularnt GL,qua valetradi-
cem 15.quiaelt medietas rad 6o quaevaletlincam EG ericequalis
ad parallclogrammum re&tangulum quod fiet GQ quwx fecatcir-
culum QLR cumiinea GR fumpta intrapunéum'G & circumfe-
rentiam exteriorem,Poftamba perpendiculares EL,GL tangunt
cundums circulum in punto L fuz divifionis per ultimam & pe-

nultpropo.[‘hbri 7.Euclid, :
; Exemplumtertwm.  Valor Diamerri AB cognitus et 8. linez-
g AE ““dlfi 158 VQluque at ifta linea cadar ad angulos reftos ex
pui)éh_) E,:tupraaham Diamerrum zqualem ad iftam, zqualiter
poficaintracirculum. AFBG & quod fupraimpoflibile eft perpe-
nultimam communium fententiarum : Cupioque fcire fimilicer
N valorem
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valoremdivifionum, quem cadendo efficietin punéoconta&us,
circaque huncper Algebramy ira difcurro de 16.potentia de 4.va-
lerque femidiameter CA medietatem. de 8. Diametri ABabjicio.
15.quos valet potentiaradicis rs.linexz AE & temanet 1, cuiusra-
dicem qug eidemeeft 1.addoad 4.iftias Semidiametrieruntg; s.at-
que hzcerit major divifio, minor autemeerit valor de 4. alterius fe-
midiametri CB.minor erit 1.differentiz ;.quointelleo erit facil-
mum per hos.duos modos. .

Modusprimus. Scribo protertia quaftione primi Euchid.circu-

lum QLR ¢ centro C cum diftantia medietatis 2. (qua perratio-
ncs iam datas valet differentiam qua eft de 5. divifionts majoris.
Diaetri AB,ad 5, minoris) quz eft 1.perqueeandem quzftionem.
firmitet colloco. alterum., pedem cireini fupra punctumE, cumgs,
altero defcriboarcum AL ufque dum tangam punétum L circum-
ferentiziftius circuliin parte quaintra Diametrum AB punéum-
que E, fuper quod pun@umL cenerumque C applicolineale, for-
mog; novam Pidmetrum MN que divifaeric ¢ linea EL quz ce-
ciditfuprailla ad angulos rectos codem modo ut fuerar Diametro.
AB,fifupraillam cadere poffer, quod impoffibile per ditam ratio-
nemcumaque illavalear radicemrs,& 5. maiordivifio NL & 3.mi-
nor LMeruntomnes treslinee NL,LE,LM,continuz proportio-
nales per propoti;,r7.fexti& 20. feptimi:

- Modusfécundus.  Duplo proue poflumJineam EA cunriamno-
tum {it pofle fieri Diametrum queg fuit femidiamerer,& hane ponos
lineam EG quam: poftquam extendero ad circulum AEBG per .
ptopoﬂq.!. divido permedium:& ad-angulos reétos peri. rc;cro
tum.in punéo L cum lineainfinita MN quz per corollariuma.3.
neceflasicinducirur centro- € (linquendoneva DiametroMN,
quodanteaablciflum)dividoinxea modumyprafcripram.Atg; hic:
modus mihi maxime facilis. videtur ,. quia non femper difcretas
erie valot differentiz duarum divifionum NL, LM, ut defcribam.
eum.diftantia medietaris iftius differentiz (qua eftzqualis ad li-
meam.CL ) circulum QLR utvoluerit prima..

COROL
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COROLLARIVM QVINTVM.

Pnde univerfaliter manifeftum s, fi valor duarumpartiumin quot tota
Diameter cirewlserit divifafuerit vognitus, neze’ﬂ"em p;rpenzi.zcularem,q(lz
ex punito divifionis erigetur wtvum illa‘tangat ;mu;nfereqtmm per folam |
multiplicationem ,que fiebat ¢ vilore unius -4tfvzfiom; cum 'z{a(ore alterins,
yadix enim producti iftins mnlsiplicationis erit femper wqualis valors z[lb:u:
perpendicnlaris. Exemplicanfa : Valor duarwmpartinmG H, HF > nqut us
divifa Diameter FG notum eit,ut demonftraviGH cfe7-& medzftm de HF:
duco ergo bos numeyos infe, deg producto quodeft 3 ; extrano ‘r.;cdfccm' 32 tfz,
erit pracise valor perpendiculdris HE quam erigo tpnnito H divvifionis Dis-
metri FG dum tangatvircumferentiam circuli AFBG inpuncto E,prout dixi

REPERTVM SECVNDVM.

Demonflro diverfimode; idem qued demonstro in véperto 16,17.tum
deductione pleniori.
& s
Diametrum a3 circuli ArBQdivido in oto partes zquales pet
9.repercum,perque propof. 1.quartiextendoad circulum 4.lincas
re&tas AD,AE,BF,BG,qug eft zqualis unaquad;illarum ad octavam
partemejufdem diametri,ducoque duas p ¥, £ 6,quz inter {e paral-
lelayparallelzque ad Diametrum propriam , quia @qualiter {epa-
ratz perultimam partem 14.3.perque primam quzftionem , ¢juf-
dem Euclid.erigoduas novas Diametros p,£¥,dividoque unam-
quamqueillarum in 8, partes inter fe zquales, quas divido ut pri-.
mum;perque propof,3.1,abfcindo alinea n ¥ partem pH gqualem
ad femidiametr.cp,fa&o centro puntton,& r1¢qualecadaliam fe-
midimet.rc,facto centro F,ducogq; duaslineas cu,c1, quibus clau-
doduo parallclogramma €qualia ACHD ,BC1F,per 36. ponendo
¢o pro communi inter ambas triangulum Ifofceles He 1, & perr.
N jj quarti
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quartiextendoad eundem circulom lineam GL zqualemad ¢ x;,
quz valet leptem o&avas partes Diamecrt DG numerando 2 pun-
&o 6,ducoque lineam DL cum qua per primam partem 31, tertij-
formo triangulum retangulum p LG, qualinea px valetradicem.
16.poft per propofis1. fexti quadratum quod ab.illa fiet valebic 1 5..
junétis 49. quadratiquodiet de 7.ut valetlinea c L erunt zquales
ad 64.quod valerquadratum quod fiebat ¢ fola Diametron s, qua.
relpicitangulumrectum L valetque 8.abfcindoque alinea pF,par-
tempM zqualemad pL cum arcu Lfacio centrum, pundunip - -
propterallegatam 31 perg; eandem pono illis zqualés duas lineas -
EN,CR,factis ccntris,puné‘tis E, c,ducoq, quatuor C M,C N;RD;RE,
quibufcum claudo parallelogramma p M, cR,R C,NE, laterum &
angulorum oppofitorum-interque fe zqualium divifionum per
medium cum Diametris ¢ p,c £,modo quo vult 34.primi,erigoque.
lineam G, quz per 3.tertii dividitur per medium , & ad angulos .
rectos cum Diantetro A in pundto s.quo fadto,dico duas lineas k
p,REefle fuam linecam re&am pE divifam per medium & ad an-
gulosrectos cum Diametro 4B in punéro ®,ut eft ala {ola linea
recta MN divifa per medium& ad angulosrectos cum diamesro'a
Bin punéto r,ut eftalia folalinea recta M~ (divifa per medfim & -
angulosreétos in centro ¢)) duzgs lineg ¢ My ¢, omnef§; 7 lineas
DE,MN,FG,efleinterfe zquales & parallclas,a:qualcm’q; medieta--
tem alicujus adaliquamexhis6.AD, AE;BF,BG,cH. c1,quas pofuis
inter {¢ ¢quales, & zqualem unamquamg; ad 8.partem diametri ;
asuthocin conclufione preftem, quod promifi faciam per dres -
modos fequentes. - Modusprimus:

Ex pun&to b fumptoextra circulum(t rav-quem deferipfi per -
3:quaftionem Euclid.ex centro ¢, cum|diftantiaalterutrius linez -
a@qualis cH c1)duxiduas lineas re&tas ov,pM;pv {e fecat perme- -
dium pM s qua {eextendit ,& quia parallelogrammum reétangu-
Ium quod fiebatde s.ut valet linea pv, que {e fecat (quia poluit-
diametrum pcvalere 8) ut valet lineapt (parte fumpra de eadem-

DV interpunétum p& {uperficiemexteriorem ejuldemcirculi) 2+
qualisad 15. quod valebinquadratum faGtumafolalineanm qua fe -
extendir(valet enim radix 15.) tangic neceflario lineaDM ad gun- :

‘ um
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F dem citculum T1 HY in punéto M. fecundum proportionem ulti.-
manmlibri y.neds illam{ecabir per 3. definitioneny, fed cgdpt linea:
_emperpendiculariter {upra pFin punéto mper 13.8 3 .d}-\jldct per’
medium & ad angulos rectos in eodem pun&o M , erunt; recti 4
anguli D,M,C.R; parallelogrammi earundélicerarumsut fint rectiv
G,Moppofiti ad DR, ipfis zquales per 1.com. fent, perg; candcx;n
erunt 8.anguli 2. parallelogrammor:gquales DMCR, RCNE,atg;:
hi erunt re&tanguli per definitionem 3r.primi & per propof14.eric
lineare@ta DE duz RD,RE nonautemdug linez RD,RE que for--
mantangulum in contaétu qued faciuntin punétoR ut per ean~
demuna folalinea eft Diameter MN nonautemdug CM, CN, &
per 2.6.critduplexlinea ED ad CMipfi parallelam, quia abfcindic
iftam CM per medium ad'dao lateraEF , FD trianguli rectanguli
FDE in centro O'&in puné&to M, quiaautem valet 8. Diameter EF,.
quarelpicic angulumrectum, D 84, femidiametrum EQ eritea-
dem propofticzqualitatis lince DM ad lineam MK utilla femidi=
amertri EC ad {femidiametrum CF-, utfint ambz divifiones pros-
portionales fecnndum:primams partems propofitionis78.s.com=
pofitaq; fecundum primams partemverit cadem proportio duplex:
in genereangmentationis,quam fervat femidiameter EC cum:to-
ta Diametro EF iftius quanys habetlinea DM cum tota DF & quia®
ifte DM valet radicem 16.valebit radix60.1 ad DF,& 2,per 31.fex-
.tilinea ED qua-{upra illam-perpendiculariter caditvalebitquer. -
linea C M cius medicratem, mediera(q; triuny linearum @qualiums
& parallelarum:DE,MN,EG per 6, communiun féntentiarum &
et {eprimam illaruny eric qualis ad medictatem 'uniuscuju{quc: :
illarum & in particulari erit per prinram,ad namquamque 6.linea-
rumAD,AE, BF, BG, CH, CI quas pofuizquales ad 8. partems
Diametri AB ut dixi quia radix producti quz provenietex multi--
plicatione,qua fiet de. radixgs; 16. quam valebit linea BR major -
divifio diametri AB cum 4.mineriradicers.utvaletminorR Acerit:
@qualis adpotentiam primi utvalet linea RD'qua eretaad an-
gulos re&os ex punéto R divifionis ,ut tangat cumillaincircum=-
- ferentia circull APBQin pun&o D per corollarium ultimum re--
- pertiantecedentis, quibus nuncfatisfacio.: e im :
| ; Neiije CHoduss

-
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-reéti duoanguli xz per primam parrem:primi reperti,alterno

2Modusfeeundns.  Lineam terminatam R ¢, divido per medium,
& adangulos recos , cumilla quam ponoinfinitam x o per pri-
mam partem primi reperti, eq, punéto p,ubi tangitcum lineace
Diametcumparallelogrammir.c NE . erigolineam oR ,. quaeft
zqualisad oc per eandem primam partem,dividoq; permedium
ad angulos rectos aliam lineam EN 2qualem & parallelamadrc,
cumlinea z o, quam fimiliter pono infinitam , eg; punéto o-ubi
tagit cE erigolineam o Nzqualemad oE,per allegatam r.pastem
rreperti, cumg;illis & z osformabo duotriangula z ok, z.oN,que
inter {eerunt @qualia pes propefitionem 4.primi, fimiliaque pex
rimam definitionem fexti,ut funt, inter fe per eandem rationem:
alids duotriangulaxoc,xo R,q_uo-fa&o dicoduaslineas perpendi-
culares X0, zo efle unany lineam: retam xz divifam' per me-
dium,cum eadem Diametro cE,.in folopunéto o'iftamg; lineam:
xz equalem & parallelam ad unamquamque duarum zqualium
& parallelarum RE , cN, & per confequens zqualis ad oftavam
partem. Diametri 4B cumyreliquis.. :

Demonftratio: Ut {iv linea R c ®qualis & parallela ad en am-
bzque divife per medium & ad angulos tectos. cum: duabus per-
pendicularibus,0%;0z,in punétis X z erit 2q ualis lincagz ad cx
per :.communium{ententiarum: & quiaduo anguli z Etriangu-
li oz E formati fupra bafin £ z,{funt zquales ad duos angulos x; c,.
alterius trianguli o x ¢, formati fupra:bafin, 2qualenvad £z, ?uia;

que
alios duos,c,.k, per propof. 29, primy, quia cecidit linea cE inter
duas parallelas R ¢,EN, erunt neceflaridiinter fe zqualia alia duo
lateraunius trianguliad alia duounumquodque ad: fuumrelatum
angulumque reftantem: o unius:zqualis. adangulum: seftantemy
oalterius per 26.ejufdem primi, perqueillany& quartam:erunt
@zquales ambotrianguli 0z, oxc, & quiapofuizqualem:& fimi-
lemtriangulum.ozntrianguloo zE,nt triangulumoxk: eft adieri-
angulumoxc,omnes quatuor rriangulieruntinterfezqualesper:
primamcommunium {ententiarum;perd;eandem particulariter
crunt4,majora latera cr,0.¢,0N,0E ,qug egrediuntur punctum:

osquodt
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©,quod pro centro habitid defcribocircum illacum diftantia slres

-rutrius circulum R cNE per 3.quaftionem:Euclidis,includendo l-

li paraliclogrammum earundem literarum {fecundum 6. defini-
zionem 4.atqueillud quod infertur ex nona preportione : ‘urque

- wvaleat4.unaquzqueduarum Diametrorum cE;r N, (utfint ambeo

Anter{e zquales per 6.& 7. communium {ententiacum) radixque
16,8 unaquag; duarum linearem zqualium:&: parallelarum r g,
‘EN, valebit neceflario reliquam aliarum duarumaqualiom & pa-
rallelarum rE,C N,pet propof3 1.6:quia per 31;terti), recti funt 4.
-anguli eiufdem parallelogrammir.c,NE undetangentes cum ex-
rtremis duas diametros ce , R ¥ medium dividant., eundem cir-
culum , & quiaduolateraec, cr, trianguli ER ¢ divifa {unt per
-medium cum linea x o erunt parallelz duz linez R E,x0 per ulti-
‘mam partem fecundz {exti & per-primam , erit duplex linear,
:ad x o(tales enim mutuo funtcradco & cr ad:c xjquemadmo-
«dum hoc erit pef eandem rationem linea ~c, ad z 0,qua dwidie,
in cadem proportione duo latera ¢ E,E, trianguli ¢ NE , & quia
{untzqualesduz lineg parallelz RE, cN; erunt inter fe duz x 0,
z 0 per 7.communium:{ententiarum & perprimam propofitio-
nemiextidividetur parallelogrammum & cx% in duo parallelo-
grammamqualia,& XZE,XCNZz, &per 4o, primierituna folaretta
linea x z,duz autem o x, 0z (bales communesg.trianguloruri -
<ualium-e X®,0zE,0x¢,0zN)divi{z permedium, cum Diame-
tro &, illaquecum. cainfolopun&to o erit zqualis & parallela,e
adalias duas RE, cN,.omnefque inrer feper 33. & 3¢. primi & per
primam communium {ententiarum erit @qualis aliquaillarumad
aliquam. 6.linearum AD,AE, BF, BG,CH,C1 , quxapoiim: zquales
ad oftavam partem Diametri A B. :

Afiademonfiratio. Et quiadivifum,parallelogrammumR cNE
in duo triangula zqualiagr ¢, cNE,cum diametro ¢ E, prout vult
propofitio 31.primi Euclidis ;iftaque Diameter pro medio eftin
punéto-o dunarumiinearumr o, No, qua fupraeamceciderunt,
ex ducbus angulis oppofitisr N,eruntinterte xquales 2. Triangu-

Yz o, Rog perifexti; ut per candem funtalig duz No ¢, NOE
omunel
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emnefqueinter {e per feptimam communium fententiarum , &

‘quia triangulus 0 x ¢, quieft quarea pars trianguli R ¢, eft zqualis
triangulo 0 ZE quarta parte alcerius trianguli cNE , ficque relin-
quoifta duo triangulazqualia oxc,0zE, ¢ duabus zqualibusgr
C;CNE , veriflimum eft,duo trapezia quz manent ERX0,CNZ0,
efle inter fezqualia per tertiam communium. fententiarum, &
fiin locoquem occupabat triangulus 0 ZE,una cum trepezio ER X
9,accomodat trianguli o x ¢,qui linquit aliud trapeziumcNzo,
per 8.communium fententiarum , & per candemaccommodo ad
triangulum 0z £,quod vacuum manet per triangulum oxc, quis
negabit non efle inter fe zqualia duo parallelogramma R XZE, x ¢
Nz,unacumreliquis. :

CModus tertiss, Lineam reétam terminatam rc,quz zqualis &
parallelaeft ad EN, divido per medium & ad angulos re&oscum
x 0 (quam duco dum fe interfecet cumilla in linga cg, Diametro
parallelogrammir cNE in pun&o o)lineamg; EN,cum. z Q,quam
duxi ad proprium puné&um o ejufdem Diametri,per primam par-
tem primi reperti Geometrici, perque 3, communium fententia-
rum erunt inter {e zquales g.linez R X, XC, EZ, ZN, quo fakto re-
gredior rurfum. Demonfiratio. ’

Duobus angulis interioribus x ¢,trianguli reétangulicxo, 2-
qualem effe aliquam duorum angulorum exteriofumc oz, XOE,
per ,partem propof.3 2.1, & per candem eft quzdam duon_xm an-
gulorumexteriorum, ad duos interiores & oppofitos z E.triangu-
i retanguliezo , & per primam commum:un} fententiarum erit -
zqualis angulo exteriori c 0z, anguloexteriori X0£ duoque an-
guliinteriores x ¢, triangulicx o ad duos interiores & oppoﬁtps :
ZE , trianguliretangulizzo, & per 1. communium {ententia-
rum erir zqualis angulo extertori c 02 angulo exteriori XOE,du-
ofque angulos interiores x¢,triangulicxo ad interiores ZE trian-
gulizzo , & quiaerigo per primam quzltionem Euclidis duasli-
neas or.oN ad duos angulos oppolitos RN parallclogrammi R¢
e :illudg; parallelogramimum eft duplexinarea adaliquem duo-

tum triangulorum ER ¢, CNE, quiia c(:; per Prqpof.ﬂ. primi c:;x;:
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Ainter{e zquales tam per trigefimam quartam , quim pet fepti-

mam communium {ententiarum, eritque fimile trapezium RXO
EtrapezioNZOC, ut funtinter fe quatuor triangula in quailla
divifa cum duabus lineis OR , ON per primam partem propofi-
tionis vigefima libri {exti , videlicet quod triangulus’ R OE fi-
milis triangulo NOC , qui fibi oppofitus eft, triangululque RO
X ad eum qui {ibi oppofitas et NOZ , quoniam zqualis angu-
lus reétus RXO ad angulum retum NZO per primam partem
primireperti,omnes enim angulirecifuntincer fe zquales : uteft
per primam partem propofitionis vigefima nonz libri primi pra-
ftantiffimi Mathematici Euclidis: angulus alterius ER X ad oppo-
ficum & alternum CNZ & ad angulum reftantem & alternum
REOadeum angulum qui {ibi oppofitus &alternus NCO, & quo-
niam latus RE trianguli R OE & #qualelateri NC, trianguli NO
Chincipfiusoppofita reliqua latera unius futura funt zqualia al-
terius unicuiglateriad {uum relativum,fecundum vigefimam fex-
tam propofit..primi: eruntque inter e 2qualia ambo dictatri=

angula, tam per hanc,quam per quartam & ultimam partem pro-:

pofitionis decimg quintz fexti. Perqueidem erit triangulum ad

ROXadtriangulum COX per eandem propofit. quartam primi

(propterea quia funt zqualia duo latera RX', OX quz formant

angulum rectum X ab uno laterumCX,0X, qua formant angu-

lum reétum X alterius'utd; eft per eandem propol. & fimilem dif-,
curfum triangulusNOZ ad triangulid EQZ,eruntinter fezqualia
neceflario ifta quatuor triangula ROX, COX, NOZ,EOZ per

primam communium {ententiarum,& quiareliquum quod fequi-

tur maxime clarum, in conclufionem fequen tem remittemus.

Conclufio.

1, Quia duzlinez CH,CI, quzponunt zqualesduas AD,BF,
o&avam partem Diametri AB,{untad lineam CM,quam dividunt
mediam & ad angulos retos ad DF, partemque communem HL,
; £ in

e
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sn punéto M,omneﬁ’l; tres CM,CH,CI, funt femidiametri circuli
TIHV circulufg; hicfe@usab eadem linea DF,in diftantia Hlut
vult {fecunda definitio tertij,quia contingit extrema carandem
Scmidiamecrorum,quz proveniunt e centro C,tam fupra cur-
vum circumferentiz cjufdem circuli, quam fupra re&itudinem
linez DF, qua tangit in punétis H,M,I , ita utdvranteilla longi-
tudine HI, nullam patiatur {eparationem ,vel diftin&ioneny feu
formationem fuperficiei, ficut factum effer per neceflitatem. | fi
forte curvainterfecaretur irecta per definitionem. decimam no-
nam primi libri Euclidis.  Erunt reéti anguli circulares, quos
facit Semidiameter CMin conta&tu quems facit cum fuo extre-
mo in pun&o. quod eftin M, circumferentiz ejufdem circuli
TIHY dum dividit in duas partes 2quales mixtam communem
HI, quemadmodum funt duo anguli circulares , qui cum fuis
extremis alias duas Diametros CH , CI , in pun&is H, I, ubi
clauduntur duo triangula fimilia & zqualia CMH , CMI , per
propofitionem. quartam ejufdem. primi Euclidid : Etquuaifta
Semidiameter CM continuatur & reca dirigitur ad Semidia-
metrum CN , eruntambo una fola Diameter MN per decimam
quartam ¢jufdem primi libri Euclidis , reéique anguli circula-
res . qui.cum duobus extremis efficiunt in circumferentia cjuf-
dem circuli, conformiter huic quod demon(trat prima pars re-
perti decimi {exti, & catera,

~Atque unuflquifque horum quatuor angulorum retorum , ita
formatorum eum extremis DiametriMN , cumque duabus li-
neis xqualibus & parallelis DF . EG , in illo contadtu , quem
inter {e (& ecum circumferentia circuli TIHV) fgciunt in pun-
&is MN, voco angulum circulatem punéti ad di&crcr?tiam alio-
rum anguloram re&orum circularium T, 1, H 5 V_, inque par-
ticulari fllorum, quiformantur {upralineam miftamHI, cumex-
tremis infinitatis Semidiametrorumu , quz cadent fupra illam.
ex centro , quod ¢ft in, punéto C , inter tres Semidiametros
S Oij CM;

\
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CM.cH,c1,poft, neceffario debentefle inter fe zquales anguli &
femidiametri per propof. s.primi.

P 2. Centefimam partem. circumferentiztotius circuli , tam li-
neam rectam utelk 3 2. pars Diametri, prout demonftroin reperto
17,probabishocmodo. Pono Diametrum s circuli 47 5 Qdivi-
famin 4. partes inter fe zquales ut facio per g.repertum & 3 2. li-
nea pH,quz eltzqualis ad femidiamerrum ac & in 8.linea Ap que¢
cftad o&tavam. partemejutdem diamerri & quia € m femidiame.-
ter circuli 718V, tamipfi 2qualis valer alia 8. & 16. ejus Diameter

: MN,utque valeat radicemoéo. unaquz@ dearum linearum zqua-

- lium Mpcr utin hoc fuppofito valent neceffarié 32. ‘minor radix
960.unaquequerefiduorum MH,R A, per 3,communium fententia=
rum,valebitg; aliud tantum per L. illarum unaquaqueduorum re-
fiduorum zquales M1 s38,junctique duo mu, M1, utfola linca re&a
H1,(quamappello Figueroam.  propeer rationems diéam reperto
17)valebit 64, minoremradicem 3840.fervabitque cum Diametro
MN eandem proportionem quam fervat 1.cums 8. in genere aug-
mentationis cum differeneia qu eft 4. minoris radicisrs.ad . par-
tem cjuldem Diametri qua multo major proportio eftquam de r,
ad 32.quz fervans in codem genere, & allegato reperto-17. ubi nul-
libi impingit demonftratio,quia per communem fententiam quia
optime capit partemunde totum eft,dicoque zqualemalterncram
refiduorum mH, M1 (medietatemlinez Figuerog H1) & 16.partem
Dijametri MmN cum differentia de 4. minoriradice 16.valetque una-*
quz%; ad 16.partem ejufdem Diamenri. '

_ 3.Erigoper primam quaftionem Euclidis,duaslincas NuH, N 1,&
quia re&us eft angulus H, trianguli NHM per 1. partem propof. 31,
sertij & redus, imiliterangulus circularis Miplt oppefitus erit 2-
ualis Diameter circuli T 1Hv ad lineam NH,propterca quod ceci-
ﬁit,intcr duas lineas zquales & parallelas F , 86 intrag; eundene
circulum qui eas tangit in formadiGaindiftin&ione antecedente
duas N M, N, NM(quz eft Diameter ejufdem circuli,perpendicula-
riter fupraambas DF, E6,in pundtis MN; & NH,qug eft chorda) ob-
Mqueing fupralineam pE in pi&to 1,& quia fecundiiillaeft com-
munis

iy
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munis linea Figueroa a1,{fupra quam cecideruntad angulos rectos
duz linez N M,NH in punétis MH, tam ad reGum pF utad curvam.
circumferentiz ejufdem circuli, & perpropof: pentultimam ¢jut-
dem libridebebat efle major linea NH,quz adangulum retomre-
{picit M trianguli reGanguli NMH, lineaque MN fupraquam for-
‘macuridemangulus cum MH , & € contrario erit major (perean-
dem propofiut & juxra 16.tertij)linea N M, qug refpicitad angulos
sectos u trianguli rectanguli, N am ut fit Diameter ciufdem circuli
T 1HV,ur NH,quz non nifi chordaeft juxta r.partem 31.cjufdem li-
bri tereii, Cumé; hoe ita non fir, ut reveranon eft linea alia maior
altera ut pars una cum tota redeat ad fib1gqualem,qui cafus impof-
fibilis,per penultimam communivm fententiarum crunt ambe in-
ter fe zquales neceflari o, tam per. 8. communium fentensiarum,
quam per conver{um quinta propof libri 1, ut non atringam 6. &
quia gqualiseft linea N1,2d wH, per 14. tertii erunt inter fe omnes
3.N M,NH,NI,per I,earundem communium fententiarumut peril-
lam eritinfinitas linearum que cadit ex punéto N, ifxcer duas colla-

" terales N1, NI poft cadent adangulos rectosin iftam diftantiam &

1 iuxta duas ultumas partes reperti +6.ciudque corollarii, illifG; qug
inferebantur ex diftinGionibus antecedentibus.

4. Producolineamsp, cum quaformotriangulum re&angu-
lum ABD,per primans partem propofitionis 3 r.libri tertii quz per
31.{exti, fuppofitumque diftin&ionis 2. iftius conclufionis valebit
BD.radicems032.ut ponat quod valet 8. 4D, & 64. diametri A3, {u-
praquam cadit ad angulos re€tos linea pr, perque meum 4. reper-
tum valebit 1. AR per fecundam demonftrationem continuas pro-
portionales tres lineas B4, b, AR , mediamque proportionalem:.
ap interalias duas Ba, AR & quiainter fe zqualesduz linez pa D
& (qua claudunt cum Bafi AR, triangulum Ifo{celes Ap®)noneric
tam eadem proportio quam habent 64.Diametri A cums3, mediz
proportionalis, Ap ad eamy qu refpicit 8.cum 32, mi note,radicem
960.quavaletlincam AR quia non funt proportionales omnes 4.
linez B A,AD,DA, AR ut effe debebant fecundum propofitiones 16.
fexti 19.fepyjmi,to.decimiatque ut non fint utreipfanonfunt ma-

O iii ? nebix
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nebit ibifinita generalitas,quam dixi habeére 4. repertuminfine ¢,

articuli propofivionum finitarum elementorum Euclidis, quibus
cum concludo,. |

PRIMVM COROLLARIV M,

Ex demonfiratoin hoc reperto infertnr, effe angulum C Trianguli lfofceles HCI
majorem finitorum, qui effe poffie, mt inde expuret valor, guem antea habebant fecun-
dum ulismam partem propofitsonss 3 2.primi Enclid. quavnls totum triangnlum re-
Chelinenm non valere plus gnam duos angulos veclos, collocatos [upralineam Figueroa
Hlibaficjufdem trianguls HCIgnare non erit major finisornm angulus H, trianguli
EHCyreperts 16.ut volebat nltsmum corollarinm.

SECVNDVM COROLLARIV M.

Simdliter inferturstriangulum D AE formatum in circulo APBQ infallibilis ned,
erit triangulus EFCygm t]igm csrculo Asreperti 16.quia finsvit in D AE valorem duo -
_ruangulorum oppofiter xm D. E,(arg, nt [it unagnad, larum equaiis ad medietatem
majoris angnli finiéi Cerianguls HC]) delineatiogue ejus duplo major guam alierus

Per guam rationem huic triangulo infallshils D AE applicars pofJunt prerogative al- -

terius,addendo unam magis, propteveaquod bafis major DE dividst pracisé 12 &
csncumferentiam iftins circuli APBQ (quem pofus & qualem alters ) sta nt bafis ma-
jor ECtrsangnls EFC dsvidit 25 circwmferentiam epfdems cirenli A, €3 ut fatebun~
tur aljaliastantasper repertum 14,

TERTIVM COROLLARIV M,

. Eodem modo concludituy; fuperficiems exseriorem circumferentia totins circnls
Largrorss €5 reclioris diftantsa,quam intevior illins,guialinea AD,qua extenditn? ad
etrcnmferentiam interiorem circuli APBQ , aqualiter ad AD arcum > qui (uffnet
“(aliguamque baram arcus fes Chorda AD eff una2s partivm circumferentia € 8.
Diametrs AB per 1.4.vepertum )clandent ambo [uperficiem contra communinm [ens
“senrsarwm sltimam , juxtag,hoc guod notoin articulo 1.4, propofitionum fiustaruns
clementornm Enclidis,quod non clanderent..fiextenderet lineam 1ftam reftam AD
wn circumferentia exteriors eufdem civcnls,codem modo, quo extendit lineam Fignes
roam Hlinexteriore corcnki TIHV : vatio eff.quia indefacile partem bahet, unde to-
tum, € effe proportionem inter llam & oftavam partem Diametrs AB (juxtaa. ds-
bt conclfbujns reperts alias menfyrabilisper 2. 10 funt stady ambe ejujdem gene-
; s sy : L 7

|
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vis,duplat ag, minor excedet majorem juxta 6. definitionem quinti,cum econverfs [z
amus,[i Ane guantitates non fuerint esnfdens generis.non erit comparatio neque pro-
*portio univs ad aleeram.prout neqne ego habui alinea adangslum ab aggulo ad fi-
perficiem,a [uperficiead corpus,neque rerum infinitarum adsnfinitas.

QLVARTV M COROLL ARIV M

Infertur quod, impo(fibile e[fe extrabere aream polygoviregularis 25, laterum, guée
inferibatur circulo fine extratlione illins,qus est totins circuls.qnia aqualis bafis DES
quarespicit angulum Moling A | trianguli infallibilis DeAE ad juntla alias d;m:s
bafes eAD,eAE qus eam formant(contra propofstionem 20 primi,prowt noro iy arts=
culo 12.propofitionum finitarum) prout impolfibste fuerit tormare , fupra lineam pro-
pofitam polygonnm regulare plus quam 2 4. laterum , it2 2t fit inferiptus czrc;{lo Jfine
tamen angulisrellis, qui[upra eam conffutuentnr fecundnm nltimans partems 21. re~
perti. . Quare (atisprobatim hoc manet, non pofle ¢xtrabi aream polygons regularis
guinguagintagom [ine extrattione ex circulo,cui fuerst infcriptus prout demonftrat in
wltimo notatnr g, in fine corollari.eritque canfa notslfima accidgntis llins notabilis (#b
finern ejufdem reperti eriiq manifeftum , guare ita brevibus attserim hoc quod po=
ti(fem latius dedmcere,fi non ignoraffem hoc guod jam demonfivo.

QVINTVM COROLLARIVAL.

Hine prodatur falfitas duarnms propofitionnm, penultima €3 ultima rertij Euclidis
quod noto in articulis 16.17.propofitionnm falfarum einfdem libri reperto 18, Poff,
Jolum contaltum fuir circumferentig extersoris civenls TIHY lineerette D M,quam
valet radsx 15,in punéto M, ut amba propofitiones fatis bene demonfirant , quare ¢5-
linee (DFguevalet radicem 60.) ex puntto Innde linea DI, quevalet radicem 6o.
minus 4 . incipit contingere ad punétnm Hubi finit DH agualis ad [emidiametrams
DC.gnevalet 4.Dico pront eff inter(e(a circiiferentia extersor civenli TIHV linea
rette DF,durante [patio guod de illa occupat Fipueroa HI, non autem in [olo punito
M,ut puravit Euclides insffis 2, propofitionsbus, ut affirmo inifta archifalfaré. einf~
dem 3.ejufy, corollariy & relignornm. i & \,

SEXTV.M COROLLARIV M,

Per aliguam duaram formarnm tertij exemplisquarti Corollarij reperts amseceline
#ss infertur cadye lineam D M gue valetrad.i s.ad angnlos reclos ex puntto D¢ cirs
ciferétiacircwll APB Q [npra puntt. M, diamet.PQ valetg, §.ita us illa falta medsa

propors
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praportionalisnter 2.divifiones MQ quavalet 5.5 MP,que valet tves juxta propof:
13 [extiquiaper 17.quadrati,guodfigt ¢ [ola linea D M.erit equale ad parallelogram-
mum relangulum guod formarur & duobus Q M, JMP, guia angnls abicnjus valoris,
fed non finss, ,

T e

VLTIMVM COROLLARIV M,

Pnfereamsitidens effe finspans demonftrationem guam Prolomaus fecit capire . fui
Almagefls , quiacolletio sn unam (wmwans valore duornm parallelogrammorsm '
guaficbant ¢ 4 dingis AB,DF, AD,BF gus clandunt qguadrilaternm [eu :mpezjmv;
ADEBin[criptnm circnlo APBQ ) venmstd, vadsxad 384,101 ad 63, valoris gua-
drati,gus formabstur é folalinea BD qua valet radicem 63. feu parallelogrammunn
vellanguinm quid de ilia fiebat , cum alia linea guaduceenr ex anguloed ad angu-
Ium Fipfioppofssum, cumg, ambe inter fe equales per propof.14. tevey, g#ia talesinter
fe <A D\BF, €5 quod qui/g, cornsn ad 8 partems Diametri AB.gue finstio procedst ex
coguodiinea DR, que cadit perpendicwlariter ex angule recte. D yiangnds rellan-
guli «ADB fupradsa m AB,po[fit vayiare diftantiam bafis e AR fecnndum ul-
simam partem prsme diftintlionss conclufionssiStins reperts  fine mutatione sella lon-
Getndinis velvellundinis angulorum,quans canfabuns ‘DR, HR in comtallu:eArque
st fint 5 prowt [unt inter fe aquales dus linee D.A,DR , que fupra eandem bafin AR

Sformant Ifofceles ADR yelofg, duos angulos AR, quifupraillam collocati,atgut fint
relliarg, sca mutato valore anguliveflantisD ejufdétriaguls AD R, fimslirer absa chor~
aaD A adrellitudint angwli cércularss ex puntto e non curvasa eadem perpendscn-
dari DR, csti linguis angulum e(fe rectum D, trianguli BDR non snfererss non effe
inter (e agnales duas lineas BD,BR meque alsguam ex illis ad Diametrum AB, prous
debebant effe (i hinc nonmaneret finitapropofitio 6.primss, non astem iude prout notas .
articulus 7 propoficionum finitarum elementornm Enclidisinveperto 18.ad guod me
referous & adreligua quainde argunutar. V]G, quoin unum corpus aliquand i
bucem dem corvella, amplsficata cum novis demonflyationibus vepert aomea. Com-
mendass interim leflors Geometra fpecslationem [fubtidinm demonstrationsm que
potefi fieriin civcmlo RCINE ens mfcripium parallelogrammum vellangulum earun-
dem literarums illag, que pofiunt fiers, per deductionean ad smpofJibile in eadem paral-
delogrammo ponendo angulum OR C¢qu¢kmad angulnm OCR,cum linea RT, gne
 fecat Diametrum CE in punéto O divifogueper medsum angulo COR cxm perpen-
dicwlari XZ,quad [npra omnia vobis commendo, me vera spfuns Dee.

FINIS. 4
, A
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